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أهدي هذا العمل المتواضع ... سائلا الله (عز وجل) أن يتقبله مني 
لقامه الشريف ويجعلني من الناصرين له والطالبين بدم الامام 


0 ے 
الاأهداء 
e‏ 
الى سيدي ومولاي الامام الحجة ابن الحسن (عجل الله فرجه الشريف) 
الحسين )ع( معه وتحت لوائه 


الفص الأول 
العلافات والمتباينات ب2 الاعداد الحقيفقية 
ترتيب العمليات على الاعداد الحقيقية : 
فكرة الدرس : 
* تبسيط الجمل العددية التي تحتوي على اعداد حقيقية باستعمال ترتيب العمليات . 


: المفردات‎ 
العدد الحقيقي‎ © 
تنسيب (نجذير) المقام‎ ٠ 
المرافق‎ ٠ 
.(NCW CZ C Q C R) ùi تعرفتا مسبقا‎ 


مثال ٠‏ يعد زلزال تسونامي الذي حدث 2 اليابان عام 2011 من أقوى الزلازل التي 
حدثت على مر العصور » وتحسب سرعة التسونامي بالقانون ك ۷9.6 = 7 متر 
بالثانية حيث @ تمثل عمق المياه » ما سرعة التسونامي التقريبية اذا كان عمق المياه 
0 متر ؟ 
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- 1 ۶ 4 ۹ 
ر e : ۶ a‏ 
ت 3 2 ۴ کے دږ 
ر ١‏ کو نہ کے 5 
E E 2‏ 
e e ê +4°‏ » ھ d‏ مه مھ e‏ 6گ اک وی کک ے7 
< ا“ 2 ت ر 
۱ : فائون حساب سرعهة ١‏ نامی حیت عمق الیاهہ . 
ه > چ 8 
v= /N9.6d‏ 
LL‏ 


سرحة التسونامي التقريبية €0٤€۴ء/‏ "۳ 98 × 9600 = 1000 × ۷/9.6 v=‏ 
استعمال ترتيب العمليات لتبسيط جمل عددية : 
ملاحظة : اذا كان المقدار بالصورة ([ + ه)(( - ه) يتم التبسيط بطريقتين : 
)١‏ توزيع القوس الأول على القوس الثاني ومن ثم طرح الحدود المتشابهة . 
۲) القوسان يمثلان تحليل فرق بين مربعين يمكن حلها بالطريقة ظط - ۾ = (طظ + ۾)(طظ ¬ )a‏ 
مالاحظة : تخص الجذور التربيعية والتكعيبية 


هه ۾ e‏ 


1) a. b = Nab , Va. Vb = Nab 
2) /a.va = a Va . Na . Na = a 


a 3% 
3) ET b>0 ا‎ b #0 


۳ 


u 


` 


(18/ + 18()/12/ - 12( )1 
نعتمد الطريةة ”ظط - ”ى = (ط + ه)(ط - ه) فيكون الحل كالاتي : 


12) - N18) = 12-18 = -6 


E E 23-32 33 
3 3J 33 33 3۷/2-23 


متال : بسط الجمل العددية التالية باستعمال ترتيب العمليات على الاعداد الحقيقية وأكتب الناتج لأقر عشر : 


u 
: مثال : بسط الجمل العددية التالية باستعمال ترتيب العمليات على الاعداد الحقيقية‎ 
| 1) “12/3 - /8)( - 6 = /12 × 3 - 12 × 8 - 6 = / 36 - / 96 - 6 


X 2.4 = -6 2٤ 36‏ 4- = 4/6- = 6-4/6-6- 
48 | 2 
24 2 
2 1 2 کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه 
6 2 
V-27 (7-28) 3 3‏ = )228 - 7 (27-) )2 
1 
1 1 
37 7ل 5 = g۷7)‏ -(3 - = )7 - 7 2( 3- 
28 2 9 9 
١‏ 2.6 1 
14 | 2 09~ 0.86 = = 2.6 ×2 = 
7 7 
1 
تنسيب المقام (المرافق) 
ملاحظة : اذا كان المقام يحتوي على جذر فيجب التخلص منه هنالك حالتان : 
)١‏ اذا كان المقام يتكون نقوم بالضرب والقسمة على نفس الجذر اي أن : 
aL‏ 1 1 
a va 0‏ 


۲( اذا كان المقام يتكون من حدين نقوم بالضرب والقسمهة على نفس القام بعكس الاشارة اي ان : 


اعداديةالتورةالنن ابل وك 5007 0/70710 _____> 


1 


ا 


7-5 7-/5 N5 7N/5-/5X<“5 7/5-5 
e V5 5 


5 `5 NBxN5. 5 
/21 /21 23+7 _ /21(2/3+۷7) _ 2/21x3+۷21x<7 _ 263+147 _ 67+3 


2 23-7 2V3 7 O 2NIHNT (2/3) (72 12-7 5 5 


3 | 63 3 | 47 
3 


خواص الاسس : 


1) a" a" a ™ 2) (am )™ س‎ aq 3) a" — 


4) = ې‎ 5) (a.b)" = a" .b" 6(3) =“ 7) a =1 


a" 


متال : احسب الاسس لكل مما يلي وأكتب الناتج مقربا الى مرتبتین عشریتین اذا لم یکن عددا صحیحا : 


1 3- ود 


_ 1 
1( 92 = )37(2 = 33 = ^ = ^ = 0.037 > 0.04 


2 
7 7. =7 
5 1 3 513 63 129 3 1 
3) 23X23 X22 = 23'32 = 232 =2 6 = 26 = 22 = V2 = 1.414 xz 141 
3 3 4-3 1 
4) 52 +52 = 5 2= 527 = 52 = V5 = 2.236 x 2.24 


= =+ - 8 xv 0.25 + 0.11 - 2.83 = 0.36 - 2.83 = 2.7 


1 eu 1بد‎ 4+1 5 
6) 83 - (-8(° + 32 x 32 = 8-1 +32 =2 -1+3 2 =1+ 2 
= 1+35 = 1+ 243 > 1 + 15.588 = 16.588 = 16.59 


مال : بسط الجمل العددية التالية باستعمال ترتيب العمليات على الاعداد الحقيقية وأكتب الناتج لأقرب عشر : 


)۷2 . 2( ر )3۷2 × . 2( 3( - )18 2( 8(3( 


1 
3q‏ 
a + Vb‏ „ 1 1 
a—vb “/a—-vb a+ vb‏ 
متال : بسط الجمل العددية التالية باستعمال تنسيب المقام وترتيب العمليات على الاعداد الحقيقية : 
@Q‏ _اعدادية التورةللبنين ابابل وqۅ”_‏ 2 | 07707105007 5> 
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1) 7.6 x10 * - 0.4135 × 1073 
= 7.6x×x10 *- 4.135 × 10 ^ = )7.6 - 4.135( × 10^ 
= 3.465 x 107^ x> 3.47 x× 10 ^ 


4135 4135 4135 


101 × 4.135 = 101 > ا 
x10 1000 <° 3 × 10‏ 1000 10000 


0.4135 = 


4.135 x1071 x 107° = 4.135 x× 10 ^ 


که که که دګه وه که که دګه که دګه دګه که که وګه دګه که وګه که دګه دګه ډګه ډکه دک 
کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه 


2) 0.052 x 10* + 7.13 x 102۶ 


= 5.2 x 107 + 7.13 × 107 = )5.2 + 7.13( × 107 = 12.33 × 10⁄ 
= 1.23 × 1073 


که که که که وه که که که که دګه دګه که که وګه دګه که وګه که که که ډګه ډکه دک 
کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه 


3) )7.83 x 107°) = )7.83 x 10 °()7.83 × 107 ( 
= 61.3089 x 101° x 61.31 x 10 1 = 6.13 x× 107 


4) 4.86 x 107 + 0.55 x 10° 
= (4.86 + 0.55) x 102 x× 107° = 8.836 × 107° x 8.84 × 10 73 


متال : استعمل الحاسبة لتكتب الناتج بالصورة العلمية للعدد مقربا لأقرب مرتبتين عشريتين : 
x 10* + 1.95 x 103‏ 016 .0 


= 0.16 x 103 + 1.95 x 10° = )0.016 + 1.95) × 103 = 2.11 × 103 


⁄ / 
ANNAN NANAN NANA NANAN A NANA NAN ANA NANA NANAN ANA NANAN A NANA NANAN NANA NANA NA NANA NANA NANA NANA NANA NANA NA NANA NANA NANA NANA NAA NANA NANNA NANA NANA NANA NANA SANA NANA NANA NA NANA NA SAAN NANA NANA NANA NANA NANA NANA NAN 


( V5 =¥ 3N + ¥3) = (N5) = (N3) =5- 3-2 


ل 
2 + 2 = 2۷2 + 2× 2- = 
1 = 11 2 یہ ت = 1.41 × 3 7ل 3 _ 2٨4۷2‏ ے 
2 2 2 2 
متال : استعمل الحاسبة لتكتب الناتج بالصورة العلمية للعدد مقربا لأقرب مرتبتين عشريتين : 
2 
عملیة توزیع قوس علی قوس آخر (2/ - 2()۷7/ - ۷7) = (2/ - ۷7) (2) 
. 


V7 x V7 ¬ 7 xX V2 —- 2 x (7 + ۷/2 xX ۷2 = 7--۷14 - (14 + 2 = 9-224 


طريقة ثانية : طريقة قانون المربع الكامل ‏ ظ + (a +± b)* = aڑ ±+ 2a‏ 


E O EES Hes 


e e e e e‏ د کک که که که که که که که که که چټه که که که که چکه 


5 Z20 5 125 
: 
2 4 5 25 
2 ٠ 
2 2 5 5 
1 1 


8 4/12 224 _ 2x23 2x216 4/3 _ 4/3 X2 _ 4/3 4\3 
5-27 8 5X3) 2/2 -=15 22 15 2 


A3 J 2 _ -2 2 | 24 
. 2 


` -15 43 15 


e e e e e‏ کد که که که که که چټه که که که که چټه که که که که که 


بسط الجمل العددية التالية وأكتب الناتج لأقرب عشر : 
V7 (28 - V2) - 5 = 7 (27 - 72) - 5 = 7 xX 27-7 XV 2‏ )5( 


e 4 =9 -3.74 = 5.26 × 5.3 
1 


1 1 1 
6( )-5 - 1) VT ( 3-1 „2 22) -- 5) a 3) 
(6) ( ) 103 4 11 ۷3 TN 2۷3 


5x3 +5 X2۷3 = 23 +23 = 3 = 23 = 2 × 1.73 = 3.46 = 5‏ = 
بسط الجمل العددية التالية باستعمال تتسيب القام وترتيب العمليات على الاعداد : 


1-۷3 _1- ۷3 V3 _ 31-13) _ /¥3x<1-3X> ¥3 _ 3-3 

4/3 A3 V3 MXN 12 ۰ 12 

1-۷20 _1- 2۷5 E VE E) Ex EX 2E _ ۷5 - 10 
CET OTT 5 5 

€ اداديةالتورةالىنىناابل و 07707105007 ____> 


(7) 


رو 


E V3 10-6 _ 5۷2-3 ¥3 _ 10-6 6 
2/3 2/6. 2/3 N3 26 6 


__ 35/2-۷3) _ /6(10-6( _ 3x5233 /6<10- V6XV6 _ 5۷6-3 _ 10۷6-6 


3x213 “6x216 6 12 6 12 


__ 10/6-6-10/6+6 _ 0 __ 
5 12 `` 12 


استعمل ترتيب العمليات واكتب الناتج مقربا الى مرتبتين عشريتين مستعملا الحاسبة لكل مما يأتي : 


1 1 1 1 1 3 1 
3- += 27 = 3ل ¬+ = 32 - ^3 + ج )10( 


32 33 9 27 9 27 
_ 3+1-813 _ 4-813 __ 4-81x)1.73( _ 4-140.13 _ 136.13 _ E 042 x E 04 
27 27 27 27 27 


(11( (272 - )-9(° + 37 x (5)2 = 27-1 +9 X5 = 3۷3 - 1+ 9X226 
= 3 x1.73 -1+ 20.124 = 5.19 -1 + 20.124 = 24.314 x 24.1 
: استعمل الحاسبة لتكتب الناتج بالصورة العلمية للعدد مقربا لأقرب مرتبتين عشريتين‎ 
(12) 6.43 x 105 - 0.25 x 107^ = 0.643 x 10*^ - 0.25 x× 10*^ 
= (0.643 - 0.25) x 107^ = 0.393 x× 10^ 
(13) (9.23 x10) = 9.23 x 103 x9.23 x 103 = 85.1929 x 10° 


10° × 8.52 = 
تدرب وحل تمريتات : بسط الحمل العددية الاتية 
3۷/2 6/2 3 27 س 
ا 3 سے 


/12 د‎ 2/3 5x2 2/3 10 23 5 3 
3125 3x5 5 15 5 15 10 1 


۷2 /8 ۷/18 2/2 32 
7 3 7 aS SEL E 5 5 


_ 6/2-4N/2+3/2 _ 5۷2 _ 5×1.41 _ 7.05 _ 117x112 
6 6 6 6 


_ ¥ 7X/7-/7<3۷/5-3۷/5</7+3۷/5<X3۷5 _ 7-3۷35-3/35+45_-_ 52-635 _-_ _ -52 +5 
5 7-45 5 -38 ` 38. 38 


cg) ET _ O NF _ FH _ NIE 


/99 5/15 3/11 5/15 


__ 33-11 ر‎ 11 2۷15-5 u 15 _ /33>/11-/11>/11  2/15>/15-/5>/5 
`` 31 11 5/15 15 3/11x>x/11 5/15</15 


_ ¥3x</11x¥/11-11 _ 30-5x¥/5x</3 _ 113-11 _ 30-5۷3 _ 11)/3-1( _ 5)6-¥3( 


3x11 5x15 33 75 33 75 
__ (3-1) _ )6-¥3( _ 5)/3-1(-)6-¥3( _ 53-5-63 _ 63-1 


س 19 / الاقمار الصناعية : يستعمل القمر الصتاعي بصفة اساسية 2 الاتصالات مثل 
اشارات التلفاز والمكالمات الهاتفية 2 جميع أنحاء العالم والتنبؤ بالطقس وتعقب 
الاعاصير اذ تدور هذه الاقمار بسرعات محددة ب2 مدارات خاصة بها حول الارض 


4x1014 
-سلل| دا۷ اذ"‎ 1۸/5٥۵٤ : وتحسب سرحعة القمر المدارية بالعلاقة التالية‎ 
4 


نصف قطرالد ار (بعدالقمر عن مركز الارض) › ما سرحة القمر اذا كان نصف فطر المدار 
ş 300 km‏ 
الحل : 


r = 300 km = 300 x 1000 = 3 x 10° m 


4x10? _ 4x1014 4x1015 2x ¥109 2 x 7/10 x 10 
3x105 3 E 8 


_ 2۷10 x10 ¥3 _ 2۷30 x10“ 2 x 5.47 x10“ _ 10.94 x 10° 
= = -3.65x>10 


ا u‏ 
بسط الجمل العددية التالية باستعمال تتسيب المقام وترتيب العمليات على الاعداد : 
LL RE 3۷5 (7 -3۷5)((¥/7 - 3۷5)‏ 

7+35 7+3۷5 7-35 (7) - (3۷5) 
| 
| 
| 
` 3 F3 3 3 3 


1 


س20 / مكافحة الحرائق : تحسب سرعة تدفق الماء الذي يضخ من سيارات الحريق بالقانون : 
hg f 0t/ sec‏ 2 / = ۷ اذ ۸ تمثل اقصى ارتفاع للماء و 9 يمثل سرعة التعجيل الارضي 
oot‏ 

32( لاإطفاء الحريق 2 الغابات تحتاج إدارة مكافحة الحرائق 2 الدفاع المدني الى مضخة 


9 الماء الى ارتفاع 001 /f‏ 80 فهل تفي بحاجتها مضخة تقذف الماء بسرعة f 001/S€٤‏ $72 


ا 30 = 00 f‏ 1 وحدة قياس بالنظام الفرنسي 


الحل : 


السرعة 72 = V‏ اقصی ارتفاع )00 f‏ 80 التعجيل الارضي ج 32 ك 


gy = 


V = ,/2 hg 
72 = “2h x<32 
72 = “64h 


72 
72 = 8h ¬ = 1h > ۷/۸ = 9 بتربيع الطرفين‎ 
h = 81 foot 


الملضخة تفي بحاجتها لقذف الماء بسرعة f ٥0٤/5٤٥٤‏ 72 
س 21/ هتدسة ؛ جد مساحة المثلث الذي يعلو واجهة البيت اذا کان ارتفاعه ۷3 - 118 Ss‏ 


وطول قاعدته 3 + 3⁄2 . TE‏ ۹ اا سے 

مساحة المثلث = < × القاعدة × الارتفاع 
1 1 

A = > (3۷2 + ¥3)(V18 ¬ ¥3) = > (3۷2 + ¥3 )(3۷2 ¬ ¥3) 


4= ] ۷2” - )/3( 
1 1 


س 22 / تحد ؛ اثبت صحة ما يأتي : 
2 1 1 1 1 
2 = )53 + 7353 + 73( (53- 73( 
الحل : طريقة التوزيع 
2 1_1 2 1 1 
)53 + 7353 + 73( (53 - 75) = الطرف الايسر 
2 1 1 1 1 2 1 2 1 1_1 1 2 1 
xX 73 + 73 x 7353 + 73 xX 53 ¬ 53 xX 73 ¬ 53 xX 7353 ¬ 53 xX 53‏ 73 = 
2 1 1 1 1 2 1 2 1 1 1 1 2 1 
X 53 + 73 X 53 — 53 X 73 53'3 X 73 ~53 3‏ 73'3 + 73'3 = 
3 2 1 2 1 1 2 3 
E E N 3 3 53 = 7-5 =2‏ 
@Q‏ ___اعداديةالتورةللينين ابابل و __07707105007___> 


Em 
0 
: س23 |/ أصحح الخطاً : كتب شاكر ناتج جمع العددين كالاتي‎ 
8.4 x10 3+ 0.52 x1072 = 1.36 x10 73 
. حدد خطاً شاکر وصححه‎ 
: الحل‎ 
8.4 x10 °+ 0.52 x107 = 8.4 x10 3+ 5.2 x10 73 
= (8.4 + 5.2) x10 3 = 13.6 × 10 3 
س 24 / حس عددي : هل أن العدد ۷125 يقع بين العددين 8 .11 , 10.28 ؟‎ 
mm 


الحل : 
5 = 2.23 × 5 = 55 = 125“ 
نعم العدد ۷125 يقع بين العددين 11.8 , 10.28 
أكتب : ناتج الجمع بالتقريب لأقرب عشر 52 + 62 
الحل : 
2.3 × 5 + 2.44 × 6 = 5/5 + 6/6 = 125 + 216/ = 53 + 63 = 52 + 62 


= 14.64 + 11.15 = 25.79 × 25.8 


تدريب 1 : بسط الجمل العددية التالية باستعمال ترتيب العمليات على الاعداد الحقيقية وأكتب الناتج لأقرب عشر: 
N5+7/2 5+۷2 ¥5 x ¥5 + ¥5 x V2 + V2 x V5 + V2 x ۷/2‏ 5+12 
E ETAT (A QE‏ 

_ 5+/10+۷/10+2 _ 7+210 _ 7+2)3.16( __ 7+632 _ 2 


=2 3 3 3 


که وگه © که که که که دګه که وګه که که که وګهھ وگه © IY‏ 
کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه 


= 4.44 x< 4.4 


تدريب 2 : استعمل الحاسبة لتكتب الناتج بالصورة العلمية للعدد مقربا لأقرب مرتبتين عشريتين : 
x 103 + 0.05 x 10° = )6.25 + 0.05) x> 103 x 10° = 125 x 107‏ 6.25 
x 1017 ~r 0.13 × ۳7‏ 0.125 = 


= 3+115 +15 + 5 = 8 + 25 
7-14 8-5 _ 7-14 3_8 -5 2 
/3 3/2 3 /3 3۷/2 2 


2) 


(3<3 3/2/2 3 3x2 
__ 21-42 4-5۷2 _ 2۷21-242-452 


6 6 3 
استعمل ترتيب العمليات والحاسبة لتكتب كل مما يلي مقربا لأقرب عشر : 


1) + 2 x (= 1 + 7/121 ا‎ xd 
2 125 /9 5 3 


_1 5 11 _ -4 11 _ -12+ 55 _ 43 eT 
5 5 3 5 G3 IS AG 
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التطيقات 
فكرة الدرس : تعرف التطبيق وأنواعه وكيفية تمثيله بيانيا ب2 المستوي الاحداثي وتعرف تركيب التطبيقات 
المفردات : 
+ العلاقة + الزوج المرتب # الضرب الديكارتي + التطبيق 
+ المجال والمجال المقابل والمدى + تركيب التطبيقات 
التطبيق وتمثيله ب2 المستوي الاحدافثي : 


التطبيق : لتكن ۴۸ علاقة من المجموعة × (المجال) الى المجموعة ۷١‏ (المجال المقابل) حيث كل عنصر من عناصر × يرتبط 
بعنصر وحيد من عتاصر ۷ عندئن تسمى العلاقة ۴۸ تطبيق وتكتب ¥ د × R:‏ . 
الزوج المرتب : هي مجموعة الازواج المرتبة ( ۷ , )X‏ اذ ينتمي المسقط الأول (الاحداثي الأول) الى المجموعة × والمسقط 
الثاني (الاحداثي الثاني) الى مجموعة ۷ من حاصل الضرب الديكارتي ¥۷ × × . 


المدى : يمثل المدى المسقط الثاني من الازواج المرتبة (7, ×) أي تمثل صور عناصر المجال (النواتج) . 


. 
بسط الجمل العددية التالية باستعمال ترتيب العمليات على الاعداد الحقيقية : 
(V3 + “5)(N3 + ¥5) = ¥3 x V3 + V3 x V5 + V5 x V3 +۷5 x 5‏ )1 
€ اعداديةالتورةالىنىناابل و 07707105007 ____> 
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× یمثل تطبیق لأن کل عنصر من‎ R × یمثل تطبیق لأن کل عنصر من‎ R 


: الحل‎ 
x , X={4,6,8;} X Y 


yJy=—-x<x8 =4 


الأزواج لمرتبة ‏ ((4, 8) ,(6,3) ,(4,2)) = 8۸ 
المجال : هي مجموعة الاحداثيات الأولى من الأزواج المرتبة 2 8R‏ . أي أن عتاصر المجال [4,6,8]) = × 
المدی = (4, 2,3) 


مثال : الجدول التالي يمثل العلاقة بين الوزن (كخم) وسعر السمك هل تمثل 
العلاقة تطبيقا ؟ اذا كانت تطبيقا فاكتب قاعدة الاقتران وحدد المجال والمدى . 
یسل 

قاعدة الاقتران y= 2X‏ 
المجال = إ4, 1,2,3 


المدى = إ8 ,2,4,6) 


متال : اذا كانت العلاقة ۷ ¬ ×:۸ معطاة كما يلي : [(5 , 3) ,(4, 2) ,(1,4)) = FR‏ |ذ }1,2,3{ = X‏ 
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ا u‏ 
۴ لا يمثل تطبيق لأن العنصر يرتبط بعتصر واحد من ¥۷ يرتبط بعنصر واحد من ۷ 
٥‏ 2 الجال ارتىط بعتنصرين 2 
المجال المقابل 
1 
متال : اذا كانت ۷ د¬ R:×‏ تمثل تطبيقا بقاعدة اقتران × = ۷ من المجموعة إ8 , 6, 4) = × الى الجموعة = ۷ | 
إ5 , 4, 3 , 2) . أكتب التطبيق على شكل أزواج مرتبة ثم مثل التطبيق بمخطط سهمي وحدد المجال والمدى للتطبيق . 
. . 


الحل : المخطط السهمي 


لمجال = [1,2,3) 


المدی = 5 ,4) 


أنواع التطبيق 
1) التطبيق شامل 
يكون التطبيق ۷ +¬ × : ٤‏ شامل اذا كان المدى - المجال المقابل 
ملاحظة : يكون التطبيیق ۷ +¬ × : f‏ غيرشامل اذا كان المجال المقابل R۸, Q , ١‏ ,/⁄ 
2) التطبيق المتباين 
يكون التطبیق ۷ د × : f‏ متباين اذا كان كل عتصر ب2 ¥ يرتبط بعتصر واحد من × أي أن : 
Vx1,X2 EX , x*ı#Xر => f(x) # f(2)‏ 
ملا حظة : يكون التطبیق ۷ د¬ × : ٤‏ غير متباين اذا كان : 
Vx1,/X2 EX , x*ı#X*Xر => f(x) = f(x2)‏ 
3 التطبيق التقابل 
يکون التطبیق ۷ +¬ × : ؟ تقابل اذا كان التطبيق شامل ومتباين ب2 آن واحد . 


مثال : اذا كانت 7 + 72 :۴ حيث ؛ 3 - ×2 = () f‏ بين نوع التطبيق حيث 2 مجموعة الاعداد الصحيحة . 
الحل : 


f(x) =2x7—-3 , X=27Z={0,1,2,-1,-2,.. 
f)0)( = 2)02 -3 = 0-3 = -3 

fګ)1)‎ = 2)1(2 -3 = 2-3 = -1 
f(-1) = 2)-1(72 -3 = 2-3 = -1 

f)2( = 2)22 -3 = 8-3 =5 


5= 8-3 = 3- 2(2-)2 = (2-)]ګ 
المدى = إ... ,1,5-,1-3 


التطبيق ليس شامل لأن المدى ۶ المجال المقابل 7 . التطبیق لیس متباینا لأن 1- = f)-1( = f)1(‏ بينما 1- # 1 


لإيجاد دالة جديدة من دالتين معلومتين هما (×)9 ,(×) f‏ وهي : 


1) (fog)(x) = f[g(x)| 
. f بعد 9) وهي ناتج ايجاد (×)9 أولا ثم ايجاد صورتها ب2 الدالة‎ f ( 4 وتقرأ تركيب‎ 
Z2) (gof)(x) = glf(x)| 
. 4 أولا ثم ايجاد صورتها ب2 الدائة‎ f )×( وهي ناتج ايجاد‎ )f بعد‎ 4( f وتقرا تركيب‎ 
g:i:N->N. g(x) =x . f:N +N. f(x) = 2% + 1 مڻال ؛ اذا كان‎ 
٥9 )×( = 33 ماذا تلاحظ )(1]) جد قیمة × اذا کان‎ . )g0f()3( )11i . )f٥9()3()i : جد‎ 
: الحل‎ 
i) (fog)(3) 
f(x) = 2x +1 
1 
)و‎ ( = 
(fog)(x) = 2x2 +1 
(fog)(3) = 2(3) +1 = 18 + 1 = 9 


ii) (gof)(3) 
9)x( = × 
1 

f(x) = 2x +1 
(gof)(x) = (2x + 7 
(gof)(3) = [2(3) + 1] = (7) = 49 

(fog)(3) + (gof)(3) 

iil) f0g(X) = 33 

f(x) = 2x +1 

1 
9 )( = 2 


2x2 + 1 = 33‏ 
4 = × د 16 = × ج 2 + |32 = 2×7] ج 1 - 33 = 2×2 


قاعدة الاقتران 1+× = ])x(‏ 


المجال = إ4, 1,2,3 
المدى = إ5 ,2,3,4) 


2)g = {(1,3),(2,5), (3,7), (4,9); 


قاعدة الاقتران 1+ ×2 = ])x(‏ 
لمجال = (4, 1,2,3 


المدى = إ9, 3,5,7 ) 


أكتب قاعدة الاقتران للتطبيقات التالية ومثلها ب2 المستوي الاحداثي وأكتب المجال والمدى لها : 


3) f = {(1,0),(2,0),(3,0),(4,0(} 


الحل : 


قاعدة الاقتران 0= /)×x(‏ 
)4,0( )2,0)(3,0( )1,0( لمجال = إ4, 1,2,3 
المدی = إ0] 
g = {(0,0),(1,-1),(2,-2(,)3,-3(}‏ )4 


])×x( = -×x قاعدة الاقتران‎ 


المجال = إ0,1,2,3) 


المدى = إ3-,2-,1-,10 


ا 
اكتب قاعدة اقتران عامة للتطبيق ومثله بمخطط سهمي واكتب المجال والمدى لها : 
f = {(1,2),(2,3),(3,4(, (4,5);‏ )1 
الحل : X Y‏ 


5) اذا كان التطبيق N‏ د f : N‏ اذ أن : 2 + ×3 = (×) f‏ بين هل أن التطبيق شامل أم لا ؟ 
الحل : 


f)x)( = 3x +2 , X=N={1,2,3,...} 
f(1) =3(1)+2=5 , f(x) = 3(2) +2=8 , f)x)( = 3)3( +2 = 11 
N المدى = إ... , 8,11 ,5] . التطبيق ليس شامل لأن المدى  المجال المقابل‎ 


6) ليكن التطبيقان 7 د 7 : f‏ حيث 1 + ×3 = f)×(‏ وأن 4 د 4 : ق4 حيث 5 + ×2 = (×)9 جد قيمة 
× اذا کان : 28 = )f]0٥9()×(‏ 


: الحل‎ 
f(x) = 3x +1 
1 

g(x) = 2x +5 
(fog)(x) = 28 
3()2xX + 5) +1 = 28 
6X + 15 + 1 = 28 
6x + 16 = 28 

12 
iE‏ = × جد 12 = ×6 جد 16 - 28 = ×6 


7 اذا كانت NN‏ د f : N‏ حيث 2 + ×5 = f)×(‏ وأن ١N‏ د g9: N‏ حيث 3 + × = (×)9 أكتب التطبیق f ٥9‏ 
بكتابة الازواج المرتبة لها وأكتب مداها وبين توعها ؟ 
الحل : [..., 1,2,3{ x=N=‏ 
×5 = (جا/ 
=x%+3‏ )900 
fog (x) = 5(x +3) +2 = 5X + 15 +2 = 5X + 17‏ 
fog(1) = 5(1) + 17 = 22‏ 
fo0g9)2) = 5)2) + 17 = 7‏ 
fog(3) = 5)3) + 17 = 2‏ 
الازواج المرتبة [...,(1,22,)2,27,)3,32)) = f09‏ 
المدى = ... ,22,27,32 
التطبيق ليس شامل لأن المدى ± المجال المقابل N‏ 
التطبيق متباين لأن (2) f ٥9 )1( + f ٥9‏ بينما 2 + 1 التطبیق لیس تقابل 
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ا[ 

1 

[ 

[ 

9) اذا كان 7 د 4 : f‏ حيث ”× = f )X(‏ والمجموعة [1,0,1,2-,2-] = 4 ارسم مخططا سهميا للتطبيق 
IOS‏ 
= 


8) اذا كان [3, 1,2) = 4 و إ4,5,6) = 8 وأن 8 د 4 : f‏ معرف كالاتي ؛ ((6, 3) ,(2,5) ,(1,4)) = f‏ 
ارسم المخطط السهمي للاتطبيق وارسم المخطط البياني له وبين نوعه . 
الحل : 


المدی = [6, 4,5]) 


التطبيق شامل لأن المدى - المجال المقابل 


التطبيق متباين لأن (2) f )1( ۶ f‏ التطبيق تقابل 


که که که که وه که دګه که که دګه دګه که که وګه که که وګه که که که وګه ډکه دک 
کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه 


ومثله بيانيا 2 المستوي الاحداثي وبين هل أنه تطبيق متباين أم ا ؟ 
الحل : 
f(a) = x , A={-2,-1,0,1,2}‏ 
f)-2( = )-2(* =4‏ 
f(-1) = (-1)” =1‏ 
f(0) = (0) = 0‏ 
f(1) = (1) =1‏ 
f )2( = )2(” =4‏ 
f = {((-2,4),(-1,1),(0,0),(1,1),(2,4)}‏ 
التطبیق لیس متباین لأن (1-) f )1( = f‏ بینما 1- + 1 


1)(gof)(x) , (fo g9)(x) Z2) (fog)(2) ,(gof)(2) 


1) (g o f)(*) 
g(x) = x +1 
1 


f(x) = 2 


(g o f)(x) = x +1 
aS 
1 


9()xX) = x +1 
(fo g)(x) = (x + 1)2 = x + 2X +1 


2) )fog))2( = )x + 1(7 = )2 + 1) = )3( =9 
(gof)(2) = x +1 = 22 +1 =4 +1 =5 


. 

0) لیکن N‏ د f : N‏ اذأن × = (×)fو N‏ د 9g : N‏ اذ أن 1 + × = 9)X(‏ والمطلوب إيجاد : 
1 

1 

1 

1 

1 

1 


1) درجات الحرارة : سجلت درجات الحرارة ب2 أحد أيام الشتاء بالعلاقة التالية : 


[(9,1) ,(8,0) ,(1-, 7) ,(2-,6)) = ۸ اذ يمشل الاحداثي الأول بالسامة 
والاحداثي الثاني درجة الحرارة بالدرجات السيليزية . مثل العلاقة بجدول ومثلها 


بالمستوي الاحداثي بيانيا هل تمثل العلاقة تطبيقا أم لكا ؟ 


y : الحل‎ 


8 7 )| 6 | القت9) 
1 | 0 | 1 | 2> | درجات الحرارة(0_ 


العلاقة تمثل تطبيقا لأن كل عنصر من عتاصر × يرتبط بعتصر واحد من عناصر ۷ 


اقتران التطبيق وهل التطبيق متباين أم > $ 


الحل : 


الأزواج المرتبة [(4, 4) ,(3, 3) ,(2,2) ,(1,1)) = f‏ 


قاعدة الاقتران × = (×) f‏ 


التطبیق متباین لأن (2) f )1( + f‏ بینما 2 # 1 
3) صحة : العلاقة )2 = ,۷ تمثل وزن الماء 2 جسم الانسان و و۷ تمثل وزن ' 
الانسان . وزن حسان K4‏ 150 استعمل نظام خاص بأنقاص الوزن لمدة ثلاثة أشهر 
ففقد من كتلته K9‏ 6 2 الشهر الأول ثم K4‏ 12 2 الشهر الثاني › Kg‏ 12 4 الشھر 


التالت . أكتب جميع الأزواج المرتبة لاعلافة بين وزن حسان ووزن الماء ب2 جسمه . هل 


تمثل تطبيقا أم ك ؟ 


الحل : 


2 الشهر الأول وزن الماء 2 جسم حسان 


بے الشهر الثاني وزن الماء ب2 جسم حسان 


بے الشهر التالث وزن الماء ب2 جسم حسان 


الملجال =إ120 ,132 ,144 , 150{ 


(يحقق الشرط) 


Wy = 2( 


5 
ا‎ 
N 

س ص 

د“ 

U1 

= 

r 
ا‎ 
N 
حر‎ 
U1 
= 
ب‎ 
ا‎ 
ص“‎ 
© 
= 


= 2 (44) = 88 kg 


) =2 40) - 80kg 
150 - 6 = 144 kg وزن حسان ب2 الشهر الأول‎ 


وزن حسان ب2 الشهر الثاني )K4‏ 132 = 12 - 144 


وزن حسان ب2 الشهر الثالث وK‏ 120 = 12 - 132 


f = {(150,100),(144,96),(132,88),(120,80), ...}‏ 
ادى =إ80 ,88 ,96 , 100{ 


تمثل 3 لبيقا لأن کل عنصر ِ2 لمجال يرتبط بعنصر واحد فقط من عناصر الجال المقابل . 


14) تحد ؛ اذا کانت ۸ د ۸ : f‏ وكان [3, 1,2) = 4و 4۸ د 4 : و9 معرفان كما يلي : 
f = {(1,3),(3,3)(,(2,3(} , g={()3,1(,)1,2(,)2,3(}‏ 
بین هل fە‌g‏ = وگ § 


: الحل‎ 
fog(x) = f[g(x)| 
fog(1) = f[g(1)| = f(2) =3 
fog(2) = f[g(2)| = f(1) =3 


fog(3) = f[g(3)] = f(1) =3 
fog = {((1,3),(2,3),(3,3)} 


gof(x) = g[f(x)] 
gof (1) = g[f(1)| = g (3) =1 
gof (2) = g[f(2)| = g (3) =1 


gof(3) = g[f(3)| = g (3) =1 
gof ={(1,1),(2,1),(3,1)} , fog * gof 


5) أصحح الخطاً ؛ قال ياسين أن العلاقة 7 ¬ 7 : f‏ حيث ”× = (×) f‏ # تمثل تطبيقا متباينا . حدد خطأاً ياسين 


1 
1 


وصححه . 


: الحل‎ 
f )x( = × , X%X=7Z7={...,-2,-1,0,1,2,...} 


f)-2( = )-2(3 = -8 
f)-1( = )-1(3 = -1 


f )0( = )0(* = 0 
f(1) = (1(3 =1 
f )2( = )2(* =8 


التطبيق متباين لأن (1) f )-1( ۶ f‏ بينما 1 # 1- (شرط التباين) 


6 ) حس عددي : حدد ما اذا كانت كل علاقة فيما يلي تمثل تطبيقا أم لا ؟ فسر ذلك 


الحل : ليس لها قاعدة اقتران اذن ا تمثل تطبيق . 


اکتب : لیکن التطبیق 7 د f : N‏ حیث 3 - ×4 = (×) f‏ اذا کان 1 = (×)( )f ٥f‏ فجد قيمة × ٩‏ 
الحل : 


eS 
f(x) = 4x -3 
(fof )(x) =1 
4(4x - 3) -3 =1 
16x -12-3 =1 د‎ 16× - 15 =1 
16x 16 


16x = 1 +1 کد = جد 16 = ×16 ج‎ × = 1 
6X + 15 6X 6 6 Xx 


تدریب : اذا كانت إ3 , 1,2) = 4 وکانت الدالتان : ۸ ¬ 4 : f‏ و 4 جك 4 : 4g‏ معرفتين كما يأتي : 


f = {(1,2),(2,3),(3,1)} , g={(1,1),(2,2),(3,3)} 
1) fog 2( جد ترکیب الدالتین : ہ9‎ 
2) gof (x) = glf(x)| 


fog(1) = f[g(1)| = f(1) = gof(1) = glf(1) 
f0g9)2( = fگ]g)2(‎ (2) = 3 gof (2) = glf (2) 
fog(3) = f[g(3)| = f(3) =1 y0f (3) = g[f(3)| = g(1) =1 


1) fog(x) = f[g(x«) 


م م م 
لا لاا سے“ لسا 
1 
:3 

م م م 
لے لے لاا 
1 
e‏ 
N‏ 
دن 
ل 
| 
دن 


4) اذا كانت ۸ د 2 : f‏ حيث × = () . ارسم مخططا سهميا للدالة وبين هل أن الدالة متباينة أو شاملة أو 
تقابل ؟ 
الحل : 

f )x( = × , xX =7=)]-2,-1,0,1,2} 

f )-2( = )-2( = 4 

f(-1) = (1) =1 

f(0) = (0) = 0 

f(1) = (1) =1 

f(2) = (2) = 4 


المدى = إ0 ,4,1) التطبيق غيرشامل لأن المدى المجال المقابل © 
التطبيق ليس متباين لأن (1-) f )1( = f‏ بينما 1- = 1 (النواتج متشابهة) › التطبيق ليس تقابل 
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g(x) = x* ùii g :N ¬ N و‎ f(x) = 3x + 1 اذ أن‎ f : N ¬ N اذا کانت‎ )5 


(gof)(5) ,(fog9)(5) , (g0f)(2), (f09))2( : جد‎ 
: الحل‎ 


f(x) = 3x +1 
آ‎ 


9)( = 
(fog)(x) = 3x2 +1 


(f0g9()2( = 3)2(2 + 1 = 3)4( +1 = 12 +1 = 3 
(fog9)(5) = 3)5) + 1 = 3)25( +1 = 75 +1 = 6 


g)x( = × 
گ‎ 


f(x) = 3x +1 


(gof)(x) = (3x + 1° 
(gof)(2) = (3(2) + 1)7 = (7) = 49 


(gof)(5) = (3(5) + 1) = (16) = 256 


6) اذا کانت ۴۸ د¬ f : FR‏ حیث 1 + ×3 = f)×(‏ وائدالة ۴ د 4g : FR‏ حیث 5 + ×2 = g9)×(‏ ھل ان 
g0f)x( = f09 )X(‏ جد قیمة × اذا كانت 28 = )۴٥9()×(‏ 
الحل : 
g(x) = 2x +5‏ 
1 
f(x) = 3x +1‏ 
gof(x) = 2(3x +1) +5 = 6X +2 +5 = 6X +7‏ 
f(x) = 3x +1‏ 
1 


g(x) = 2x +5 
fog(x) = 3(2x + 5) + 1 = 6x + 15 + 1 = 6× + 6 


fog(x) # gof (x) 
(fog)(x) = 28 
3(2xX + 5) +1 = 28 
6x +15 +1 = 28 
6x + 16 = 28 


فكرة الدرس : 
٠‏ التعرف الى المتتابعة والمتتابعة الحسابية وخواصها 
المفردات : 
# المتتابعحة # المتتابعحة الحسابية + الحد العام 
# المتتابعة الثابتة # أساس المتتابعة 


المتتابعة : هي دالة مجالها ١‏ أو مجموعة جزئية مرتبة منتهية من N‏ أي أن ؛ ۴ د f : N‏ وتکتب على شكل 
مجموعة من الازواج المرتبة حيث المساقط الأولى تمثل عناصر المجال ١‏ والمساقط الثانية تمثل عناصر المجال المقابل 
(الصور) كما ب2 الشكل ؛ [...,( (,)3,f)3( (,... ,)۸,f)١(‏ (2,/)2),( (1,/)1)) فاذا كانت المتتابعة 
منتهية يرمز لها بالرمز #إما] أو 1م ]f)0((‏ أما اذا كانت المتتابعة غير منتهية يرمز لها بالرمز 1دم(ما]) أو 
{f(0 }n=1‏ . 


ملاحظة : غالبا ما نكتفي عند كتابة المتتابعة بذكر المساقط الثانية فقط (الصور) . 


(f, f(2), f (3), ........ HONS 


ملا حظة : يسمى وا بالحد العام للمتتابعة (۸) f‏ = ولا وتكتب المتتابعة بالصورة : 


مثال : نظم جدولا يربط بين عدد الايام وعدد اللوحات . أكتب مجموعة الازواج المرتبة من الجدول . هل يمثل الجدول 


نمطا ٩‏ هل يمثل متتابعة ؟ 


15 12 | 9 | 6 3 


الحل : 


الازواج المرتبة [(15, 5) ,(12, 4) ,(9, 2,6(,)3) ,)1,3( 
نعم يمثل نمطا والعلاقة تمثل (خلاثة امثال) والعلاقة تمثل متتابعحة حدها العام هو إ5 , 1,2,3,4) € un = 3n, n"‏ 
تكتب بالشكل الاتي : 


{un} = 3n = {3,6,9,12,15} 


اعداديةالتورةالينن ا ابل و 5007 0/70710 ____> 
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مثال : أكتب الازواج المرتبة الخمسة الأولى للمتتابعة إ۷ا]) ومثلها على المستوي الاحداثي : 


زواج ارقي |( 5), (3,(,)44), (1,1(,)27)) 


متال : أکتب الحدود الخمسة الأولى لكل من المثتابعات الاتية : 


الحل : 
3= 1- (2)2 = رu‏ 
Uu, = 2(4) -1 =7 , Uu, = 2(5) -1 =9‏ 
المتتابعة هی 8 | 57ا °3 


: الحل‎ 
u2 = (-1) =1 1 u = 1 = 1 


لمتتابعة هي : [... ,1-,1,1-,1,1-) 


J Ug = 


س |یں دس|یس 


1) {ug} = 2n —-1 


u = 2(1) -1 =1 , 
u = 2)3( -1 = 5 , 


2) {ug} = (-1)" 


u = (-1)" = -1 , 
u4 = (-1)* =1 , 


لمتتابعة هي : [... , 1,4,9,16,25) 


ا 
+d +d +d +d‏ 
m‏ 


: الحل‎ 
u, = (1)3 =1 , وا , 8= 2) = رل1‎ = )3(3 = 7 
u4 = (4) = 64 , Yg = )5( = 5 


لمتتابعة هي : [... , 1,8,27,64,125) 


المتتابعة الحسابية 


المتتابعة الحسابية : هي التتابعة التي يكون فيها الفرق بين كل حديين متتاليين عددا ثابتا ويسمى أساس التتابعة 
ویرمز له بائرمز را 7 1+nم1‏ = d‏ أي ان (الاساس - الحد الثاني - الحد الاول) ويمكن كتابة المتتابعة بمعرفة حدها 
الاوڵ 1 = وأساسها d‏ . 


أنواع المتتابعات الحسابية 


)1,3,5,7,9,...( : (موجبة) . مثال‎ d < 0 المتتابعة المتزايدة وفيها‎ )١ 
)4,2,0,-2,-4,...( المتتابعة المتناقصة وفيها 0 > ل (سالبة) . مثال ؛‎ )١ 
)5,5,5,5,5,...[ المتتابعة الثابتة وفيها 0 = ك مثال ؛‎ )٣ 

قانون الحد العام للمتتابعة الحسابية هو : 


Un = a+ (n -1)d , nEN حيث 71 عدد حدود التتابعة‎ 


ملا حظة : لايجاد المتتابعة الحسابية اذا علم حدها الأول وأساسها نستخدم : 


مثال : أكتب الحدود الخمسة الأولى لكل متتابعة من المتتابعات الحسابية الاتية : 


1) متتابعة حسابية حدها الاول (3) وأساسها (6) . 
الحل : 


uy = Uu, +d = 9 +6 = 5 
Us = Uu, +d = 21 + 6 = 27 
)3,9,15,21,27 , المتتابعة الحسابية إ...‎ 
. )-3( متتابعة حسابية حدها الاول (1) وأساسها‎ )2 
: الحل‎ 
Ug = u, +d = -2 - 3 = -5 
Ug = Uu, +d = —-8 - 3 = -11 
{1,-2,-5,-8,-11, ... المتتابعة الحسابية‎ 


3 متتابعة حسابية حدها السابع (36) وأساسها (4) . 
الحل : 


a=uإ‎ =3 , d=6 
Uu = U +d = 3 +6 =9 , 


U4 = U; + d = 15 + 6 = 1 1 


a=uإ‎ =1 , d= -3 
Uu = U, +d = 1 - 3 = -2 ا‎ 


U4 = Ug +d = -5 - 3 = -8 ٤ 


Uu = 1 n= 17 


a+ (n —1)d 


2 
8 
ا 


u, = a+ (7 —- 1)(4) 


2 = ۾ کد 24 - 36 = ۾ < 24 + = 36 ج (6)4 + = 36 ¬ (1()4 - 7) + a‏ = 36 
المتتابعحة الحسابية ‏ ... ,28 ,12,16,20,24 
متال : متتابعة حسابية حدها الثالث (8) و 3- d=‏ جد الحدود بين 17,111 
الحل : 
Uy =8 , n=3 , d=—-3 , a=?‏ 


Un = a+ (n —-1)d 
u3 = a + (3 - 1()-3( 


8§8=a-6 3> a = 8+ 6 ج‎ a = 14 


ug = 14 + (8 - 1()-3( = 14 + )7()-3( = 14 - 21 = -7 


المتتابعة الحسابية إ... , 13-,10-,7-, ...) 


uو‎ = 14 + )9 - 1()-3( = 14 - 24 = -0 


u0 = 14 + )10 - 1()-3( = 14 - 27 = -3 


. 
۵ 
متال : جد الحد العشرين من المتتابعة الحسابية [... , 9-,4- ,6,1 وحدد ما اذا كانت المتتابعة متناقصة ام متزايدة ؟ 
الحل : 
a=6 , d=1—-6= -5 , U0 =7 n= 20‏ 
Un = a+ (n —-1)d‏ 
U20 = 6 + (20 - 1()-5( = 6 + )19()-5( = 6 - 95 = -89‏ 
المتتابعة متناقصة لأن : 0 > û‏ 
أكتب الازواج المرتبة الاربعة الأولى للمتتابعة التي حدها العام معطى : 
Un = 3n‏ )1 
. 


: الحل‎ 
u, =3(1)=3 , u =3(2)=6 , 1u =3) =9 , 14-34 =2 
))1,3(, )2,6( ,)3,9( ,)4,12(, ...[ : الأزواج المرقبة‎ 


: الحل‎ 
Uu = 1 -¬- = -3 U) = 2-4 = -2 Uu = 3 - 4 = -1 U4 = 4-4 = 0 


الأزواج المرتبة ؛ [... ,(1(,)4,0-,2(,)3-,2) ,(3-,1{ 


الحل : 


(9.2.9, (4,9. eu 


الحل : 


5) Un = 3n —~1 


u = 3(1) -1=3-1=2 , 1ا‎ =3)2(-1-6-1 =5 
uy = 3(3) -1=9-1=8 , 14 =3)4( -1=12-1 =1 


الأزواج المرتبة : [... ,(11, 4 ),(1,2(,)2,5(,)3,8({ 


که هه ده که که که هه که که که که دګه که وګه وگه رک 
کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه که کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه © 


أكتب الحدود الخمسة الاولى لكل متتابعة من المتتابعات الاتية : 
6) متتابعة حسابية الحد الأول فيها (1) وأساسها (5) . 
الحل : 


ادادية‌التورةالينين ابل و 5007 0770710 ___* 


: الحل‎ 
a=uإ=—-5‎ , @d=2 


Uu = U +d = —-5 +2 = -3 1 uy = U, + d = -3 + 2 = -1 


Uu, = Ug +d = -1 +2 = 1 : Ug = Uu, +d = 1+2 =3 


المتتابعة الحسابية إ... , 1,1,3-,3-,5-{ 


8 متتابعة حسابية الحد الاول (3-) وأساسها (4-) . 
الحل : 


U = U, + d = -3 - 4 = -7 Uu = U, + d = -7[ - 4 = -11 
, Ug = U, + d = —-15 - 4 = -109 


2 
خخ 
| 
2 
یں 
a‏ 
[ 
| 
ص“ 
ص“ 
| 
د 
ا 
| 
ص“ 
U1‏ 


المتتابعحة الحسابية (... , 19-,15-,11-,7-,3-{ 
أكتب حدود المتتابعات الاتية : 
9) جد الحدود بين ولا و 112 لتتابعة حسابية حدها الثالث (9) و 2- = .d‏ 
الحل : 
uy =9 , n=3 , @d=-2 , a=?‏ 
Un = a+ (n —-1)d‏ 
Uuş = a+ (3 - 1)()-2( > 9 = + )2()-2(‏ 
9=a-4 >a = 9+4 > a = 13‏ 
3- = 16 - 13 = (2-)(8) + 13 = (2-)(1 - 9) + 13 = وu‏ 
u1 = 13 + )10 - 1()-2( = 13 + )9()-2( = 13 - 18 = -5‏ 
u1 = 13 + )11 - 1()-2( = 13 + )10()-2( = 13 - 20 = -7‏ 


L 

Uu = Uu, +d = 1 + 5 = 6 ر‎ uy = U, +d = 6 +5 = 11 
Uu, = U; +d = 11 + 5 = 6 , ug = U, + d = 16 + 5 = 21 
1,6,11,16,21 , المتتابعة الحسابية إ...‎ 

7 متتابعة حسابية الحد الأول فيها (5-) واساسها (2) . 

المتتابعة الحسابية [... , 7-,5-,3- ,ر ...) 


4+ (7 -1()-3( = 4 + )6()-3( = 4 - 18 = -4 


U7 


ug = 4 + (8 - 1()-3( = 4 + )7()-3( = 4 - 21 = -7 


uy = 4 + (9 - 1()-3( = 4 + )8()-3( = 4 - 24 = -0 


المتتابعة الحسابية إ... , 20-,17-,14-, ...) 
1) أكتب الحد الثالث والعشرين من المتتابعة الحسابية [..., 9-,5-,1-,3) 


الحل : 


Uu =? , n=23 a= 3 , d= -1- 3 = -4 


Un = a+ (n —-1)d 


U> = 3 + (23 - 1()-4( > ور‎ = 3 + )22()-4( 


U5 = 3 - 88 ج‎ 1<5 = -5 


أكتب الحدود الخمسة الأولى لكل متتابعة من المتتابعات الآتية : 


12( u} = 4۸1 واجب‎ 


13) {u} = 2n - 5 


الحل : 


3 u = 207 =5 4 > 


u; = 2(3) -5 = 6-5 =1 , u4 = 2(4) -5 = 8-5 =3 


ug = 2(5) -5 = 10-5 = 5 


لمتتابعة [... ,1,1,3,5-,3- 


1 
14) {un} = واجب‎ 


15) {u} = 9 


الحل : 


Uu, =9 u> = 9 Ç u; = 9 U4 =9 , ug =9 


. 
10) جد الحدود بين ملا و 110 لتتابعة حسابية حدها السادس (11-) و 3- = d4‏ . 
الحل : 
n=6 , d=-3 , a=?‏ , 11~ 
a+ (n ¬—-1)d‏ 
a = -11 + 15 =4‏ ج 15 - د = 11- د (3-)(5) + = 11- ¬ (3-)(1- 6( + a‏ 
المتتابعة ... ,9,9, 9,9,9{ 


الحل : 


u = 10 - 4)1( = 10 - 4 = 6 u> = 10 - 4)2) = 10 - 8 = 2 

u = 10 - 4)3 ( = 10 - 12 = -2 1 u4 = 10 - 4)4) = 10 - 16 = -6‏ 
الأزواج المرتبة ؛ [..., (6-,4) ,(2-,2,2(,)3) ,(1,6({ 

17) {un} = n —1 


: الحل‎ 
u = )12-1=1-1 =0 , u = )22-1=4-1 =3 


u = )3(- -1 = 9-1 =8 , u4 = (4) -1 = 16-1 = 5 


الأزواج المرتبة : [..., (4,15) ,(2,(,)3,8) ,(1,0)) 


1 
{un} =‏ )18 
الحل : 
1_ 1 1 1_ 1 1 
7 6+1 232+1 , 4 3+1 134+1“ 
1 1 1 1 1 1 
ج = U‏ ج کک ر41 
13 12+1 34+1 ^ 10 9+1 1+)3(3 3 
1 1 1 1 
«a em‏ )...29 .1( 
أكتب الحدود الخمسة الأولى لكل متتابعة من المتتابعات الآتية : 
1 1 
9 متتابعة حسابية حدها اسابع فيها () واساسه )5 
الحل : 
Td 2‏ 2 
ڪه ر ج ڪ, u =z, , M=7T‏ 


Un = a+ (n —-1)d 


u = a+ (7-1) 


1 6) 1 )2( _1 ر‎ 
24 0g 774g Aa < 2< 4 


المتتابعة الحسابية | EE TLE ETE‏ 
أكتب الحدود للمتتابعات الاتية : 


13 
20( جد الحدود بين 110 و و11 لتتابعة حسابية حدها السابع و Î‏ 


الحل : 
13 
e , Nn=F , d=1 , a=?‏ 
Un = a+ (n —-1)d‏ 
1 12~ 13 
2 0002 
a1 0) 1 1+20 21‏ 1 
U11 = z+ =7 +10 =‏ 
2 2 2 و 
25 1+24 ر 1 )16 3 1 
2 2 2 3 
21( جد الحدود بين 120 و 123 لتتابعةه حسابية حدها الثاني )0( و 1- d=‏ . واجب 


که ده ده که وگه © که که که که که که که دګه که که که دګه دګه وګه دکه رک 
کړه کړه کړه که که کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه 


حدد نوع المتتابعة (متزايدة › متناقصة › خابتة) لكل مما يأتي : 


22) {u} = {3 —- 2n} 


: الحل‎ 
u =3 - 2(1) = 3-2 =1 EPO SHES 
d=u> - 1 = -1 - 1 = -2 d < 0 : المتتابعة متناقصة لأن‎ 
23( واجب _ [1- 1) = [,ا)‎ 
1 
Z24 = oe 
) u} = 
: الحل‎ 
1 1 __ 1 1 
"T12 3 222 4 
d= u - u = ج کت د‎ d < 0 : المتتابعة متناقصة لأن‎ 


آ 
47— 
+ = 
47— 
1 
47 
1 
47— 
کا 1 . 
1 
1 
1 
1 
ڪڪ 6 ده کد (6) + = کد (1()1- 7) + = س 
. 


أكتب الحدود الخمسة الأولى لكل من المتتابعات الاتية : 


الحل : 


N3 ,۷3, 3,۷3,1۷3 , ...[ : المتتابعة‎ 


27) {ug} = واجب‎ 


e O E DD O O 
کچ‎ 


اا ا ا ا 


الحل : نعم يمثل نمطا ويمثل متتابعة لأن الفائز يسجل كل 1 كيلو متر وقت والأزواج المرتبة هي : 
الأزواج المرتبة ‡(15.92, 5) ,(12.72, 4) ,(6.32(,)3,9.52, 2( ,)1,3.12({ 


العلاقة تمثل متتابعة حسابية حدها الأول 3.12 وأساسها 3.20 = 3.12 - 6.32 d=‏ 


المنتابعة هي 3 } . J . J . J " J‏ . { 
که دګه که که که که که دګه که که دګه که که که که دګه که وگه وھ کہ کہ دکے © 
کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه 


9) رياضة القفز بالزانة : يبين الجدول التالي محاولات أحد أبطال العالم 2 رياضة القفز بالزانة . 


لر ت ۾ د 


الارتغاع باقتر | 5:90 | 5.95 | 6.00| 6.05 6.10| 
أكتب مجموعة الأزواج المرتبة من الجدول » هل يمثل الجدول نمطا ؟ هل يمثل 
متتابعة ؟ علل اجابتك 


. 
8) رياضة الجري : ب2 إحدى مسابقات الجري سجلت أوقات الفائز الأول وفقا للجدول > | 
الاتي 3 
أكتب مجموعة الأزواج المرتبة من الجدول » هل يمثل الجدول نمطا 3 هل يمثل متتابعة $ علل اجابتك 
اعدادية التورةللينين ا ابل 9و 5007 0770710 ____> 

. 


ا 


الحل : نعم يمثل نمطا ويمثل متتابعة لأن الغفائز يسجل كل قفزة زيادة مقدارها 05 .0 من المتر . 

الأزواج المرتبة (10 .6 , 5) ,(05 .6 , 4) ,(00 .6 , 3) ,)5.95 , 2) ,(5.90, 1( 

العلاقة تمثل متتابعة حسابية حدها الأول 90 .5 وأساس المتتابعة هو 0.05 = 5.90 - 5.95 = d‏ 

لمتتابعة هي : 6.10 , 6.05 , 6.00 , 5.95 , 5.90 

0) زراعة : أشترى حسان مزرعة الأبقار فيها 20 بقرة وبدأت تزداد كل سنة نتيجة 

الولادات بمعدل ثابت حتى أصبح عدده الضعف بعد مضي ست سنوات مثل المسألة ‏ 

بجدول وأكتب حدود المتتابعة . 

` 8 a=20 , ugç=2a=2(20)=40 , n=6 , d=? 

un = a+ (n —1)d 

ug = 20 + (6 - 1)4 ¬< 40 = 20 + 5d 


öd =40-20 ج‎ 5d = 20 د‎ 1 = —- =4 


U = 20 

u, =U, + d = 20 + 4 = 24 , uy = Uu, + d = 24 + 4 = 28 
Uu = U; + d = 28 + 4 = 32 1 Us = U, + d = 32 + 4 = 6 
ug = Ug + d = 36 + 4 = 40 


6 | 5 | 4 3 | 2 1 


لمتتابعة هي 40 , 36 , 20,24,28,32 


SS N DS he he Se o a he Se ht o ef Se berf aS Se hel hS Se erf bh Dd De Se br het e e a ef hf he hh Se rl he r Se hf a aD e hef he Dt hf hr hef al hS a hh Se haf ha Se he Se ba eth eal e hee 


A ANIN NANAN NN NANAN N NNN NN NA NNN NANAN NAN NANAN NANNA NNN NANAN ANNAN NANNA NANA NANAN ANA NANAN ANA NANAN AN ANINA ANNAN NANAN NANAN NANAN NANAN ANNAN NANAN 


AA AA A AAA AA AAA A A A AAA A A A AAA AAA AAA A AA A A A A A A AAA AA A AAA AAA AA SAAT ATA TA AAA a AAA TA AA ARA A AAA A E A AACA A A AVAA AA AAA A ف‎ 


1) تحد : جد قيمة × التي تجعل الحدود الثلاثة الأولى للمتتابعات الحسابية كما يأ 


{2x,x+1,3x+11,. 
: الحل‎ 
d =u, U = U5 —~ U> 


x + 1 - (2x) = 3X + 11 - )x + 1( 
XxX +1 —- 2X = 3X + 11 - Xx - 1 
—X + 1 = 2X + 0 


9 
XX - 2× = 10 - 1 ج‎ -3× = 9 a 


اف س ا ا ا ب ا ب ۹۹ Em‏ 
,1 
N‏ 
V1 ©‏ 
درا 
دن 
| 
| 


2) أصحح الخطأً : قالت رابحة أن المتتابعة التي حدها العام 27 - 8 = ول متتابعة متزايدة لأن 0 < ¿ 


أكتشف خطاً رابحة وصححه . 


: الحل‎ 
u =8- 2(1) = 8-2 =6 


U = 8 - 2)2) = 8-4 = 4 
d= u>, —- Uu, = 4 ¬ 6 = -2 
û > 0 المتتابعة متناقصة لأن‎ 
حس عددي : ما هو الحد الحادي عشر لتتابعة حدها الثالث 4 وأساسي - ؟‎ )3 
: الحل‎ 
U11 =? n= 11 , چ1‎ =4 n=3 , qd = , ad =? 
Un = a+ (n —-1)d 
—-1 —-1 
us = a+ )3- 1)) => 4= a+ (2(3) - 4=a¬—ج1‎ 


4+1=aqag =¬ a=5 


wı = 5 + )10( (7) ج‎ u1 = 5-5 =0 


أكتب : الحد الذي ترتيبه 101 2 المتتابعة الحسابية التي حدها الخامس (4-) وأساسها 2 . 


: الحل‎ 
1101 =? 1 n=101 , uUug=—4 n=5 , d=2 , a=? 


Un =a + (n —-1)d 

ug = a + (5 - 1))2()() ج‎ -4 = a+ )5 - 1()2( 

2- = ج 4-8=@4- + 4+8 =4- بج (4()2) + = 4- 
ı0ı = -12 + )101 - 1()2( = -12 + )100()2( = -12 + 200 = 8‏ 


1) {un} = 3n —2 
: الحل‎ 
u1 = 3(1) -2 =1 , uر‎ = 3)2) - 2 = 4 
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EM 
2 
PTT ي‎ 
: ت ا‎ : 
AAA AAA AAA AAA AAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAAA A A E La aaa ا )خخ‎ 
: تدريب : اكتب الحدود الخمسة الأولى لكل من المثتابعات الاتية‎ 
u 


ANNAN ANA NANA NANA NANA NANNA NANAN NAAN NAAN NANNA NANAN NAAN NAAN NANAN ONAN NANAN NANNA NANAN NANAN NANNA NANNA NANOS NANNA NANAN NANNA NANA NANAN NANNA NANNA ONAN AANA NANAN NANAN NANNA NANA NANAN 


u = )-2( = 2 {-2,4,-8,16,-32,...[ لمتتابعة‎ 


متال : أكتب الحدود الخمسة الأولى لتتابعحة حسابية حدها السابع 6 وأساسها 3 . 


: الحل‎ 
Uu = 6 , n=17 1 d=3 , a =? 


. 
Uu; = 3(3) - 2 = 7 , U4 = 3)4) - 2 = 0 
11,4,7,10,13, ...  ةعباتتملا‎ 
1 
2) {un} * واجب‎ 
2n—1 
3) {ua} = واجب‎ 
4) {un} = (2(۳ 
: الحل‎ 
Un = a+ (n —-1)d 
. 


u = )-2(' = -2 , uر‎ = )-2( = 4 

uو‎ = )-2(3 = -8 , u4 = )-2(* = 6 

Uu, = a + (7 - 1(3) ج‎ 6 = a + )6()3( ج‎ 6 = a + 18 
a = -12 


6-18 = a 


1 


fe of fe fe fe fe oe of fe fe fe fe fe fe oe oe fe of fe fe oe oe e 
12,6, 0, -6, ~1223 Pem RT أ&“‎ 4 
{ ,O0,U, ! تدريب : اكتب الحد العشرين من الثتابعة الحسابية‎ 


: الحل‎ 
U20 ر ا‎ n = 20 : a = 12 


d = 6 - 12 = -6 
Un =a + (n —-1)d 
ج )()(6-)(1 - 20) + 12 = ورا‎ u0 = 12 + )19()-6( = 12 - 114 = -2 


o ONAN NAN N NANAN ANA NANA NA NANAN ANA NAN ANA NANAN ANA NANA NANA NANAN ANA NANA NANA NANA NANA NAA NANA NANA NAA NANA NANAN NANA NAA SAA NANA SANSA NANA SAAS SANA NANA NASA NANA NANA NANA NAA NASAN NANA NSA NANA NANAN NANA NANA NANA 


NANA NANAN NA NANNA NANAN NANAN NANA NANA NANA NANAN NANNA NANNA NANA NANA NA NANA NANAN NANNA NANNA NANNA NNN NL NANAN NANAN NANNA NL NININ NININ NA NANAN NANAN NAN NANI NANNA NANAN NANNA N 


3 3 
ANNAN NANAN NANA NANAN ANA NANAN ANA NANA NANAN ANA NANAN ANA NANA NANAN NANA NANAN NA NANA NANA NANNA NANA NANA NAA NANA NANA NANAN NA NANA NANA NANA NASA NSA NASA NANA NANA NANA NAAN NASA NANA NANA NANA NANA NANA NA NANA NAN 


أكتب الحدود للمتتابعات الآتية : 

2 0م 0+ e‏ ا *» 3- کے 
7) جد الحدود بين 3لا , وا لتتابعة حسابية حدها الثاني و2 = qd‏ 
الحل : 


Un = a+ (n —-1)d 


U> = a + (2 ¬ 1)(2) > = + )1()2( ج‎ +2 


2 
7- 3-4- „ 3=-_| 
ج و tet‏ ر 
5 7 7 7 
= ی6 += (2 = (1()2 - 4) += 
ر g6‏ (3()2) + و U4 5 (J(2)‏ 
E, -7+16 9‏ 7 ر 
لدعو = (4()2) += (5-1()2) +“ - 
ےک = 8 + = (4()2) + کر = (1()2 - 5) + ج = یں 
13 7+20- 7 ر 
= 10 += (5()2) + = (6-1()2) +“ - 
س + = (5()2) + = (1()2 - 6) + ر = مس 
ا 13 9 5 
المنتابعة ل 3 3 و E‏ 
8 
8 جد الحدود بين ولا, وا لمتتابعة حسابية حدها الثالث 6 و -~ = ل 
الحل : 
0 
Uj =6 , N=3 , dg =—- , A=?‏ 
2 
Un = a+ (n —-1)d‏ 
6 5- 
us = a+ )3- 1)) ——- 6= + )2()2( ——- 6= a —- 5‏ 
a = 11‏ ك =a‏ 6+5 
5- 5 
us = 11 + (5 - D(2) = 11+ 0 -11-10 =‏ 
2 و وو - (5) +11 = )= 2( 0 - 6( + 11 
2J 2J 2 2 2‏ 
45 5 
u, = 11 + )7 - D (2) = 11+ 6 (2 —- 11 - 15 84‏ 
و ا (7) +11 = )- 0 - 8( + 11 
2J I 2 2 2‏ 8 
لمتتابعة (.. ,1,7,4( 
حدد نوع التابعه (متزايدة » متنافصة ثابتة) لكل مما ياتي : 
واج 9)u, = 9 —- 3n‏ 
u, = n? —- 2‏ )10 
الحل : 
2= 4-2 = 2- 2(2) = رu‏ ,! 1- = 1-2 = 2- 1(2( = u‏ 


فكرة الدرس : 
حل المتباينات التي تحتوي أدوات الريط (و) › (أو) وتمثيل الحل على مستقيم الاعداد 
المفردات : 


+ المتباينات + التقاطع 


لمتباينات المركبة التي تتضمن (و) 


+ الائحاد 


واجب 


1 


11( = 3n+1 


کے = [ہ) (12 


13) {un} = 4۷/2 
14) {u} = 


n+5 


+ مجموعة الحل 


المتباينة المركبة التي تحتوي (و) مؤلفة من متباينتين فأنها تكون صحيحة فقط اذا كانت المتباينتان صحيحتين وعليه 


فأن مجموعة الحل عبارة عن مجموعة تقاطع حل المتباينتين ويمكن ايجاده بطريقتين : 


الطريقة الأولى ؛ بيانيا بتمثيل حل المتباينتين على مستقيم الاعداد ثم تحديد منطقة التقاطع . 


الطريقة الثانية : جبريا وذلك بايجاد مجموعة الحل لكل متباينة ثم أخذ مجموعة التقاطع لهما (ر5S .)S = 8 ١‏ 


ملاحظة : تحتوي المتباينة على الرمز #,2,>,2ر> 


طريقة حل المتباينة المركبة التي تتضمن أداة الربط (و) 


. التخالص من الكسور والأقواس إن وجدت‎ (١ 
. وضع المتغير ب2 الوسط‎ (۲ 


2 a س‎ 8 


: نجد مجموعة حل المتباينة المركبة وذلك بطريقتين‎ )٥ 
الطريقة الأولى : بيانيا‎ 

. تتم نجزئة المتباينةه الى جزئين ونحل كل جزء على حدة ونستخرج مجموعة الحل لكل جزء من المتباينه‎ ١ 

. تنجد تقاطع مجموعة الحلين على خط الاعداد حيث أن التقاطع يمثل مجموعة حل المتباينة المركبة‎ ١ 
الطريقة الثانية : جبريا هو ان الجزء الأول من المتباينة يرمز لجموعة حله 51 والجزء الثاني من المتباينة يرمز‎ 
5= 5S, ۸ 5 لجموعة حله <5 ومتها نجد‎ 
. ملاحظة : عند ضرب أو قسمة أطراف المتباينة المركبة على عدد سالب فأن الترتيب يتغير (تقلب رموز المتباينة)‎ 
ملاحظة : اذا كانت المتباينة المركبة تحتوي على رمز ك أو < فأن التمثيل على خط الأعداد يكون بفجوة ممتلئة‎ 
بالصورة ( ® ) أي أن العدد داخل ضمن الفترة . أما اذا كانت المتباينة المركبة تحتوي على الرمز < أو > فإن التمثيل‎ 
. على خط الاعداد يكون بفجوة فارغة بالصورة (0) أي أن العدد غير داخل ضمن الفترة‎ 


e oe e o e 0% %۰ oe‏ که که که که که که که که که 


9 
کړه 
9 
کړه 
9 
کړه 
9 
کړه 


٠ ¢ ¢ ٠ ¢ 


متال : تقاس درجة حرارة الجو خلال اليوم الواحد بدرجة الحرارة السيليزية الصخرى ے2 مدينة بخداد 2 شهر كانون 
الأول 8€ ودرجة الحرارة السيليزية الكبرى 15°€ » أكتب متباينة تمثل درجة الحرارة ب2 بخداد وجد حلها . 
الحل : درجة الحرارة (الصغرى) لا تقل عن )8° (8 < ×) » درجة الحرارة (الکبری) ا تزيد على 15°€ (15 ك ×) 
ا تقل درجة عن )8° ولا تزید عن )15° تکتب بالشکل (15 ک × => 8) 
ويمكن حلها بأحدى الطريقتين : 


الطريقة الأولى : بيانيا وتقرأً × أكبر من أو تساوي 8 (و) أقل من أو تساوي 15 


§<X<S15 X28 +, XxX < 15 
S=S NS, = {x:x > 8} N {x :x < 15} 


مثال : حل المتباينة المركبة التي تتضمن (و) 9 > 2 + ×3 ك 3- جبريا ومثل الحل على مستقيم الاعداد . 
الحل : 
3X +2 >< 9‏ < 3- 


LL 
اذا كان هتاك عدد مع التغير تفصل بيتهما عملية الجمع أو الطرح فتنقوم بتقل العدد الى طربك المتباينة مع‎ )۳ 
. تخير الأشارة‎ 
؛) اذا كان المتخير يحتوي على معامل فتقوم بقسمة أطراف المتباينة على معامل المتخير.‎ 
3-2 > 3X > 9-2 ت‎ 7 
3 
. 


8 ت ص ص س ا 
یح 
IV‏ 
09 


م سم ويه هه 0 <>< -6<2X-2‏ 
2X < 0+2‏ < 6+2- 
2X <2‏ <4 
2x 2‏ 4 
2°22 
-2<X<1 53 S= x: - 2> <1;‏ 
لمتباينات المركبة التي تتضمن (أو) 
طريقة حل المتباينة هي نفس طريقة حل المتباينة المركبة التي تتضمن أداة الربط (و) لكن بدل أن تأخذ مجموعة 
تقاطع الجزئين تآخذ مجموعة اتحاد الجزئين ر5 لا 5S‏ = 3. 
متال : حل المتباينة المركبة 2 < 3 + × أو 2- ک 3 + × بیانیا وجبریا ۔ 
الحل : الطريقة الأولى : بيانيا 
x3 > 2 > <2-3‏ 
X> —-1‏ 
X+3 <-2 5 XX <-2 -3‏ 


X < —5 


×X><>-5 أو‎ X> —-1 

الطريقة الثانية : جبريا 
X +3 >2‏ أو 2— < X+3‏ 
X<¬—-2¬—-3 gl X>2—-3‏ 


. 

3X <7‏ < 5~ 
7ے 3ے 5- 
3 3 3 
> ×> :)=۶ ج e‏ 
3 3 3 3 

مثال : حل المتباينة المركبة التي تتضمن (و) جبريا ومثل الحل على مستقيم الاعداد . 

Im 2 =O g4 2= COU 
الحل :تكتب المتباينة المركبة بالصورة‎ 

X<-5 gi X >-1] => S=S US, = {(X:X > -1} U(x: xX < — 5}; 


مثال : حل المتباينة التي تتضمن (أو) جبريا ومثل الحل على مستقيم الاعداد : 
J+ 3 <6‏ أو 1-< yJ—-3‏ 


الحل : 


J+ 3 <6‏ أو 1-< J-3‏ 
yJy<-1+3 gi J> 6-3‏ 
J=<2Z gi J>3‏ 
S=SUS2={y:y <S2}U{y:Yy >3}‏ 
متال : حل المتباينة التي تتضمن (أو) جبريا ومثل الحل على مستقيم الاعداد : 


E ٍ ر‎ 
3 3 * 3 3 


الحل : تتخاص من الكسور 


Zv + 1 


س 


3× 2> 1 2×3 < 
3 او 3 3 


4 3 2 1 0 1- ب 


Zv+1>5 gyi 2v+1 <1 
ZVv>5—-1 yi 2v < 1—- 1 


ZVv>4 ,و‎ 20< 0 


2 ٍ 8 
22 3" 2 ^2 


vVv>Z2Z gl UV <0 
S=SUS = {v:v>2}U{ov:v <0} 


متال : حل المتباينة المركبة جبريا ومتلها على مستقيم الاعداد: 
X+1>3 gi X+1 < -4‏ 


x>3-1 gyi x<-4-1 


X>2Z gi XS -—5 ڪڪ و‎ 


4 3 2 1 0 1- ت 2 ب 4— 5= 6-— 


S=SUS = {X:X>2}U{x:X < —5} 


ا 


المتباينة المثلثية : ب2 كل مثلث مجموع طول ضاعين من أضلاعه يكون أكبر من طول الضاع الثالث . اذا كانت اطوال 


. 
اضلاع المثلث )۸8 فيجب ان تكون المتباينات الثلاث صحيحة : 
A+BZ>C A+C>B , B+C>A‏ 
متال : هل يمكن لاقطع المستقيمة التي طولها ٥)۳“ , 13 ٩۳‏ 10 , ۲)۳ 2 أن تشكل مثلثا ؟ 
الحل : شرط المثلث مجموع كل ضاعين ويجب أن يكون أكبر من الضلع الثالث . 
خطأ لأن 12 أصغر من 13 13< 12 ج 13< 2+10 
صحيحة 10< 15 ج 10< 2+13 ا 
یمکن أن یشکل مثلثا صحيحة 2< 23 د 2< 13+ 10 
متال : أكتب متباينة مركبة تبين طول الضالع الثالث 2 مثلث طول ضاعين فيه ٥۳" , 8 ٤7٩‏ 10 [ 
الحل : نفرض طول الضلع الثالث × . أطوال اضلاع المثلث × ,10,8 | 
الضلع الثالث أصغر من 18 <><×< 18 ك ×< 10+8 
یهمل 2- 10+X>88 =5 X><8—-10 5 X>‏ 
. 


الضلع الثالث أكبر من 2 8+x >10 = ×x<10-8 = ×Xx<2‏ 


المتباينة المركبة التي تبين طول الضاع الثالث هي : 18 > × > Z2‏ أوتكتب : 2 < ×< 18 


ANA ANA NANAN ANA NANA NAN ANA NANA NANA NANA NANA NANA NAA NANA NAA NANAN NANAN NANAN NANNA NANAN NAAN NANA NANNA NANAN NAAN NAA NANAN NLA NANAN NAAN NAA NANNA NANNA NANAN NANA NANA NANNA NANAN NANA NANA NANA NANAN NT 


تأكد من فهمك 


1) —-4<y-—-1<3 
—4+1x<sy<3+1 


کے 5 


oS E 


2)-4<z+2 <8 
4= 2 <57 < 8-2 
—-6<2Z <6 

Z <6 

Z >< -6 

—-6<2Z <6 


حل المتبايتات المركبة التي تتضمن (و) جبريا ومثل مجموعة الحل على مستقيم الاعداد : 


3) xXx+6><>12 و9‎ X+6< 5 
: الحل‎ 
X>12—-6 و‎ X< 15 —-6 


X>06»۾g‎ X<9 4 5 6 7 8 9 10 


S=S NS = {xX:X> 6} N {X:X < 9} = {(X:6 <S X <9} 


4) -9<2x<—-1<3 

: الحل‎ 
—-9 +1 < 2X < 3+1 
—8 < 2X <4 
E 
2 2 2 
4< X <2 
S={x: -4<X <2} 


هه ده که که ده که هګه که ډګه دګه که که که که که که که که که دګه که ډکھ دک 
کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه 


حل المتباينات المركبة التي تتضمن (أو) بيانيا 


8 22 . 2 7 
ووچ لوف وکو( 
الحل : 
2z 2 2Z Z2‏ 
EAS +> 27 >2‏ و 


که که که که وګه که دګه که وګه که دګه که که وګه دګه که وګه که که دګه ډګه ډکه دک 
کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه 


حل المتباينات المركبة التي تتضمن (أو) جبريا ومثل الحل على مستقيم الاعداد : 


7) 3n¬-7 > —-5 أو‎ 3n - 7 > -9 
: الحل‎ 


Sn> —-5+7 gi 3n < -9+7 


2 2 


واجب 22> ×x+15‏ أو x+15<30‏ )8 
هل یمکن رسم مثلث أطوال اضلاعه كما يأتي : 
1cm , 2cm , “3cm‏ )9 
الحل : 
صحيحة ‏ 3/< 3¬ ۷3> 1+2 
صحيحة 2.7<2 4 2< 41+1.7¬ 3>2/.+1 


مکار ملف صحيحة 1< 23.7 1< 22+17 3>1/+2 


10) cm , 4cm , 9cm 


5+4+9 >9 %9 


صحيحة 4> 14 5>3 4> 5+9 
صحيحة 5< 313 5> 4+9 


4 اعدادية النورةالينين اال و 5____0/707105007 


۳ 


11) 1cm , “2cm , “2cm اجب‎ 


` تدرب وحل التمرينات 


13) x> -12 و‎ x<-7 


X> -12 
X < —17 


Xx > -12 و‎ X> -7 


14) Z<y+4 <6 


٤ | 
1 ! | 
[ 
: الحل‎ 

2-4>y>6-4 ¬ -2>7y>2 

ا 2- < ر 
ال لاله 2< y‏ 

3 24 1 0 1 272 3 4 5 6 

= 


2 <Y <2 


*ه که که که که که که که که دګه که دګه که که که که که که که که که وکھ رک 
کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه 


حل المتباينات المركبة التي تتضمن (و) جبريا ومثل مجموعة الحل على مستقيم الاعداد : 
3X+7 <25‏ و 14<3x+7‏ )15 
الحل : 


7 
1 2 3 3 4 5 6 7 


Û‏ ادن 


< xn (e: x < 6} = x: < x < 6| 


u 


۳ 


7 


< الرباضیات‎ ND 


1 Zz + 3 1 
< س‎ 
25 5 15 


الحل : نتخلص من الكسور بضرب اطراف المتباينة 2 المضاعف المشترك هو 75 


1 

 ے ہہ‎ aaa gpg 
25 5 SI -10 -9 -8 0 1 7 8 9 10 
1 


El E 
25 ۰ 5 `` 15 
3 <15)Z2+3( >5 3>3 3< 152+45 >5 ج‎ 3— 45 < 15Z > 5-45 
—-42 15z —-40 
2ے‎ 
15 15 15 


—-42 < 15Z > -40 ج‎ 


حل المتباينات المركبة التي تتضمن (أو) بيانيا : 


Z<-7+2 gy Z>4+2 =¬ 7< -5 أو‎ 7<6 
Z<-—5 ge 
Zz >6 2 


Z<-5 أو‎ Z<6 -7 -6 -$ -4 =3 23 1 0 1 2 3 4 5 ¢ 7 


18) X—-6<-—-1 gi X—-6>4 


X<-—-1+6 gi X>4+6 3>X<5 gg X> 0 
x<5 
XxX > 10 


X<5 g X> 10 


| 
| 
| 
| 
| 
| 
17) z—-2<-—-7 أو‎ Z-2 >4 
. 


u 


x <14 أو‎ ×<0 fmm ی‎ 


S=S US, = {x: X < 14}U {x : x > 20} 
: الحل‎ 


y < ~1 أو‎ yJ><>2-—-3 


ڪڪ ا 1-— yz‏ أو 1~ < y‏ 


S=SUS2 = {y: Jy <S -1}U{y:y => —1} 


y 1 
21) =<3- 
ر‎ 4 


2 


5 6 71 8 9 10 11 12 13 14 15 16 


S=SUS2={y: Jy < 7} Uy: yY > 15} 


که دکه وگه دک 
ه کړه کړه کړه کړه 


22) 5X <—1 gi DXxX>4 


الحل : 


سا 
حل المتباينات المركبة التي تتضمن (أو) جبريا ومثل الحل على مستقيم الاعداد ؛ 
x+8<22 وi‎ x+10 <0‏ )19 
الحل : 
x<22-8 yi x>30-0‏ 


6) صوت : أذن الأنسان يمكن أن تسمع الأصوات التي لا يقل ترددها عن 20 هيرتزا ولا يزيد عن 


أكتب المتباينة المركبة التي تبين طول الضلع الثالث اذا كان طولا ضلعي المثلث معلومين : 


23) 3cm , 10cm 
: الحل‎ 
3, 10 , × نفرض طول الضاع الثالث × س أطوال اضلاع المثلث‎ 


الضلع الثالث أصغر من 13 XxX 513 > XxX‏ > 3+10 

لا يعطي معلومات مفيدة 7-< × ج 3-10 <>< ل5 10+X>3‏ 

الضلع الثالث أكبر من 7 7> 3+X>10 5xX<>10-3 5X‏ 
المتباينة المركبة التي تبين طول الضلع الثالث هي : 13 > × > 7 


24) 6cm , 4cm 
: الحل‎ 
6, 4 , × نفرض طول الضاع الثالث × س> أطوال اضلاع المثلث‎ 


. 
الضلع الثالث أصغر من 10 +> 10¬ 6+4>x%‏ 
لا يعطي معلومات مفيدة 2-< ل535 4-6> 6+X>4 3X‏ 
الضلع الثالث أكبر من 2 2> 4+X>6 35X>6-4 5X‏ 
المتباينة المركبة التي تبين طول الضلع الثالث هي : 10 > × > Z2‏ 
. 


25) 1cm , 3cm واج‎ 
e w 
f fe je oe fe fe oe fe fe fe fe je oe fe fe fe fe oe fe fe e fe Fe 
ء ء‎ 
مالاحظة : |) عبارة لا يقل يقصد بها اکر او یساوی‎ 
چچ‎ e هه‎ e e 2 ® 


) عبارة لا یزید عن يقصد بها أصغر أو يساوي 


)٣‏ عبارة يتراوح بين أو يقع بين يقصد بها أكبر من وأصغر من 


ر 


0 هيرتز . أكتب المتباينة المركية تمثل الترددات التي لا تسمعها أذن الأنسان ومثلها بيانيا . 
الحل : نفرض التردد × 
الترددات التي تسمعها أذن الانسان هي أكبر أو يساوي 20 وأصغر أو يساوي 20000 تكتب 
Z20 < XxX < 20000‏ 
الترددات التي لا تسمعها أذن الانسان هي أصغر من 20 وأكبر من 20000 وتكتب : 
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x<20 أو‎ ×*> 0 


x < 20 o 


18 19 20: 20000 20001 


Xx > 20000 س‎ ™. 
18 19 20 20000 20001 
X<20 أو‎ X> ۵۵۵0 | 


18 19 20 20000 20001 


7) اطار السيارات : ضغط الهواء المثالي الموصى به لاطارات السيارات الصالون لا يقل عن 


ٍ k 
أكتب امتباينة المركبة تمثل الضغط‎ . 36 ۲۵5٥۵1 ولا يزيد على‎ 28 P51 )5( 


k 
ومثلها بيانيا . (ملاحظة : باسكال وحدة قياس ضغط الهواء مقدرة‎ 


الحل : نفرض الضغط × 


آ 
المغتاطيسية وباختصار يعرف بالا جليف. وصممت أنواع مختافة من هده القطارات . = 
المتباينة المركبة 550 < XxX‏ < 300 
mm‏ 


المخناطيسية 2 مختلف دول العالم اذ ان سرعتها »ا تقل عن ۲/) 300 ولا تزید عن 
۸۴" 550 . أكتب متباينة تمثل سرحة القطار ومثلها بيانيا . 


e 


الحل : نفرض سرحعهة القطار × 


0 300 530 600 


“اد = نے 550 < xX‏ < 300 
600 540 300 0 


: 1 
*ه هه هه که که که که ډګه که که که که که که وگه وګه که وګه که که وګه دکھ دک 
کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه 


9) تحد : أكتب متباينة مركبة تبين مدى طول الضاع الثالث 2 كل مثلث : 
7cm , 12cm , Xcm‏ 


الضلع الثالث أصغر من 19 XX >19 > xX‏ > 7+12 
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mm ooo E 


له تعطي معلومات مفيدة 5- >< ل5 X>7-12ل35 +X>7‏ 12 


الضلع الثالث أكبر من 5 5> 7+X>12 5xXx>12-7 5X‏ 
المتباينة المركبة التي تبين طول الضاع الثالث هي : 19 > × > 5 


0) أصحح الخطاً : قالت سوسن أن المتباينة المركبة 5 ك 3 + × و3 + × > 4- تمثل مجموعة الحل على مستقيم 
الاعداد الآتية : بين خطاً سوسن وصححه . 
الحل : 

—4-3<X و‎ X55 -3 


—T<X و‎ X<2 


S=SNS2 = {X: X> -7}N{(X: X <S2} = {(X:-7<X <S2} 


که ده هه که دګه دګه که که دګه که که ده که که وګه وھ رک 
اړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه 


¢ 
کړه 
¢ 


1) حس عددي : أذكر ما اذا كانت الأطوال الثلاخة هي لمثلث أم ا ١‏ وضح إجابتك . 
3.2cm , 5.Z2Zcm , 6.2cm‏ )1 
الحل : 


الأطوال الثلاثة تمثل مثلث 


۷/2-114 وجب 1cm , 1cm , “2cm‏ )3 
أكتب : متباينة مركبة تمثل درجة الحرارة الصغرى 18° ودرجة الحرارة العظمى 27° . 


الحل : نفرض درجه الحرارة × 


X>18° gy, X<27 


NANAN A NANAN ANNAN ANNAN ANINA NANAN ANINA NANAN NANAN ANNAN ANA AN ANINA ANINA ANANDA ANANSI ANANDA ANNAN ARAN ANNAN ANANDA ANANDA ANINA ANANDA ANANSI ANANDA, 


تدريب 1 : حل المتباينة المركبة التي تتضمن (و) جبريا ومثل مجموعة الحل على مستقيم الاعداد : 
2X -1 <3‏ <90-~— 
الحل : 
2X <3+1 535 -8 <>< 2X >4‏ <9+1-— 
4ے 2¥ 8- 
Z2 Z2 2‏ 
-4<X<S2 => S={(x: -4<X <S2 ¢}‏ 
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SX 
7 


تدريب 2 : حل المتباينة المركبة التي تتضمن (أو) جبريا ومثل مجموعة الحل على مستقيم الاعداد : 
2y ¬- 6 <-7‏ أو Z2Jy—-6<>-—-3‏ 


الحل : 


—-1 a HE SO 1 
J 2 ل او‎ = 2 
3 —-1 
N E O E 
اختار الفصل‎ 


2 5 


حل المتبايتات المركبة ومتل مجموعة الحل على مستقيم الاعداد : 
XxX+6< 20‏ ,9و 15)x+6><>1Z2‏ 


: الحل‎ 
x><12-6 ,و‎ x<20-6 


سضر O‏ هه 


5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 21 


S=S NS = {xX:X> 6} N {X:X < 14} = {X: 6 < X < 20} 


X>6 و‎ X< 14 


2 1 
Z2 8‏ 16 ) 
الحل : نتخلص من الكسور بضرب طربك المتباينة بالمضاعف المشترك هو 16 
1 2 1 
اې ک 2 16 
e xX 16‏ 
م qq gg‏ 8 ` 2 16 
3 7— 15-— 
(z+ 2)8 < 2 Th FT a ST TA 3‏ < 1 
8Z > -4‏ > 15- ج 16 - 2 > 8Z + 16 >2 31-16 > 8Z‏ < 1 
8Z -14 —15 —7‏ 15~ 
و و س 
4 8 8 8 8 
7 15— 
اڪ ے> 2 ]= 5 


21) 4cm , 9cm 


الحل : نفرض طول الضلع الثالث × س> أطوال اضلاع المثلث × ,9 ,4 
الضلع الثالث أصغر من 13 4+9>X 313 >X‏ 


لا يعطي معلومات مفيدة 5-< ل 5+4 9-—4>ل3¬ 9+X>4‏ 
الضلع الثالث أكبر من 5 5> 4+X>9 =X > 9-4 5X‏ 
المتباينة المركبة التي تبين طول الضلع الثالث هي : 13 > × > 5 


22) 5cm , 12€™ واجب‎ 
23) 7cm , 15cm 

الحل : نفرض طول الضلع الثالث × ح أطوال اضلاع المثلث × ,15 ,7 
الضلع الثالث أصغر من 22 > 522 7+15>X‏ 


لا يعطي معلومات مفيدة ‏ 8-< ×5 7-15 <>< ل535 15+X>7‏ 
الضلع الثالث أكبر من 8 8> 7+xX>15 3X >15 -7 5X‏ 


L_ 
17) x¬-3 < -5 أو‎ X—-3 >5 واجب‎ 
18) 7-5 > -1 أو‎ 71-5 > -14 
4 
7 
4 9 
7 7 
y y 
Z20) =< 1= ا أ‎ ١ 
: أكتب المتباينة المركية التي تبين مدى طول الضاع الثالث ب2 المثلث اذا كان طولا ضاعي مثلث معلومين‎ 
8 > × > 22 : المتباينة المركبة التي تبين طول الضاع الثالث هي‎ 


mm ooo E 


متبايتات القيمة المطاقة 
متباينات القيمة المطلقة التي على الصورة » > |(×) 9| . ه > |(×)و| حیث a € RF‏ 


متباينة القيمة المطاقة بعلاقة أصغر من (أصغر من أو يساوي) تمثل متباينة مركبة تتضمن (و) بصورة عامة : 
xj <a => -a<xXx<«a , «a>ûO0‏ 
jx| <a => -a<X*x<«ad , a>0‏ 
S=S NS = {x:X > —-a} N {xX : X < a}‏ 
مال : درجة حرارة حوض السباحة المثالية للماء 25 درجة سيليزية تزداد أو تنقص بمقدار درجة حرارة واحدة . 
أكتب متباينة القيمة المطلقة التي تمثل درجة حرارة الماء ب2 الحوض ومثله بيانيا . 
الحل : نفرض درجة حرارة الماء هي )1 . 
لذا المتباينة التي تمثل درجة حرارة الحوض عندما لا تزيد عن )“26 . 
X <25 +1 => xX —-25 <1‏ 
المتباينة التي تمثل درجة حرارة الحوض عندما لا تنقص عن )24° 
X> 25 -1 ¬ xX - 25 < -1‏ 
لذا متباينة القيمة المطلقة هي المتباينة المركبة التي تمتل مدى درجة حرارة الماء 2 حوض السباحة : 
|x - 25| >1‏ ج 1> 25 - << 1- ج 1- X—-25><>‏ و X—-25<1‏ 


تمتل مجموعة الحل على مستقيم الاعداد ۶ © 0© < 
Z26 27‏ 25 24 23 22 


متال : حل متباينات القيمة المطاقة ومثل الحل على مستقيم الاعداد ؛ 3 > |6 + |X‏ 


: الحل‎ 
-3<X+6<3 53 -3-6><X > 3-6 
S = {x : ~-9<xX< ¬—3} —-10 —-9 -8 7 =6 ~5 =4 -3 -2 —-1 0 1 


متال : حل متباينات القيمة المطلقة ومثل الحل على مستقيم الاعداد :+ 1> 5 - |ر| 


الحل : 
6 > |ر| ج 1+5 > |ر| ج 1> 5-|ر| 


-6 <Y <6 
S؟S‎ = :ر)‎ -6 > ¥ > 6 7 ma, ED O laho 7 


مثال : حل متباينات القيمة المطلقة ومثل الحل على مستقيم الاعداد ؛ 5 > |1 + |X‏ 


: الحل‎ 
-5<X+1<5 3> -5-1< XX < 5-1 


2 aa e 8 


-6<X<4= 8S={x: -6<X<4} 7 -6 -5 -4 -3 2 1 01 2 3 4 5 6 
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13ے 3- 13ے ×2 3- 
”> *> 2 2°22 

13 3-— 
ا > ۽ > :]= ک۶ 
2)|7-y| <8‏ 

الحل : 

-8<7-Jy<8 3 -8-7>-yJ> 8-7 
~15 > -y > 1| × -1 215 <y <-1 =3 -1>< J> 5 


S={y:-1<y<15} 


که که که که وه که دګه که که دګه دګه که که که دګه که وګه که که که ډګه ډکه دک 
کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه 


متباينات القيمة المطلقة التي على الصورة » < |(×) 9| . ه < |(×)و| حیث a € FR‏ 


متباينة القيمة المطلقة بعلاقة أكبر من (أكبر من أو يساوي) هي متباينة مركبة تتضمن (أو) بصورة عامة : 
jxj|><a ® xXx>a gy XS—-a , a>0‏ 
jx|>a & xXx>a gy X<—-a , a>0‏ 
S=SUS = {xX:X> a}U {x : xX < —a}‏ 
متال : حل متباينات القيمة المطاقة ومثل الحل على مستقيم الاعداد ؛ 2 < |4 + |X‏ 


: الحل‎ 
X+4>2Z gi X+4<—-2 =5 X>2—-4 أو‎ X< ¬-2 -4 


x<2 أو‎ × > -6 . 2 


إ6— < S=S, US) = {x : X> -2}U {x : X‏ 
متال : حل متباينات القيمة المطاقة ومثل الحل على مستقيم الاعداد ؛ 4 < |1- |5y(‏ 
الحل : 


5By>5 gyi 5y<-3 


J_5 ل‎ 


ل 
ES eT‏ 


_ 
متال : جد مجموعة الحل لتباينات القيمة المطلقة الآتية : 
|2x - 5| + 3 < 11‏ )1 
الحل : 
|2x - 5| > 8‏ ج 3 - 11 < |5 -— |2x‏ 
2X > 13‏ > 3- ج 5+ 8 > 2X—-5> 8 ¬ - 8+5 > 2X‏ <8 
yJ < —‏ أو yJ z1‏ -— 


3 
S = SU S2 = {y : y> 1y: ڪر‎ 


متال : ب2 تحليلات دم الانسان البالغ يعد المدى الطبيعي للبوتاسيوم هو £ /3(7101 .5 - 5 .3) أكتب متباينة القيمة 
المطلقة التي تمتل المدى غير الطبيعي للبوتاسيوم 2 دم الانسان . 

الحل : نفرض البوتاسيوم × 

المتباينة التي تمثل كمية البوتاسيوم غير الطبيعية وأقل من القيمة الدنيا للمعدل هي : 3.5 > × 

المتباينة التي تمثل كمية البوتاسيوم غير الطبيعية وأكبر من القيمة العليا للمعدل هي : 5.3 < × 

المتباينة المركبة : 5.3 < × أو 3.5 > × 

نجد متباينة القيمة المطلقة التي تمثل المدى غير الطبيعي للبوتاسيوم 

3.5+5.3 8.8 


نجد متتصف السافة بين النقطبن : 4.4„ 9 


4.4-3.5 = 0.9 , 5.3-4.4 = 0.9 

: ذنضبضف ونطرح نصف فطر المسافة‎ 
X<3.5 gyi X>5.3 © xX<44-0.9 أو‎ xX<>44+ 0.9 
X—-44< —-0.9 gy X—44>0.9 +4 |x —-44| > 0.9 


5.3 3.5 
متال : جد مجموعة الحل لتباين القيمة المطاقة الآتية : 
u‏ 


i) |Z2xX - 5| + 3 < 11 2 |2 - 5| > 8 +2 -8 >< 2-5 > 8 


-8+5 52x 58+55 -3 >2 >13 ج‎ x > 2 1 


8 
x 4| > 9x4 
|2t— 8| > 36 أو 36 < 2-8 جد‎ 2-8 > -6 


2t><36+8 gyi 2t< -36+8 


Zt 44 Zt —28 
)<22 أو‎ >-4 
S=SUS, = {t:t > 22U {t:t < -14} 
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0“ 


> 6| x<2 
7 |< 


ا u‏ 
77 3| ... 
> 
2 
3v‏ -— 5 
x2‏ 6 > |2 × 
2 
12- > 5-37 أو 12 < 25-370 12 < 3v|‏ - 5| 
5- 12- > 37 - أو 12-5< 370 
E‏ ا ا < 3V‏ ا 7 3V2‏ 
و و * ود ويو e‏ 
17 7 17 7 
اک < س :سا ںا > ص :]= رک ل رک = ۶ < vz‏ او وک 
متال : حل متبايتات القيمة المطالقة ومتل الحل على مستقيم الاعداد : 1< ا سن | 
= 


3Z —-9 


3Z —-9 
| x6| >16 


6 
|3zZ—-9| >6 > 32-9 <6 أو‎ 372-9 > -6 


ا ج 6× [1<=| 


: الحل‎ 
3Z>6+9 yg 3Z < —-6+9 5> 32 <15 أو‎ 32 >3 


3Z 15 3Z 3 
= أو چ‎ 3g 7 Z>5 أو‎ Zz <1 


E = S0 S2 = 2: ZZ SUZ: :Z =1} 2-1 0 1 2 3 4 5 


تأكد من فهمك 


أكتب متباينة القيمة المطلقة التي تمثل المسائل التالية : 


1) تعد درجة الحرارة المثلى داخل الشقق 22 سيليزية بزيادة أو نقصان لا يتجاوز “2 سيليزية . 
الحل : نفرض درجه الحرارة × 
المتباينة المركبة تكون بالصورة : 
X<2Z2+Z g9 X222 —-2‏ 
X—22Z > —-2‏ و X—-22 <2Z‏ 
|x - 22| < 2‏ 
2) الزاوية القائمة تتحول الى زاوية حادة أو منفرجة اذا تحرك مؤشر الزاوية الى اليمين أو الى اليسار ب2 الاقل 
بدرجه واحدة . 
الحل : تفرض الزاوية × . قياس الزاوية القائمة 90 
المتباينة المركبة تكون بالصورة 


e 
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. 


۳ 


xXx < 90+1 ,ھ‎ x> 90-1 
x—-90<1 و‎ xX%—-90 > —-1 > |x - 90| <1 


ه که دګه دګه که که که که که وکه وکهھ © 
کړه کړه کړه کړه کړه که که که کړهډه کړه کړه کړه 


حل متبايتات القيمة المطافة ومتل الحل على مستقيم الاعداد : 


۰ 


%4 که که که که که که که که 


3) lx +1| <5 

: الحل‎ 
~-5<X+1<5 3 -5-1<X< 5-1 
-6<X <4 


S = {Xx: -6<X<4} -7 -6 -5 -4 -3 2-1 0 1 2 3 4 5 


4) |3z-7| < 2 


: الحل‎ 
2< 3Z -7 >2 > -2 +7 > 3Z > 2+7 5>5 5 > 3Z >9 


5) jx| + 8 < 9 
: الحل‎ 
jx| < 9—-8 > |x| <1 3 -1< XX <1 


S={x: -1<%* <1 Cs e 


6) |S5y| 2 < 8 
: الحل‎ 
|Sy| <> 8 +2 > |5y| => 10 ج‎ -10 > 5y > 0 


5y _ 10‏ _ 10- 
ے 2 ے 


7) |x + 4| < 6 


X+4>6 gy X+4 < —-6 > com> 


—-11 -10 —- 9 - 8 7 =6 =5 =4 -3 -2 —-1 0 1 Z2 3 


الحل : 


X>6¬—-4 gy X<—-6—-4 => X>2 gg X < ~10 
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u 


۹ ی‎ a e 8 


S=S US, = {x: X> 2}U{x: xX < —10} 


(5z -9| >1‏ )8 
الحل : 
1+9- >57 أو 57<1+9 د 1- 5Z7-9>‏ أو 1> 9— 5Z‏ 
DZ >10 gi 5Z<8‏ 
2 0 
کڪ — ۱ ڪڪ ڪڪ 
5^ 5 ^ 5 577 
8 8 
| >2 :202 <2 :2) = ,=8 ص <2 أو Z>Z‏ 
|2x| +7 >8‏ )9 
الحل : 
|2x| > 8-7 > |2| > 1‏ 
ZX < ¬1‏ أو 1> ZX‏ 
ك ۱ € 1-— 2x 1 2X‏ 
5 ه4 3 2 1ے د م ت 41 2 و aS‏ او 2237 
uf >(‏ > یں یوی 1ے 
=X: X> -— X: X <‏ = ۶ ج —> X‏ أ —- X>‏ 
2 2 2 2 ۶# 2 
|4y| - 2 < 3‏ )10 
الحل : 


|4y| > 3+2 ج‎ |4y| < 5 
4y>5 gi 4y < —5 


4y 5 . 4y) -5 
44 ^" 4<4 o E RS 


11) |5 - | < 10 
: الحل‎ 
—-10 >< 5-X > 10 ج‎ -10 - 5 > -X > 10-5 


~15 > -Xx > 5| × -1 mn O aaa 


7 -6 =5 -4 -3 -2 =1 0 1 Z2 3 4 5 6 7 8 9 10 12 13 14 15 16 


15>X>-—-5 =» -5<X< 5 
S={x: -5<X<15} 


۳ 


12) |4z - 14| >< 2 


: الحل‎ 
4z—-14>2Z gy 4Zz—14< —-2 => 472>2+14 أو‎ 47Z > -2 + 14 
4z >16 g9 4Z < 12 
4z 16 4z 12 | | 
—_ کک‎ 7 — - 0 1 2 3 4 5 6 7 
A474 ™ 4°44 
Z>4 gi Z<3 => S=S US, = {Z:Z>4}U{zZ:Z<3} 
12 
13) | <9 
: الحل‎ 


2 
x4<9 x4 


<>< 9]x4 > -9 x4 >< 


—-36 > × ¬- 12 > 6 


-36 + 12 > X = 36 + 12 -25 -24 -23 -22 1 0 47 48 49 


1 
-1 
4 
1 
1 
1 
-24<%<48 ¬ 8= (x: -24 < XxX < 48; 
2 
4 
u 


6 -2Zy 
14 | و‎ 
) 4 
: الحل‎ 
6 -2Zy 6 -2Zy 
9 ا‎ —9 | x4 
4 E 
6-2 
-x4> 9x4 أو‎ -x4<-9 x4 
6-2(<36 أو‎ 6-27 >-6 
27y < 36-6 أو‎ - 2y = -36 - 6 
2y > 30 أو‎ - 2y => -42 ores -O EE o 20 21 22 23 
-2y( 0 -2y -42 
ر أو 15- > رج < ا او کک‎ <1 


Ey ر‎ 
S=S US, = {y:y = ~15} U {yy :y > 21; 


u 


درجة الحرارة المثالية ب2 داخل الثلاجة . 
الحل : نفرض درجة الحرارة المثالية × 
Xx>8—-0.5‏ و xXx <S8+0.5‏ 


X—-8<0.5 ,و‎ X—-8><> —-0.5 ¬ -0.5<SX-8 <05 


jx —8| < 0.5 


6) درجة غليان الماء "100 سيليزية عند مستو سطح البحر وتزداد وتنقص ے2 المناطق الجبلية والوديان بما ل يتجاوز 
° سيليزية » أكتب مدى التذبذب ب4 درجة غليان الماء . 
الحل : نفرض درجة غليان الماء × 

Xx <100 +20 أو‎ X> 100 - 20 


x —-100 > 20 أو‎ x - 100 < -20 


—2Z20 < x - 100 = 20 
|x - 100| < 20 


که که که دګه وه که دګه که که دګه دګه که که وګه که که وګه که که که ډګه ډکه دګ 
کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه 


حل متباينات القيمة المطافة الآتية : 
|x + 3| < 6‏ )17 
الحل : 
-6<X+3 <6 35> -6-3 < X> 6-3‏ 


-9<X<3 58S = {(X: -90<X<3}; 


*ه هه هه که که که که ده که دګه که دګه که که که که که که که که وه وکھ رک 
0 کړه کړه کړه کړه کړه کړه که ره که کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه 


18) |x| = 6 <> 5 
: الحل‎ 
|x| <> 5 +6 ج‎ |x| > 11 


~11 > XxX <>< 11 38 = )x: -11 > x > 11; 


2 >< 5 - |22| )19 
الحل : 


|2z| < 2 + 5 > |27| > 7 2 -7 > 22 >7 


L_ 
: أكتب متباينة القيمة المطلقة التي تمثل المسائل الآتية‎ 
يجب أن تبقى درجة الحرارة داخل الثلاجة 8 سيليزية بزيادة أو نقصان لا يتجاوز “5 .0 سيليزية . أكتب مدى‎ )5 
7 2z 7 -7 7 -7 4 
. 


1 
20(|y -3| < ج‎ 
: الحل‎ 
[1 3 < x 3 
J 7ا او وع‎ = 31 
1 1 
39-3) = 3X3 أو‎ 379-3) S>” X3 
3y -9>21 أو‎ 3y -9 > -1 
3yJ>1+9 gyi 3y<-1+9 
3J 210 أو‎ 3y <8 
3y 10 38_10 8ے‎ 
EEC EI E 
10 8 
۶ = اکر رانا < ر :ر = رک ل رک‎ 
3 3 
21) 2|x| - 7 <1 
: الحل‎ 
2|x| - 7 <1 ج‎ 2|x| < 1+ 7 > 2|x| < 8| + 2 
jx|>< 4 2x >4 أو‎ x < -4 
S=S US, = {x:Xx> 4}U{x:X < —-4 ۾‎ 
22) |9y|- 6 >3 
: الحل‎ 
|9y| =6 < 3 ج‎ |9y| < 3 + 6 ج‎ |9y| <9 
و 2د د و > رو ار و حرو‎ 
J او 979 77¥ او‎ 9 9 
yJ >1 أو‎ yJ < —-1 
S=SUS2={y:y > DU: Y < ڏڙ1—‎ 
23) |11z| - 2 < 9 واجب‎ 
24)|1-x| <1 
: الحل‎ 


-1<1-xXx>1>ج‎ -1-1> -X >< 1-1 > -2> -X > 0| x -1 
Z>X>0 => 0<X<2 
S={x:0<xX<272} 


0 
4 ۱ 
۲ o 8 
[ 


a 8‏ ص ی ۸ 


25( 2-1 |< 
ڪڪ و س‎ 
) 5 5 
: الحل‎ 
i ٤ 1 < x5 
مح # ع‎ 5َ 
x5 SE 2 XD5—1x5 < 8 
٤ 5 ۶چ او‎ 5 
Az—-5>4 gy 4ZzZ—-5< -4 => 472>4+5 yi 42< -4+5 
Az>9 ,„i 4z <1 2 E ا‎ 2 
کک کے — سے — س ص‎ _ 
Z او‎ Z 4 4 او‎ 4 4 Z 4 او‎ 7Z 4 
s= sus =]: > :2إ‎ 2> ( 
0 ET 1 Z: Z 4 
Z 
26( | >2 
: الحل‎ 
Z—1 
کا‎ <2| X7 
7 
Z—1 
—2 x<7 < X7 <2x7 


1+ 14> 7> 1+ 14- ج 14 <> <><Z-1‏ 14-— 
}15> 7> 13- :7{ =§ ج 5 > 7> 13-— 


که دکه © NY‏ که ده که که که که دګه وګه وکه دک 
کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه 


أكتب متباينة تتضمن فقيمة مطاقة لكل من التمثيلات البيانية الآتية : 
3 2 1و0 1= 2 و 4= و 6 - ر 
الحل : الرسم البياني يمتل تقاطع والفجوة فارغه 
امتباينة -6>×X>2‏ 


۹ وق- CC‏ 
نجد معدل القيمتين أي أن ؛ 2- = -_ = ثم نطرح (2-) من جميع المتباينة ؛ 
(2-) - 2 > (2-) - × > (2-) -6- جد 2< -6<X‏ 
-4<X+2<4 => |X +2| <4‏ 
و g‏ و || ىه واجب (28 
3 2 1 0 1~ 2 3- 4- 5 6 -— 7— 


ا 


29( 


الحل : الرسم البياني يمثل اتحاد (أو) 


X> —-2Z gi X <4 
-2+4 


2 E 
: نجد معدل القيمتين آي أن : 1 = , = ر ثم نطرح (1) من جميع المتباينة‎ 


X>-—-2Z gl X<4 35X—-1 > —-2—-1 أو‎ X<-1 <> 4-1 


x-1<>-3 أو‎ x-1>3 د‎ |x-1| <3 


30( واجب‎ e e 


1) الغرير : حيوان الغرير هو أحد أنواع الثديات يتنتمي الى شعبة الحبليات 
ويمتلاك قوائم قصيرة نوعا ما ويعيش ب2 الحفر التي يحفرها 2 الارض طول 
جسمه من الرأس الی الذیل یصل ما بین C۳١ , 68 ٥C۳‏ 76 أکتب مدی طول 
الخرير . 

الحل : نفرض طول الغرير × 


لمتباينة 76 > × > 68 


68+76 _ 144 


نجد معدل القيميتن أي أن ؛ 72 = ثم نطرح (72) من جميع المتباينة : 


68 < Xx < 76 5 68-72 > X- 72 > 76-72 

-4<X-72 <4 > |x - 72| > 4 

2) صحة : معدل النبض (عدد دقات القلب) الطبيعي للانسان البالغ يتراوح بين 

0 الى 90 نبضة بے الدقيقة. أكتب مدى عدد دقات القلب غير الطبيعية لقلب 
الانسان . 


الحل : نفرض عدد دقات القلب غير الطبيعية × 
المتباينة ‏ 90 < × أو60> × 
IN ٍ‏ 150 60+90 _ . ا 
نجد معدل القيميتن أي أن ؛ 75 = -~ = س ثم نطرح (75) من جميع المتباينة : 
X-75 > 90-5‏ أو 60-75 < x < 60yi x> 90 >xX-75‏ 


X—-75 > -15 أو‎ X×- 75 <15 د‎ |X - 75| < 5 


اعدادية الور لابين ا 2 07707105007__ 5 


کے 5 


oS E 


e 


3) مواصلات : تطیر الطائرات المدنية على ارتفاع یتراوح ما بین K۳‏ 8 الی 
۸1 10١د‏ تعد منطقة جوية معتدلة . أكتب مدى منطقة الطيران المدنية . 


الحل : نفرض مدى منطفة الطيران × \ 
18 10+8 
معدل المدی للطیران ؛ 9 = __ = u‏ 


8§<X<10328—-9<xX—-9<10 -9 
1< xX -9<1 ج‎ |x - 9| >1 


4) تحد : حل متبايتات القيمة المطلقة ومثل الحل على مستقيم الاعداد : 
V/3(x +1‏ 
|د 
الحل : 


V6 
/2]۷3(x + 10| 
۷/2 


-/6 < a 1 < 


- 1/6 x 1/2 < </6 x 1/2 


-/12 > 3) + 1( > 12 
-/12 > 3x + ۷/3 > 12 
-2۷/3 - 3 > 3% > 2۷3 - 3 
-31/3 <> 3X > 3 


V3 3 


-3<X<S1 3> S={(xل<:-‎ FSX} 


/12 - 3y 
2( ا بااااللل|‎ <” 5 
1 
: الحل‎ 
و أو 7/15 < و2‎ <> -/15 [ × 5 
x NS 5X j xa TS «<S 


5 5 


اعداديةالنورة انىن ا ابل 9و2 5007 0/7/0710 ____> 


/12 - /3y < 1/75 أو‎ 12 - ۷3y > -¬~N5 
2/3 - 3y < 5/3 أو‎ 2/3 - 3y > -53 


3y < 5/3-2۷3 أو‎ 3y > -5/3 - 3 
-/3y < 33 أو‎ 3y > -7/3 [ + -3 


۔ لد 33ے رڈ 


3 < 3 3 ` 3 
S = {y:y =< -3}U {y:Yy > 7}‏ 
5) أصحح الخطأً : قالت خلود أن متباينة القيمة المطلقة 7 < 3y|‏ - 6| تمثل متباينة مركبة بعلاقة (و) 


wa =1 13 8‏ 
ومجموعة الحل لھا ٠‏ رح ک 7ك ي : {y‏ بین خطا خلود وصححه . 


الحل : المتباينة تمثل متباينة مركبة بعلاقة (أو) 

|6 = 3y| < 7 
6-3y( <7 أو‎ 6- 3y > -7 < -3y( < 7-6 أو‎ - 37y > -7 - 6 
-3y( <1 أو‎ - 37y > -13 | + -3 
3y _ 1 ˆ -3y ~13 1 13 
3 = او و3‎ EY او و كرد ت‎ ۷y ج‎ — 

13 1 
ا < و :وإ ںا > ر:ر] = رک ل رک = ۶ 


6) حس عددي : أكتب مجموعة الحل لتباينات القيمة المطلقة التالية 2 مجموعة الاعداد الحقيقية : 


1) |z| ~1 < 0 

: الحل‎ 
jz| <1 جد 7>1 <>1- ج‎ 8S = )z2:-1>< 7Z >1 
2) |x—-1| >0 

الحل : 


X—-1>0 gy X—-1<0 = X>1 أو‎ X<1 


S=S US), = {X:X > 1} U {X:X < 1} 


=£ ج > > صد 10> >3y‏ 10- 


-10 3y 10 10 3y 10| 
3 “3^ و‎ yJ 


10 10 
-6 -5 — 4 E -3 -2 >1 0 1 2 3 3 4 5 


تدريب 2 : حل متباينة القيمة المطلقة ومثل الحل على مستقيم الاعداد ؛ 3< اس 
الحل : 


6 -24- > 2%- أو 2×<24-6- ¬ 24- > )6-2 أو 6-2×x<24‏ 


-2×x<18 او‎ -2× > -30[ + -2 


2x 18 ._ 2-30 1 و‎ 
2 2_2 او‎ 29 < 2 X = ے × او‎ 
S =8, ر085‎ = )x:X > -9 U {< : Xx <> 15; 


gg قو‎ 


~11  -10 — 9 0 14 15 16 17 


24) |x —- 6| < 3 


-3<X-6<3 3 -3 +6 < >3 +6 
3<X <9 > S={xX:3 > >9} 


25) |3z| - 5 < 4 


|3zZ| < 4+ 5 > |37| > 9 


. 
تدريب 1 : حل متباينة القيمة المطلقة ومثل الحل على مستقيم الاعداد ؛ 9 > 1- |ر3y|‏ 
الحل : 
|3y| = 0‏ ج 1+ 9 >= |3y|-1 <9 2 |3y|‏ 
. 


> ر‎ < S = S5 US = > tuf < ا‎ 
X 2 او‎ × 2 1 2 X:X 2 X: X 2 
27) 6|lx|-8 >< 3 
: الحل‎ 


6|x| < 3+ 8 ¬ 6|×| < 11 ہے کے ح اا ج‎ ESS 


28( |3y| -2 < 9 واجب‎ 
29) |]8z|-1 > 8 


|8zj| > 8 +1 ج‎ |8z| < 9 + 872< 9 أو‎ 8Z > -9 
8Z 9 8Z —9 
ص ت‎ 


30) |4 - 3y| < 4 
: الحل‎ 
4-3y><14 أو‎ 4-3y>-14 4 -3y<14-4 أو‎ -3y>-14-4 
+-8-3y 10 39-8 


> _ ےد 1-— < ل 1 ><> _ 
kk,‏ > چ 3<3 | 18~ < 3y‏ أو 10> 3y‏ 


10 
ھ 6< ر أو کر‎ S= SUS, = [yiy < U yy > 6} 


.ا 
E TT‏ 
٤‏ 3°33 
S={z: -3<2<3}‏ 
1 
26)lx+1l >>‏ 
الحل : 
1 1 < اه 1 ا < 1 + 1 َ‫ 
کے سے لے کے سے ر س کے = 
2 × او 2 X‏ 2 ل او 2 X‏ 
11 11 11 11 
ا > × :ا ںا < × :]= رک ل رک = ۶ - ےک او X2‏ 
3 ` 


الحل : 


6 ¬- 3y oy 6 ¬- 3y 


6 ¬- 3y 
x9>5xX9 أو‎ x9 < —5 x9 


6 - 37y < 5 أو‎ 6 - 3y > ~45 ج‎ -37y < 45 - 6 أو‎ — 37y > -45 - 6 


-3y >-1 > e‏ ار 39<رو3 
2 و > ]|[ ك y‏ أو yz‏ 


y <-3 ل ,S=S؟S د 17<( أو‎ Sر‎ = )ر:y‎ > -13} U): y۷ < 17; 


الحل : مساحة الممر هي الفرق بين مساحتي المربع الكبير (الحديقة مع الممر) والمربع الصغير (الحديقة) 
مساحة الحديقة مع الممر ‏ 4+ (h+2)(h +2) = h +2h+2h+4 = hh” +4h‏ 


مساحة الحديقخة hx h = h”‏ 
مساحة المagر‏ 4+ h? +4h+4-— h” =-4h‏ 
متال : جد ناتج ضرب مقدار جبري بے مقدار جبري کل منهما من حدين : 
+ 2×7 + 7× = 2ر + )x + (2 = )x + y()x + y۷ ( = × + xy + yx‏ (1 
بنفس الطريقة أعلاه ”(7 - ) (2 


3) )x + y() - y( = ×” - xy + yx = ر - × = ۶ر‎ 
4) (x + 3)(x + 5) = x + 5X + 3X + 15 = × + 8X + 5 
5) )x + 2()x - 6( = ×” - 6× + 2X - 12 = × - 4X - 12 
6( )x - 1()x - 4( = xX - 4X - × + 4 = xX - 5X +4 
: متال : جد ناتج ضرب القادير الجبرية الاتية‎ 
1) )z + 3)2 = z2 +2 x ZX 3 + )3(2 = 2 + 6Z +9 


قانون المربع الكامل 
2 2 2 
( الحد الشاني) + الحد الثاني × الحد الأول × Z2‏ ( الحد (uy‏ = ( الحد الثاني ٣‏ الحد (ug‏ 


اشارة الحدانية 


2)(h - 5) = h? -2 xh x 5 + (5) = h” -10h +25 
3) )2x - 7()2x + 7( = 4x7 + 14× - 14× - 49 = 4× - 49 
4) (ov + ۷/2 ))v - /2( = v7 -2 


. . 

الفصل التائی 

المقادير الجبريه 

ضرب المقادير الجبريه 

فكرة الدرس : ضرب مقدار ب2 مقدار جبري يمتثل حالات خاصة . 

المفردات : 

۵ مربع مجموع حدین 

۵ مربع فرق حدين 

مثال : جد مساحة الممر المحيط بالحديقة المربعة الشكل اذا كان عرض الممر 27١‏ وطول ضلع الحديقة ۸ . | 

€ اعداديةالتورةالينين اال 9و7 07707105007 Þ_____‏ 
. 


5) (n - ¥/3)(5n - 3) = 5n? —- (3n - 53n + 3 = 5n? — 6N 3n + 3 


متال : جد ناتج ضرب مقدار جبري من حدين ب2 مقدار جبري من ثلاثة حدود : 
)x + 2( )x7 - 2× + 4( = ×3 - 2×7 + 4X + 2X7 - 4X + 8 = ×3 +8‏ (1 


2) )y - 3( 2ر)‎ + 3y + 9( = 3ر‎ + 3y + 9y - 372 - 9y - 27 = y3 - 7 
3) )y + 2) = )y + 2(7 + 2(7 = )y + 2)) + 4y + 4) 

= 3ر‎ + 4y + 4y + 2y + 8y + 8 = ر6 + 3ر‎ + 12y +8 
4) )z - 3(3 = )z - 3()z - 3(2 = )z - 3()Z - 67 + 9( 

= 3ے‎ - 6z + 9z - 37 + 18Z - 27 = 23 - 97 + 277 - 7 


متال : جد ناتج ضرب المقادير الجبرية : 
)2v + 5()4v - 107 + 25( = 87° - 2077 + 507 + 2077 - 507 + 25‏ )1 


= 87 + 5 
2 (+2+22) =+ +2 1 4 
) Jlg'3%'*/ 27 g93 و3 و‎ ۶ 27 
3) )x - ¥2) + 2x + N4) = x + 2x2 + 4x - 2x2 - 4x - 8 
- 3ل‎ - 2 
3|3 3| 9 3|3 E 
4) gv 2E gv + 135 + + ر + ر‎ 
ڈں + ے ے‎ 


جد ناتج ضرب مقدار جبري بے مقدار جبري کل منهما من حدین : 
)x + 3()x - 3( = × - 3× + 3X - 9 = × - 9‏ )1 


2) )z2+۷5()z - ۷5( = 2-52 + 52-5 = 27-5 

3) (N7 -h) = N7 -R)NT -h) =7 - (72-72 + h2 =7 - 27z + 
4) (wv +5)(v +1) = vy +0 + 50 + 5 = 77 + 60 +5 

5( )x + 3()> -2( واجب‎ 


6( (3X ¬ 4)(x واجب )5 م‎ 


1 1 lL 3 ر1‎ ©5 
7) (3>+3)(g+2) = ~y+<-y+<y +6 = ~7 + ~y +6 


3 3 9 3 3 9 3 


جد ناتج ضرب مقدار جبري من حدين 2 مقدار جبري من ثلاثة حدود : 
2y + 4y + 272 - 47y + 8 = y3 +8‏ - 3ر = )4 + )y + 2)) - 2y‏ )8 
واجب (16 + (4z — 8Z‏ )4 ع (2Z‏ )9 


10( )v - 3)) v7 + ¥37 + /9( واجب‎ 


S2 3| 4 3|2 . 3| 8 3| 4 3|2 3| 4 3|2 و‎ 
11( 1Û = RE |5353 a RE MF R= MET 
7 49 7 343 49 7 49 7 


2 
= = + m3 
7 


واجب )5 م (xX‏ )12 


13( )y - 4(* = )y - 4()y ¬ 4(* = )y - 4)9 - 8y + 16( 
= 2ر8 - 3ر‎ + 16y - 472 + 32y - 64 = 3ر‎ - 1277 + 48y + 4 


جد ناتج ضرب مقدار جبري ے2 مقدار جبري کل منهما من حدین : 

14) (n ¬ 6) = n” - 12" + 36  ةينادح مربع‎ 
15( )y + 5()/ - 5( واجب‎ 
16( )x + /8(2 = "7 + 28× + 8  ةينادح مربع‎ 
17) )y + /6()y - ۷6 ( = y* - 6y + 6y - 6 = y-6 
18) (8 + h)(3 + h) = 24 + 8h + 3h + h = 24 + 11h + h 
19( )4 - y()5 -۷( واجب‎ 
20( )2× - 3()» + 9( واجب‎ 
21( )z2- 2۷/7()2z - /7( = 22 - / 7z ¬ 47z + 2)7( = 22 - 5/72 + 14 

جد ناتج ضرب مقدار جبري من حدين بے مقدار جبري من تثلاثة حدود 
)x + 6()x7 ¬ 6× + 36( = ×3 - 6× + 36x + 6× - 36× + 216 = × + 6‏ )22 
واجب (1 + )y - 1))” + 7Y‏ )23 


26) (x = 4) (x2 FF V4x ۴ /16( واجب‎ 


27) )z2-5( = )z2-5()z-5( = )z- /5()22 - 2۷5z + 5( 
= 3ے‎ - 2/522 + 5Z - / 522 + 10Z - 5۷5 = z3 - 3/522 + 157 - 55 


28( (+) (E r+) واجب‎ 
3 |1 1 311 3/11 1 


30) مسبح : يعد فندق بغداد أحد الفنادق السياحية المهمة ب2 العاصمة العراقية 
بغداد » يبلغ طول المسبح فيه (9 + ×) أمتار وعرضه (1 + ×) متر»› ومحاط 
بممر عرضه 1 متر . أكتب مساحة المسبح مع الممر بأبسط صورة . 
الحل + طول المسبح (9 + ×) . عرض المسبح (1 + )X‏ 
طول المسبح مع الممر 11+ × x+9+1+1=‏ 
عرض السبح مع الممر 3 +× =1+1+1+ x‏ 
مساحة المسبح مع الممر - الطول × العرض 

E x2 + 3x + 11x + 33 = x + 14x + 33 mM 
3000 تأريخ : تقع مدينة بابل شمال مدينة الحلة 2 العراق حيث عاش البابليون فيها منذ‎ )1 


" 
واج 3(3 - )z‏ )24 
و کے ق 2ک کک E-r) + 5r + r2) = +r‏ )25 
| 
| 
| 


سنة قبل الميلاد تقريبا . وقد بتوا سنة 575 م بوابة عشتار التي تعد البوابة الثامنة 2 سور 
مدينة بابل . رسم وائل لوحة فنية تمثل بوابة عشتار بالابعاد (7 - J - 4( , )Y‏ سنتمترات 
أكتب مساحة اللوحة التي رسمها وائل بأبسط صورة . 
الحل : المساحة - الطول × العرض 

A= y-4) - 7( = ر‎ - 7y - 4y + 28 = y2 - 11y + 28 cm 
أسماك الزينة : حوض سمك زينة مكعب الشكل طول ضلعه (3 + 7) سنتمتر . أكتب حجم‎ )2 


حوض الزينة بأبسط صورة. 
الحل : حجم الحوض (المكعب) - 1 
3()v7 + 67 + 9(‏ + «) = 3(2 + ))3 + «) = 3(3 + م) = V‏ 
6y? + 97 + 37 + 187 + 27 = v3 + 9y + 270 + 27 cM‏ + 3ر = 
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3 ) جد ناتج ما يأتي بأبسط صورة : 
(x + 1(2 - )x- 2(2 = × + 2× + 1 - )x - 4× + 4) = × + 2x + 1 - × + 4× - 4‏ 
3 - <6 = 


4) أصحح الخطاً : كتبت نسرين ناتج ضرب المقدارين الجبريين كالاتي : 
حدد خطأً نسرين وصححە 4‏ 24 ¬ (Sh —- 4)(h - 6) = Sh? + 10h‏ 
الخطأً ب2 الحد الأول والحد الثاني 24 + (N5h —- 4)(h - 6) = Sh? —- 6N 5h — 4h‏ 
5) حس عددي : اي العددين أكبر ؟ العدد 2(2/ - ۷/3) أم العدد 2(7 + ۷3) وضح اجابتك . 
N3 - </2) = N3-N2)(N3- ¥2) = 3-6-۷6 + 2 = 5-2۷ 6‏ 
(N3 +2) = (N3 + V2)(N3 + V2) = 3 + V6 + V6 + 2 = 5 + 2۷6‏ 
V2) > (N3 -N 2)‏ + 3( 
أكتب : ناتج ضرب المقدارين الجبريين : 


(2 E (= + 
Z 2 Z /ر7‎  * Z Z 


تحليل المقدار الجبري باستعمال العامل المشترك الاكيبر 
فكرة الدرس : تحليل المقدار الجبري باستعمال العامل المشترك الأكبر 
المفردات : 
٠‏ تحليل المقدار الجبري 
١‏ العامل المشترك الأكبر 
٠‏ فنائية الحد 


متال : نصف قطر قاعدة تمثال كهرمانة ١‏ متر ونصف قطر قاعدة التمثال مع الحوض 2 + ۲ متر » جد مساحة 
الحوض . 
الحل : 


A, = rr 
A» = (r + 2) = (r + 4r + 4r = fr + 4rr + 41 
A= A, —- A, = fr + 4rr + 4R — rr = 4r + 4 = 47(T + 1) مساحة الحوض الحيط بالتمثال‎ 
: متال : حلل كل مقدار باستعمال العامل المشترك الأکبر (6€۴) وتحقق من صحة الحل‎ 
1) 6x + 9×” - 18× = 3)27 + 3× ¬ 6( 
: التحقق‎ 
3X)2x2 + 3X - 6( = 3)2) + 3x)3×%( - 3×)6( = 6×3 + 9× - 18× 
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2) 1272z + 2/3722 - 43z 

= 2372z + 2/3722 - 4/372 = 213 yZ)y + Z2 - 2( 

: التحقق‎ 
2/3 yz)y + z2 - 2( = 213 yz) ( + 213 yZ)2( - 213 yZ)2( = / 12727 + 2/3722 - 7 

متال : حلل كل مقدار باستعمال خنائية الحد كعامل مشترك أكبر : 
5x(x + 3) - 7(x + 3) = (x + 3()5X - 7(‏ )1 


1 1 1 1 
250-0 +50 -1 = 0-1 +) 


3) 3077 )z + 2( - /5)z + 2( = )z + 2)30 - ۷ 5( 


مثال : حلل كل مقدار باستعمال خاصية التجميع : 
4x3 - 8× + 5× - 10 = )4×3 - 8×) + )5× - 10( = 4× )x - 2( + 5) - 2(‏ )1 


= )x- 2()4× + 5( 


: التحقق‎ 
(x - 2()4>x2 + 5( = 4×3 + 5× - 8×7 - 10 = 4×3 - 8×2 + 5× - 0 


2) V2ht + /3tv — (8h v — N12 
= (N2h?t —- N 8h2v) + (N3tv —- /12v2t) = (N2h?t - 2/2hv) + (V/3tv ¬ 2/302) 
= V2 h(t - 2v) + N 3tv(t — 2v) = (t — 2v)(N 2h2 + N 3tv) 
: متال : حلل كل مقدار باستعمال خاصية التجميع المعكوس‎ 
1) 14x3 - 7×7 + 3 - 6× = )14×3 - 7×7( + )3 - 6×( = 7x7 )2x - 1( + 3)1 - 2%( 
= 7×)2× - 1( - 3)2× - 1( = )2× - 1)77 - 3( 
u 
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1) 9x2 - 21% = 3)3 - 7( 


3X)3X - 7( = 3xX)3x( - 3X)7( = 9× - 21% 
2) 10 - 15y + 5y = 5)2 - 3y + 72 ( 
: التحقق‎ 
5)2 - 3y + y( = 10 - 15y + 57۶ 
3) 14z* - 2122 - 773 = 72)22 - 3 - 2( 
: التحقق‎ 
4) V8t2r + /2(tr2 — 13 tr) = 2/2t2r + 2 tr — N2N3 tr 
= 7/2 tr (2t +r — ¥3) 
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حلل كل مقدار باستعمال ثتائية الحد كعامل مشترك : 


5( 3y )y - 4( - 5 )y - 4( = )y - 4()37y ¬ 5( 
6 (+5) + 202(4 5) = (€ +5) (+ 5#) 
4 3 4 3 
7) 1/2 n(x +1) - ۷/3" (x + 1) واجب‎ 
8) 2x )x7 - 3( + 7 )x7 - 3( واجب‎ 

حلل كل مقدار باستعمال خاصية التجميع ونحفق من صحة الحل : 
7y ¬ 14 = )3y - 67y ( + )7y ¬ 14( = 37y )y - 2( + 7)7 - 2(‏ + ر6 - 3y‏ )9 
(y - 2(3 + 7)‏ 


3 التحفقى‎ 
ر)‎ - 2()3y2 + 7( = y)3y7( + 7y - 2)37⁄2( - 2)7( = 373 + 7y - 6y - 4 


الترتيب 14 - 7y‏ + 2ر6 - 3ر3 


10( 21 - 3× + 35× - 5% واجب‎ 
11) 2rk + 3kv — 4rv ¬ 6vk = (2rk — 4r*v) + (3kv — 6vK) 
= 2r(k - 2v) + 3kv(k — 2v) = (k¬- 20)(2r* + 3kv) 
التحقق : نقوم بعملية التوزيع للاقواس‎ 
(k ¬ 2v)(2r2 + 3kv) = 2kr* + 3k*v — 4r? — 6kv* 
12) 3z - / 1822 - 7-۷/2 معلومة 3۷2 = ۷/18 واجب‎ 


حلل المقدار باستعمال خاصية التجميع مع المعكوس : 
21y - 7y2 + 3 - 9y = )21y3 - 7y2( + )3 - 9y(‏ )13 


= 7y)3y - 1( + 3)1 - 3y( = 7y)3y - 1( - 3)37 - 1( 
= )3y - 1( )7y* + 3( 


14) + 3 + 5-10 د = (104 6 +( 4_1 ئ‎ ( (+10 
()2* 4* (= 2 ٭‎ 4 xX 0 xX 2 (5 xX) 


(10- )2 -ء) =( )e-‏ 10 -(1-ء) 1 - 


15( 6z - 9z + 12 - 872 واجب‎ 


16) 5t” — 15t —- 2t + 6 = (5t —- 15)7( - )2t - 6( بعد التجميع مباشرة غيرنا اشارة الحد الأخير‎ 
= 5t(t —- 3) —- 2(t —- 3) = )t - 3)57 - 2( 
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3y )4y - 7( = 3y )4y( - 3y )7( = 12y - ¥7 
18) 5t + 10) - واجب غ15‎ 
19) 60)37 - 6( + 187 = 18703 - 367 + 187 = 187) - 27 + 1( 


: التحفق‎ 
18v)س2‎ - 270 + 1( = 18 v (س)‎ - 18 v)2<v( + 18 <)1( = 1870 - 367 + 17 


. 
معلومة 2/3 = 12/ n3r + /3(nr3 — /2nr)‏ 12( )20 
ونكمل الحل n3r + (3nr3 — (3۷2 nr‏ 21/3 | 
حلل كل مقدار باستعمال ثخنائية الحد كعامل مشترك | 
واجب (1 + -(y +1) + "y2 )y‏ )21 
واجب (1 + k (x2 +1) - ۷/5 7 )x7‏ 3/ )22 
حلل كل مقدار باستعمال خاصية التجميع وتحقق من صحة الحل : 
وات 20 - 10% + 10×7 - 5x3‏ )23 
7z + 35272 - 57° = )49 - 77( + )3522 - 57°) = 7)7 ¬ 7( + 52 )7 - 2(‏ - 49 )24 
(52 + 2()7 - 7) = 

التحقق واجب 
3tk + 9ks ¬ 6t3s —- 18sk = (3k — 6t3s) + (ks —- 18sK)‏ )25 
3t(k — 2s) + 9ks(k — 2s) = (k —- 2s)(3t3 + ks)‏ = 
التحقق ١‏ باستعمال خاصية التوزيع 

(k - 2s)(3t° + ks) = 3t k + Oks — 6t*s — 18ks 

26( 2y* - / 12y + / 27y - 6 /12=2/3  , /6= /2./3| معلومة للغانئدة‎ 
27) 12x - 4× + 3 - 9% واجب‎ 
28) 4r —- 16r — 3r + 12 = (4r3 —- 16r) — (3r - 12) = 4r) - 4) - 3)7 - 4( 

= (r ¬—-4)(4r2 —- 3) 

. 


تقوم بتوليد الكهرباء» وتصتع الخلايا من مواد شبه موصلة مثل السيليكون تمتص الضوء من ا 
الشمس . ما أبعاد اللوح الشمسي المستطيل الشكل اذا كانت مساحة (4 - >)22 - (4 - )×3 
أمتار مربعة $ 


الحل : نحلل المساحة الى قوسين حسب خاصية العامل المشترك ب2 خنائية الحد 
أبعاد اللوح هي : (22 - ×4()3 - ×) , (22 - >4()3 - 3X(x - 4) - 22) - 4) = )x‏ 
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0) طائرة الفلامنكو : طائر الفلامنكو » من جنس النحاميات وهو من الطيور المهاجرة 
التي تمتاز بشكلها الجميل ولونها الوردي » وتقطع مسافات بعيدة ب2 أثتناء موسم الهجرة 
السنوي مرورا بمتنطقة الأهوار جتوبي العراق لتحصل على الغذاء من المسطحات المائية . 
اذا كانت مساحة المسطح الائي الذي غطته طيور الغلامنكو 2 أحد الأهوار 
(7 + 7)27 + 147 + 42 أمتار مربعة . فما شكل المسطح وما أبعاده ؟ : 
الحل : 
4y + 14y + 7(2y + 7) = 4y + 14y + 14y + 9‏ 
)4y + 14y( + )14y + 49( = 2y)2y + 7( + 7)2y + 7( = )2y + 7()2¥y + 7(‏ = 
الهور مربع الشكل فإن طول الضلع - (7 + 27) متر 


31 ) ساعة بخداد : ساعة بغداد هي مبنى مرتفع تعلوه ساعة معاقة على برج لها اربعة 
أوجه » يقع المينى ضمن منطقة ساحة الاحتفالات 2 بخداد وأنشئت 2 سنة 1994 م . 
ما تصف قطر الدائرة الداخلية للساعة اذا علمت أن مساحتها 
ZT — 3Z — (37Z —- 9)‏ $ 

الحل : 


. 
1 ۳ 
١۳7۲ = مساحة الدائرة‎ 
rr = ZR — 32 — (32Z —- 9) 
= 


rr = z2r — 32 — 32 + 9r 
rr = zr — 6Z + 9r 

rr = r(z — 6z + 9) 

rr = rR(Z—3)2 +m 


٣2 = )z- 3(۶ د بالجذر‎ ٣ = 2-3 


ی ی 
N U OS‏ 


2) تحد : حلل المقدار الآتي الى أبسط صورة : 
5x”y + 7y Zz - 10z - 1422 y2 = )5×”y - 10×“7( + )7y3Z - 142 72(‏ 
5×*)y - 27( + 77y7)y - 27( = )y - 22()5× + 777 (‏ = 
3) أصحح الخطاً : كتبت ابتسام ناتج تحليل المقدار التالي كما يأتي : 
)غ ¬ ¥2 ()2/3 V2 t* - (243 + t — V/12t = (t+‏ 
أكتشف خطاً ايتسام وصححه . 
الحل : الاشارات 2 القوسين هو الخطاً 


V2 t* - 2N 6t3 + t7 - 2N 3t = (N2 t* - 213 (۷/2) ( + )t7 - 238( 
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= /2t°)t - 21/3) + t(t - 21/3) = (t- 2/3)۷2 + ٤( الصحيح‎ 

4) حس عددي : ما العدد المجهول 2 المقدار x + 3x + 5x + 15 = (x + 3)(x + [5D‏ 
أكتب : ناتج طرح المقدار 7Y(‏ - ×)(7 + ×) من المقدار Y(‏ + ×)(7 + ×) بابسط صورة 

(x + y)(x + y) - (x + y((x = y) = x + xy + yx + y۶ ¬ )x7 ¬ xy + YX ¬ 77 ( 

2۶۶ + 2×7 = ۶ر + × ر - × + ۶× - ۶ر + ر + ر× + × = 


که که دگھ دک که که دګه وگه رک هھ که که که که که وګه وګهھ دک 
0 که که که © په کړه © ا ره ره ډه ره ره ره © په کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه 


تحليل المقدار الجبري بالمتطابقات 


فكرة الدرس : نحليل المقدار الجبري كفرن بين مربعين ومربع كامل 


المأفردات : 
فرن بین مربعین 
١‏ الريع الكامل 
١‏ اكمال المريع 
© الحد الفقود 


×2 - ر‎ = )x + ۷()× - y( 


| 
| 
o. 
۰ 
Þ____ 07707105007 9 اداديةالنورة انىن اال‎ 
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اي تحليل الفرق بين مربعين يكون كالاتي : 
(جذر الحد الأول + جذر الحد الثاني) (جذر الحد الأول - جذر الحد الثاني) 
مثال : جد أبعاد ساحة كرة القدم التي مساحتها 400 - × متر مربع . 
الحل : 
)x + 20()x - 20(‏ = 400 - 2× 
"> الطول 20 + × .العرض 20 - × 
مثال ٠‏ حلل كل مقدار من المقادير التالية كفرق بين مربعين : 
x2 - 400 = )x + 3)) -3(‏ )1 
z = )6y + Z()67 ¬ 2(‏ - 3672 )2 
( 7 ¬ 0()7 + 7) = 7« - 49 )3 


4) 5h? - 7v = (NSh + 1N 7v0)(NSh — 7v) 


: 1 ن 0 1 ه‎ 0 : =) e E ۰ 
J167 81 l167 "9167 9 (167 "947347 3 


لتحليل المقدار بالمربع الكامل تكون الحدودية مؤلفة من ثلاثخة حدود اي بالصورة ٤‏ + ×[ + ×4 حيث أن : 
الحد الثالث : ٥°‏ , الحد الثاني (الوسط) :×ط الحدالأول Ax:‏ 


bx = +2. (ax2)(c) 


(الحد لثالت) (الحد لاوں( 2 الد الوط 


تحليل المربع الكامل كالآتي : (جذر الحد الأول ۳ جذر الحد الثالث) (جذر الحد الأول ۳ جذر الحد الثالث) 
متال : حلل كل مقدار من المقادير التالية على صورة مربع كامل : 
x + 6× + 9 = )x + 3()x + 3( = )x + 7⁄2‏ )1 
4y + 4 = )y - 2()y - 2( = )y - 2(۶‏ - ”ر (2 
16z - 8z + 1 = )4z - 1()47Z - 1( = )47z - ۶‏ )3 
حدد أي مقدار من المقادير التالية يمثل مربعا كاملا وحلله ؛ 
2 5 _ 2 
x, + 10x +25 = (x + 5)()x + 5( = )x + 5(‏ (1 
xX 5‏ 
2(x)(5)=10 xX‏ 
تمثل مربعا كاملا ×10 = ×10 
97۶ + 377 - 4 )2 
لسا لہا 
3v‏ 
2()30(=127) 2 


N 


لا تمتل مربعا كاملا لان 127 ± 377 
9h” - 6h + 3‏ )3 
لاا اس سا 
3h 3‏ 
گا 
(3h)\3=61/3‏ 2 
لا تمثل مربعا کاملا لان 6۸ + 2۷/3۸ 


y2 - 14y - 6‏ )4 
ل تمثل مربع كاملا لأن الحد الثالث اشارته سالبة . 
مثال : أكتب الحد المفقود 2 المقدار الجبري ٤‏ + ×( + 2× ليصبح مربعا كاملا ثم حلله : 
25x — <. ...... + 49‏ )1 
الحل : 
(الحد لفالت) (الحد لاوں) 2 = الحد الوسط 
× 70 = (5×()7) 2 = (252()49) /.2 = الحد الوسط 
25x2 - 70 × + 49 = )5×% - 7()5× - 7( = )5% - 7(7‏ 
6 + 8% + ...... )2 
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(8*) ۶ 64x2 ر‎ 


64 )16( 4 د 
x2 + 8x + 16 = (x + 4)(x + 4) = (x + 4ُ‏ 
3)y2 + 14y + °°°... ...‏ 
الحل : 
ا 
الحد الثالث = 
(الحد الأول) 4 


(14y) 196y _ 
4(y2) 4y 
2ر‎ + 14y + 49 = )y + 7()y + 7( = )y + 7(7 


49 = الحد الاول 


u 


AVAA AVA AVAA VAVA AVAA VAVAVAVA VASA VATA VATA VATA VAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVAVA VA VASA VA VAVAVA SAVA VAVA AVA VAVA TAVA VATA VAVAVAVAVAAAAAAAS ا‎ 


1( x2 - 16 = )x + 4) - 4( 
2) 36 - 4% واجب‎ 


3) h2 ك‎ py واجحب‎ 
4) 9m? —- 4n = (3m + 2n)(3m — 2n) 
5) 273z - 3×73 = 37)92 - 7) = 3×Z)3>x + Z()3×% - 2( 
r E E LTE 
7 = 7+6 « 3 
= 


7( ۶ر‎ - 8y + 16 = )y - 4()y - 4( = )y - 4۶ 
8) y2 - 8y + 6 واجب‎ 


حلل كل مقدار من المقادير التاليةه كمربع كامل : 


v2 + 230 + 3 = (0 +۷3) (v + ۷3) = (0 +3)‏ )9 
واجب 25 + 4h - 20h‏ )10 
حدد اي مقدار من المقادير التالية يمتل مربعا كاملا وحاله : 
x2 + 18x + 81 = (x + 9)(x + 9) = (x +9)‏ )11 
(x)(9)=18x [‏ 2 : 
تمثل مربعا كاملا لأن >18 = ×18 


12) 16 - 147 + 
4 v 
2(4)(v)=8v 


لا تمثل مربعا كاملا لأن 147 + 87 


13) 64h —- 48h —9 


لا تمثل مربعا كاملا لأن الحد الثالث اشارته سالبة . 


واجب 42 + 4/31 - 3 )14 


أكتب الحد المفقود ب2 المقدار الجبري ٤‏ + ×0 + 4×2 ليصبح مربعا كاملا وحلله : 


15) ....... +14y + 49 


DS 
4 ا (الحد الثالث)‎ 
_ )14y(2 __ 196y > 

19%6 )49( 4 ا 

y2 + 14y + 49 = )y + 7()y + 7( = )y + 72 

z2 + 4Z + °۰...‏ )16 
ا 
الحد الثالك = 
(الحد الأول) 4 

0 __ (422 _ 1622 

4)22) 42 

Zz + 4z + 4 = (z+ 2()z + 2( = )z + 7⁄۶ 

17) 3 ¬ ٠٠٠ .... +9 

(الحد لثالك) (الحد لاوں( 2 = الد الوسظ 

2/3)3x( = 63>‏ = (3()9×2) /ہ2 = الحد الوسط 

3 - 63x + 9×7 = )/3 - 3×()/3 - 3×( = )/3 - 3(2 

4X2 + 25% + °°...‏ )16 
ا 
الحد الثالت = -_ سس 
(الحد الأول) 4 


(25%) _ 20 __5 


4 (4x2) 16x2 4 


2 
4 + 205+ + = 2x +) 2: +) = (+ 


= الحد الثالث 


واجب ×4 - 25 (19 


20( y۶ - 121 = )y + 11()7 - 11( 


ل 
NNN (f‏ 


واجب 162 - 7× (21 


22) 12 - 37 = 3)4 - )غ‎ = 3)2 + 8)2 - ( 
23( 8y°× + 2× y واجب‎ 


7-4-3-0 


(<-22) )5+ 2)2 =( -*2) 52 =2 - 2چ (25 
ج 2)7" 327 ل4 37)7 >27 37( 


26) 4x2 + 20x + 25 = )2x + 5()2x + 5( = )2x% + 5(۶ 
27) 3z - 6z + 3 = 3)2 - 27Z + 1( = 3)Z2 - 1()Zz -1( = 3)2 - 7⁄2 
28) 16n + 8/3" +3 واجب‎ 


4t3 — 12t + 9t = t(4t” — 12t + 9) = (2t — 3) (2 ¬ 3) = ))2 ¬ 7⁄۶‏ )29 
واجب 4m + 4m‏ - 1 )30 
حدد اي مقدار من المقادير التالية يمثل مربعا كاملا وحلله : 
4x + 18x +16‏ )31 
4k 4‏ 
2(2xX)(4)=16x‏ 
ا تمثل مربعا كاملا لأن ×16 + ×18 
واجب 5 + y2 + 10y‏ )32 


7 + 77 - 49 )33 
لسا سسا 
v‏ 7 
2)7)()v()=147 1‏ 
ا تمثل مربعا کاملا لان 147 + ہ7 
2h” - 12h —- 18‏ )34 
لا تمثل مربعا كاملا لان الحد الثالث اشارته سالية 


واجب 470+4 + 4v‏ )35 
2 
z+ 2 = N3 -2()۷3 - z( = )۷/3 - 2(‏ 2۷3 - 3 )36 
ي 
)2)=23z‏ )3( 2 
لا تمثل مربعا كاملا لان 21/37 = 2۷/37 


اكتب الحد المفقود ب2 المقدار الجبري ٤‏ + ×0 + × ليصبح مربعا كاملا وحاله : 
واجب 36+ ..... ۰۰ + ¥2 (37 
واجب .. ...۰۰ + 20% - 25 (38 
4v + 8v + ---.....‏ )39 


ا 
الحد الثالك = د 
(الحد الأول) 4 

64v2‏ 870(2( ا 

= 4 (4v2) 16v2 

4v + 8v + 4 = (2v + 2)(2v + 2) = (27 + 72 

40) 5 - ---...... +1642 

( الحد لثالك) (الحد لاوں( 2 = الحد الوسط 

)5()16x2( = 2/5)4×( = 85‏ ہ2 = الحد الوسط 

5 - 85x + 167 = )/5 - 4× ()۷5 - 4×( = )۷5 ¬ 47 

واجب ..... ۰-٠‏ + 187 + 81 )41 
ا 
الحد الثالتك د 
(الحد الأول) 4 


(62h) 72h 
4 (9h2) 36h 


9h? + 62h +2 = (3h + /2)(3h + 2) = (3h +12) 


= الحد الثالث 


3) المئذنة الملوية : وتقع منارة المئذنة الملوية ے2 مدينة سامراء العراقية › وتعد احدى 
معالم العراق المميزة بسبب شكلها الفريد » فهي إحدى آثار العراق القديمة المشهورة التي 
تعود لعصر حكم الدولة العباسية» وترتكز على قاعدة مربعة مساحتها 16 + ×8 - × 
مترا مربعا . ما طول ضلع القاعدة التي تستند عليها الملوية بدلالة × $ 

x2 - 8x + 16 = )x - 4()x - 4( = )x¬- ۶ 


طول الضلع = (4 - )X‏ 
4) مزرعة أبقار : لدى سعد مزرعة أبقار مربعة الشكل طول ضلعها × متر » وسعها 
لتصبح مستطيلة الشكل فزاد 2 أحد الأضلاع وأنقص الضاع الآخر بعدد الامتار نفسها 
فأصبحت مساحة المزرعة 81 - × مترا مربعاء ما طول المزرعة وعرضها بعد التوسعة 


بدلالة × $ 


| 
| 
| 
42) 9h2 + 6\2h + ---..... 
u 


x2 - 81 = )x + 9()x - 9( 

طول المزرحة = 9 + × مترا › عرض الزرعة = 9 - × مترا 
5) لوحة فنية : رسم بشار لوحة فنية تمثل منطقة الأهوار ب2 جتوب العراق › 
فكان المقدار 9 + ×8 - ×4 سنتمترات مربعة يمثل مساحة اللوحة الفنية . 
أيمثل مقدار مساحة اللوحة الفنية مربعا كاملا أم لا 

4x -8x +9 

E‏ چ 

3 ا 

2 (2x) (3)=12x 
. مساحهة اللوحة لا تمتل مربعا كاملا‎ 


6) تح ؛ حدد أي مقدار من المقادير التالية يمثل مربعا كاملا وحلله : 


1, 1 1 1 1)1 1 1 03 
=r) -*- 


9 6 3 4/ \3 4 3 4 
1 1 


1 1 
تمتل مربعا كاملا لأن × = × 
7) أصحح الخطأ : قالت منتهى إن المقدار (1 - ×1()2 + ×2) هو تحليل للمريع الكامل 1 + ×4 - *×4 
حدد خطاً منتهی وصححه 8 
الخطاً ب2 اشارة القوس الأول يجب أن تكون سالبة 
4x2 - 4x + 1 = (2X ¬- 1()2× - 1( = )2× - 9⁄2‏ 
8) حس عددي : أيمثل المقدار 4 - ×12 + 947 مربعا كاملا أم ل١ ١‏ وضح اجابتك . 
له يمثل مربعا كاملا لأن الحد الثالث اشارته سالبة . 
أكتب : تحليل للمقدار 4 + ×8 - ×4 
4x2 - 8x + 4 = )2× - 2()2> - 2(‏ 
نحليل المقدار الجبري من ثلاتة حدود بالتجريه 
فكرة الدرس : نحليل المقدار الجبري من ثلاثة حدود باستعمال التجربه 
المفردات : 
+ الوسطان + الحد الأوسط + الطرفان 


4 اعدادية النورة لابين ابل 27 5____07707105007 


۳ 


×” + 5× +٤° تحليل المقدار الجبري‎ )١ 
: لتحليل مقدار جبري مكون من ثلاثة حدود بقوم بالاتي‎ 

. نفتح قوسين لاجراء عملية التحليل‎ ١ 

٠‏ نقوم بتحليل الحدين (الأول والثالث) 

* اشارات الاقواس : تكون اشارة القوس الأول هي نفس اشارة الحد الثاني ب2 الحدودية واشارة القوس الثاني 
هي حاصل ضرب اشارة الحد الثاني ب2 اشارة الحد الثالث . 

١‏ ناتج ضرب الاوساط والاطراف لاقوسين ومن ثم جمعهما أو طرحهما يعطي لدينا الحد الأوسط للحدودية مع 
مراعاة الاشارات بالنسبة لعملية ضرب الاوساط والاطراف . 

مثال : ما أبعاد اللوحة الفنية للثور المجنح التي مساحتها 21 + ×10 + × سنتمترا مربعا ؟ 


x +10x +21 = | (x + 7)(x +3) 


الوسطين ×7 


الطرفين ×3 
الحد الوسط × 10 

عرض اللوحة الفنية هو 3 + × 

طول اللوحة الفنية هو 7 + × 

مال : حلل المقدار الجبري 12 - ر + 2ر 


yJ” +y-12=| VO+ %0 ~3) 
47 الوسطين‎ 


الطرفين -37y‏ 
الحد الوسط J‏ 
متال : حال المقادير الجبرية الاتية ائى أبسط صورة : 


1) Zz -Zz-6 = | )z- 3)(z +2) 


الوسطين 37 - 


27Z الطرفين‎ 
7 الحد الوسط‎ 
2) x - 9× + 18 = )x - 3)) - 6( 
3) ”ر‎ + 6y - 27 = )y + 9)) - 3( 
4) x - xy - 20y = )x - 5¥()x» - 4¥ ( 
5) 15 - 8Z + Z7 = )5 - 2()3 - 2( 


u 


)١‏ تحليل المقدار الجبري ٤‏ + ×ط + ”جك وإن 0 + ي 


متال : حلل كل مقدار من المقادير الجبرية الاأتية اتی أبسط صورة : 


1) 6x + 17x + 7 = | )2x + 1)3 + 7( 


الوسطين ×3 


الطرفين ×14 
الحد الوسط ×17 


2) 7y -26y(-8 =| 7 - 4()7y +2( 
-287 الوسطين‎ 


27y الطرفين‎ 

الحد الوسط 26y‏ 
متال : حلل كل مقدار من المقادير الجبرية الاتية الى أبسط صورة : 

1) 3Z - 177 + 10 = )37Z - 2()z - 5( 
2) 4v - vv - 3 = )47 + 3)) -1( 
3) 15 + 11h + 2h? = (5 + 2h)(3 + Rh) 
4) 6x - 51% + 63 = )6× - 9()x - 7( 
5) 3x - 10x7 + 37y = )3× - ¥y()× - 37 ( 


NANA NANA NANA NANNA NANNA NANAN NANNA NANA NANNA NANAN NANAN NANAN NANNA NANAN NANAN NANAN NANAN NANAN NANNA NANNA NANA NANA NANA NANNA NANA NANA NANAN 


1) x + 6x + 8 = (x + 2()x + 4( 
2)1 - 2z + z7 = )1 - 2()1 - 2( 
3) x - 13x + 12 = )x - 12()» - 1( 
4) 3 + 2z - z7 = )1 + 2()3 - 2( 


5) x - 2X - 3 واجب‎ 


واجب 2 + 87 - 15 (6 

حلل كل مقدار من المقادير الجبرية الآتية الى ابسط صورة : 
2x2 + 5× + 3 = )2x + 3()x + 1(‏ )7 

8) 3y - 14y + 8 = )3y - 2)7 - 4( 

واجب 8 + ×10 - ×3 (9 
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NANA NANA NANA NA NANA NANA NANA NAA NAA NANA NANA NANAN NANA NANAN NANA NANA NANA NANNA NANAN NANA NANA NANA NAAN NAA NANAN NANA NANNA NANAN NANNA NANAN NANA NAA NANAN NANAN NAA NANAN NANA NANA NAA NANAN NANA NANA NANA NANAN, 


u 
5 


2 
4 
ا 
7 
ر 
7 


1 


10( 8 - 257 + 377 = )8 - 2()1 ¬ 32( 


واجب 6 - ر - ر5 (11 
29z - 57 = )6 + 2()1 ¬ 52(‏ + 6 )12 
واجب ¥ + x - 9y‏ )13 


14( 3y - 19y× - 14× واجب‎ 


صح الاشارات بين الحدود ب2 الافواس ليكون نحليل القدار الجبري صحبحا : 
x + 9x + 20 = )x + 4) + 5(‏ (15 


16( ر‎ - 12y + 20 = )y - 2()( - 10( 
17) 6×27 - 7× + 2 = )2× - 1()3× - 2( 
18( 20 - 7y - 3y = )5 - 37y()4 + ¥( 


LA AA SSN SS f e n nf nf ef e nn n f e n ne n e e n n n e f a ne a a Sa f 


19) x + 9x + 14 = )x + 7)) + 2( 
20( ”ر‎ - 5y + 6 = )y - 3)) - 2( 
21( 24 - 27z - z7 = )4 - 7()6 + 2( 
22) 3 + 2z - z7 = )3 + 2()1 - 2( 
23) xX - 2× - 3 = )x - 3))» + 1( 
24) 36 - 157 + Z7 = )12 - 2()3 - 2( 
: حلل كل مقدار من المقادير الجبرية الآتية الى ابسط صورة‎ 
25) 2x + 12% - 14 = )x + 7()2× - 2( 


26( 4y - 6y + 2 = )2y - 2()2¥y - 1( 

27) 10 + 9z - 977 = )2 + 32()5 ¬- 32( 

28) 2x + 3× +1 واجب‎ 

29) 13x 11y - 2 واجب‎ 

واجب 222 + 207 - 50 (30 

31( 30x7 - xy - ر‎ = )5× - y()5> + y( 
32) 16y - 27× - 3×7 = )2y - ×()8y + 3( 


واجب ×4 - ×27 - 672 (33 


NSS 
SE AE SE 


صح الاشارات بين الحدود 2 الافواس ليكون نحليل القدار الجبري صحبحا : 
x + xX - 20 = )x - 4) + 5(‏ )34 


35) × ¬ x - 56 = )x + 7)) - 8( 
36) 35 + 3y - 27 = )5 - y()7 + 2y( 
37) 3% - 5× + 2 = )x - 1()3× - 2( 


8) قاعة الاخيضر : قلعة الاخيضر هي قاعة أثرية تقع 2 محافظة كربلاء 
وسط العراق ولا تزال أطلال القاعة قائمة الى يومتا هذا » الأخيضر من الحصون 
الدفاعية الفريدة من نوعها ويحيط به سور عظيم مستطيل الشكل . ما أبعاد هذا 
السور الذي يحيط بالقاعة التي مساحتها 60 + ×39 - ×6 مترا مربعا ؟ 
الحل : 


6x2 - 39x + 60 = )6X - 15()x - 4(‏ 
طول السور = (15 - ×6) عرض السور = (4 - ×) 
9 ألعاب ترفيهية : تعد أرجوحة ديسكفري من الألعاب الخطرة ے2 مدينة 


الالعاب » ويمثل المقدار 30 - 5 + 52 مسار أرجوحة ديسكفري ب2 مدينة 
أبعاد العربة (1 - 14y2 - 23y + 3 = )2¥y - 3()77y‏ 
. 


الالعاب » اذ ا يمتل زمن الحركة . ونحليل المقدار يساعد على معرفة الوقت الذي 


تستغرقه أرجوحتها ب2 المرة الأولى حلل المقدار . E‏ 
الحل : 


30 = (t+ 3)(5t —- 10) 

40) مترو الأنفاق : يعد مترو الأنفاق نظام سكك حديد تحت الأرض تسيرعليه ' کے 

القطارات » وهو أحد وسائل النقل السريعة ب2 المدن الكبيرة وذات الكثافة السكانية 

العالية » ويتألف كل قطار من عدة عربات » فاذا كان المقدار 3 + 14y - 23y‏ 
يمثل مساحة أرضية العربة بالمتر المربع › فما أبعادها ؟ 


الحل : 


SSNS XSSS 


اي ي ن اي ين 
۸ 


1) حلل كل مقدار من المقادير الجبرية الآتية الى أبسط صورة : 
4x3 + 4x? - 9x - 9 = (4° + 4×7) - )9x + 9( = 4× )x + 1( - 9)x + 1(‏ 
(x + 1))4x -1(‏ = 
2) أصحح الخطاً : حلل سعد المقدار 6 - 167 - 67 كما يأتي : 
6Z - 16Z - 6 = )37 - 1()27 + 6(‏ 


الحل : الخطاً ب2 اشارة ناتج الحد الوسط 
قمنا بتغير اشارة الاقواس (6 - 6Z - 167 - 6 = )37Z + 1()2Z‏ 


43( حس عددي : أيمكن تحديد ماذا اذا كانت اشارات القوسين 2 تحليل المقدار 35 + ×12 - 2× مختافة أم 
متشابهة ومن دون نحليل المقدار ٩‏ وضح اجابتك 
الحل : اذا كانت اشارة الحد الثاني سالبة والحد الثالث موجبة تكون اشارات القوسين متشابهة اي (-)(-) وكذلك 
2 حالة اشارة الحد الثاني موجبة والحد الثالث موجبة تكون كذلك اشارات القوسين متشابهة اي (+)(+) . 
اكتب : الاشارات بين الحدود ب2 الاقواس ليكون تحليل المقدار الجبري صحيحا : 
6z + 5Z ¬- 56 = )37 - 8()27Z + 7(‏ 
تحليل المقدار الجبري مجموع مكعبين أو الفرق بين مكعبين 

فكرة الدرس : تحليل المقدار الجبري من ثلاثة حدود الذي على صورة مجموع (فرق بين) مكعبين . 
المفردات : 

۵ مجموع مكعبين 

۵ فرق بین مکعبین 
نحليل المقدار الجبري مجموع مكعبين 


x* + y* = )x + y()* ¬ xy + ° (‏ 
(الجذر التكعيبي للحد الأول + الجذر التكعيبي للحد الثاني) ((الحد الأول) - الحد الأول × الحد الثاني + (الحد الثاني)) 
مثال : ما مجموع حجمي مكعبي روبك الأول طول ضلعه ٤٥۳‏ 3 والثاني طول ضلعه 4٤7١‏ ؟ 
حجم المكعب - ”(طول الضلع) 
43 + 33 = رن + vv‏ 
dem3‏ 91 = (7()13) = (16 + 12 - 4)9 + 3) = (47 + 12 - 4)32 + 3( = 
متال : حلل كل مقدار من المقادير الجبرية الآتية الى أبسط صورة : 
x + 5° = )x + 5))» - 5× + 25(‏ )1 


2) ر‎ + 8 = )y + 2)) - 2y + 4( 
3) 8Z + 27 = )2z + 3()422 ¬ 6z + 9( 


1 1 1 1 1 1 1 
%7 * eq = (2*3) 3:" 7€) 

27 8 3 21/9 6 4 
E a 

1 1 1 
6O3 +4 => (t +8) = (t+ 2)(t — 2t + 4) 


7) 0.125 + v3 = )0.5 + <()0.25 - 0.57 + v2) 
8) 0.064 x + 0.027 y3 = )0.4x + 0.3y()0. 16X7 - 0.12 7y + 0.97) 


2 2 3 3 
x” -y” = )x- yx y+ (‏ 
(الجذر التكعيبي للحد الأول - الجذر التكعيبي للحد الثاني) (۶(الحد الأول) + الحد الأول × الحد الثاني + (الحد الثاني)) 


متال : حوض مكعب الشكل طول ضلعه ٨1‏ 1 مملوء بالماء أفرغ الماء منه 2 حوض آخر أكبر منه مكعب الشكل 
طول ضاعه 71 1 .1 . ما كمية الماء الاضافية التي نحتاج اليها ليمتلىْ الحوض الكبير ؟ 
كمية الماء اللاأضافية اللازمة = حجم المكحب الكبير - حجم المكحب الصغير 


vر‎ ¬ v= )1.1(* ¬ )1( 


= (1.1 - 1()((1.1(7 + 1.1 x 1 + )1(2( = )0.1()1.21 + 1.1 + 1( 
= (0.1)(3.31( = 0.331 Mm 


متال : حللل كل مقدار من المقادير الجبرية الآتية الى أبسط صورة : 


1( × - 3° = )x - 3()7 + 3× + 9( 
2( ”ر‎ - 64 = )y - 7ر)(4‎ + 4y + 16( 
3) 27z3 - 8 = )3z - 2()92 + 6Z + 4) 


- ++) 
` (Bb 5/\b2 5b 25 


-(&- (5+ 6 ا‎ 
y 5/\y2 25 


125 53 
27 8 
125 ا 


1 
6O3 -9 2 - 27( 2-3 + 3t +9) 


7)0. 027x3 - 0.008273 = )0. 3% - 0.22()0. 09x7 + 0. 06XZ + 0. 04272) 
8) 0.216 ¬ n = (0.6 ¬ n )(0.36 + 0. 6n + n^) 


واجب 


9)32 - 3 
) ۳ 


)y + 6()y7 - 6y + 36(‏ = 216 + ر 
z3 = )x + 2()Z ¬ XZ + 2(‏ + 3× )2 


واجب 


3) 125 + 827° 


| 
| 
| 
1 1 
u 


۳ 


1 1 1 1 1 
e 


1 
ET GL I LO TTT 


2 3 1 3 1 
3t +9 = (t +27) = „(t+ 3)( - 3t + 9(‏ )6 
واجب 73+ 0.125 (7 
واجب 7 0.008 + 1 )8 
حلل كل مقدار من المقادير الجبرية الاتية الى أبسط صورة : 
واجب 83 - a‏ )9 


10( )8y3 - 64( = )2y - 4()4 y2 + 8y + 16( 
1 1 1 1 


1 1 1 
E ET 
12)34 | 
2 e 
13) 0.125 ¬ m3 = (0.5 ¬ m)(0.5 + 0.5m + m2) 


1 
14)25 a واجب‎ 
15)3b3 —- 81 = 3(b3 —- 27) = 3(b ¬ 3)) + ظ3‎ + 9( 


واجب 0.0087 - 0.21673 (16 


واجب x3‏ ۴ 63 )17 
واجب ×64 + 27 (18 


19) 125y° + 1 = )5y + 1()25¥2 ¬ 5y + 1( 
1 2 1 2y 4 


1 
س ال س 3وو ا 
125Y 2457‏ 4 )20 


+= +5 
J B3 8 \b 2/\b2 2b 4 
1 1 1 
22) +25 = 2 + 125( =  )7 + س)(5‎ - 57 + 25( 


23) 0.027 + 27"3 واجب‎ 
24) 0.125x3* + 0.008y3 = (0. 5x + 0.2y)(0.25%7 ¬ 0. 1xy + 0.0472) 


leo 
3 ا‎ 
e E 7 


حلل كل مقدار من المقادير الجبرية الآتية الى ابسط صورة : 
)y - 4)) + 4y + 16(‏ = 64 - ر (25 
واجب 8 -— 27y‏ )26 


1 27 1 3 1 3 9 
I TET 


1 g_31 3 2 
28)9- 2n = 2 27-î) = > (3 (9 + 3n + n?) 
29) 0. 001 واجب ڈر‎ 


1 1 1 
30)42 = 2(8 - °) = 2(2 -t)(4 + 2t +t) 


1 1 1 
31)25c3 — : 0 -1( = 5 —- 1()25c2 + 5€ + 1( 


ألمانيا »كما أنها من أكثر المكتبات تماشيا مع متطلبات التعليم الحديثة . بناية المكتبة على شكل 
مكعب طول ضلعه < 13 - 3< متر . حلل المقدار الذي يمثل طول الضلع . 

الحل : 

37y + 9(‏ + ))3 - )= (27 - 2)3 = 2ے 3ر = 132 - 3ر 


4) حوض سمك : حوض سمك الزينة حجمه 25% مترا مكعبا » وضع ب2 داخله حجر مكعب الشكل 


a" 1‏ 
حجمه ‏ متر مكحب › ملى بالاء كاملا . اكتب المقدار الذي يمثل حجم الماء ثم حلله 3 
الحل : حجم ال اء - حجم المكحب - حجم الحجر 


> 72 = حجم الماء 


3 e. . _1 2 
25% (125% - 1( - (5x - 1)(2Z5x* + 5x + 1) 


5) سكن : بدأت المنازل تأخذ أشكالا مختلفة 2 التصميم مع تطور هندسة العمارة فصممت هذه 
ا 8 27 
المنازل على شكل مكعبات . فإذا كان حجم المنزل الأول ۽“ متر مكعب » وحجم المنرل الثاني و متر 

مكحب . أكتب حجم المنزلين معا ثم حلل المقدار . 

الحل : 


8 27 Z2 3 4 6 9 


a3 ` b3 a" paz ab ` b2 


سا 


ا 
33( مكتيةه : مكتبة مدينة شتوتغارت هي واحدة من أجمل المكتبات ب2 العالم وأفخمها وتقع 2 
e 1 . 8‏ 3 % 
1 


أكتشف خطأاً بشرى وصححه (0.01 + 0.47 - )2v + 0. 1()4v7‏ = 0.001 - 873 
الحل : الخطاً هو اشارة القوس الأول وكذلك 47 .0- 2 القوس الثاني 
8v3 —- 0.001 = )2v - 0.1()4 v7 + 0.27 + 0.01(‏ 
8) حسن عددي : هل يمكن جمع العددين 27 , 8 بطريقة تحليل مجموع مكعبين ؟ وضح اجابتك . 
نعم يمكن 35 = (5()7) = (4 + 6 - 2()9 + 3) = (2° + 3°) = 8 + 27 
أكتب : الاشارات بين الحدود ب2 الاقواس ليكون تحليل المقدار الجبري صحيحا : 
x3) = )5 - x) (9 + 3n + n?)‏ - 125( 


که که که که وه که دګه که که دګه دګه که که وګه دګه که وګه که که که ډګه ډکه دک 
کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه 


تبسيط المقادير الجبرية 


فكرة الدرس : 
* ضرب المقادير الجبرية النسبية وقسمتها وكتابتها بأبسط صورة . 
° جمع المقادير الجبرية النسبية وطرحها وكتابتها بأبسط صورة . 
المفردات : 
١‏ النسبة » الكسر 


مثال : أكتب نسبة ثمن باقة الزهور الواحدة الى الثمن الكلي للياقات بابسط صورة : 
2 ()(ص)2 2-6 2-0-00 ثن باقة الزهور 
(x3 )(x +2) x+2‏ 6 - ± - ۸ فمن الباقات الكلية للزهور 
متال : أكتب كل مقدار من المقادير الآأتية بابسط صورة : 
x2 - 4 _ (+27 ×x+2‏ 
x -4x+4 (x-2)(zz—2) x-2‏ 
Z3 -27 _ 5)2+2( „ 2~ 3)2 + 32 + 9) _ 5)2 + 32+9)‏ م 10+ 5z‏ 
zZ-3 2+62+8 zصڃ‎ (z+ 4)(Z+2) z+ 4‏ 
(PO , CXF R=B‏ _ 2-5 + 37„ 16-7 ر„ 
3X+5  x%2+3x—4 3+5 (RK ED‏ ) 
8+t (2 + 2 8+t t2 + 9t + 14‏ 


ی ب د(3 
t2 + 9t +14 4— 2t + (2 + 2‏ 4-22( 


X 


اعداديةالتورةالنن ا ابل و 5007 0/70710 _____> 


. 
6 تحد : حلل كل مقدار من المقادير الجبرية الآتية الى أبسط صورة : 
8y3( = 0.002) - 2y()22 + 22y + 472)‏ - )0.002 = 0.0163 - 0.00223 
7) أصحح الخطاً ؛ حللت بشرى المقدار 001 .0 - 870 كما يأتي : 


۳ 


_ 2+04 =2”) (rF2)(t +7) _t+7 
` 4-22 “@HOCFDEID 2+t 


مٹال : اأكتب المقدار الجبري النسبي بابسط صورة : 


المضاعف المشترك الأصغر هو (2 + /) 


2 2 
0 4 _ YY و‎ 


جر 5 yJ+2 y+2 yJ+2‏ 
متال : أكتب كل مقدار من المقادير التالية بابسط صورة : 
7x×x-14 5 7)3 5‏ 
¿ الاختصار ب2 حالة ١‏ ۱ فقط بين البسط والمقام نضسه سج )مإ 1 
کن ر ج لجمع والطرح د ال وام 2+« ` )2+( eT‏ 


12 7+5 5 7 
المضاعف المشترك الأصغر بين المقامات نفسه فلذلك قمنا مياشرة بعملية الجمه --=-د =-_~_- ج _—- = 
ك XZ X+2 X+2 X+2‏ 


المضاعف المشترك الأصغر بين المقامات = (3 + 5()Z‏ - 27) 5 


4z (z+3)—-z(2z—5) _ 4z2+12z-222+5z 2z2+17z 
(2z-5((z2+3) (2z-5((2+3) (27-5((2+3( 
4 
2 +2t+4 12 HZHITFTT 412 
1 4 1+4 5 قامات ذه فلذ تات قمتا ماش دة‎ » ۰ ١ شت لک‎ e ٠ 
OT EH الملضاعف المشترك الأصغر بين المقامات نه فمنا مباشرة بعملية الجمع‎ 
3 
E" _40- 6x 3 5 40 — 6x 
) 5 10 7-x 49-14 + x2 10 
49 - 14x + X2 
3 49 14x + 2(20-3x%) 3 7 = *( 2)20 - 3×( 
e 5 10 چ7‎ 5 1O 


5 
_ 3)7 - ×( (20 — 3X) _ 21-3x< 20-3x< 21-8-203 1 


5 5 5 5 5 5 
الملضاعف المشترك الأصغر بين المقامات نفسه فلذلك قمنا مياشرة بعملية الطرح 
1 
v2 -16‏ 


= 1 — (5 
المضاعف المشترك الأصغر بين المقامات = (4 - <)(4 + ê JERE )n‏ _ و 


_8v-4+2(v+4)—-1 8v-32+2v0+8-1 10v —- 25 
(vo + 4(0 - 4 ` (0+40 -4 (0+4 —-4) 


| 
| 
| 
| 
t3 -8 "3-6 C-DPHHFED 3-2) 
u 


e a 5 
k 
ل‎ 5 
کک‎ 
ar 
1 ت‎ 
| RO 
0 0 
3 2 


أكتب كل مقدار من المقادير التالية بابسط صورة : 


22 =4 2 27-22-17 )22=2( 


z2 -7z+6 )z-6()z2-0 )z-6( 


2( yJ +27 _ V+3)w=AyYF9) _ 0+3) 
3ر‎ - 372 + 9y y 2ر‎ 3y 9( y 


AF FBG STS EGE) (x + 2( 


x+3 ° 252-9  x+3F ° #36 -3) (5-3) 


2 +72-8 م‎ z2 - 4 
2-1 22 +6z-16 
x2 -9 x2 - 4 


واجب 


ل 
-4Xx+4 xX —-xX—6‏ 


2y -2y ر‎ +y-2 27 -2y yy +27 -3 
y2-9 y2 +2y-3 y7 -9 y2 + y-2 


2V >1) a a 2y(y = 1) 
` 6430-3) 0+20 0-30 +2( 


أكتب كل مقدار من المقادير التالية بابسط صورة : 


r -9 rge EET 4x +3 GES 3) (x - END 


المضاعف المشترك الأصغر بين المقامات = (1 - >×)(3 - (x + u‏ 


6) 


_ 2)X-1( 3(x+3) 
(x+3)(x-3)(x-1) (xX+3)(x<-3)(x<-1( 
__ _ 2X-2+3<+9 5X+7 
(x+3)(x-3)((x<-1( (x+3)(x-3)(x<-1( 
2y - 128 y-1 2)y3 ¬ 64( y-1 


ا ا 2 ا کے و 
4y + 16y y y2 + 4y + 16 ( y‏ + ر 


_ 20-4۳16) Y-1_ 20-4 y-1 2-8-y+1_ y-7 
` ر 4+40+ 72ر‎ y Jy) y 7¥ 
tz+1. z+ 3 

zt -z z2 + 2z - 3 


واجب 


x2 -1 , _ )+1(@ 17) x +1( 7 
Jx2-2x+1 ` (x -1 =8 1x 2 


tS 2‏ (ا 1ا 


(x¬-1( X—-1 XxX—-1 


-_ | 
z-1 z+3 22 +4z-3 و چ‎ 


3J+1 y-3 5)37 3y +1‏ 15 ج 
y-1 y-3 y-4 +3 y-1 )y-3(y=¥ 7+37 -1(‏ 


3y+1 
= 3 2 ED 
_ 7Y - 37 -3( + 5 -1( - 3Y + 1( 
(y ¬ 3()y - 1( 
_ y2-3y-3y+9+5y-5-3y-1 _ y2-4y+3 __ )7-3()7-1( _ 


0-3(0-1( ` 7-30-17 77-30-1 


ANA NANAN ANA NANA NANA NANA NANA NAAN NANAN NANA NANNA NANNA NANA NANAN NANAN NANNA NANA NANAN ONAN NANAN NANNA NANA NANAN NNN NANNA NANAN NANAN NANNA NANA NANAN NANA NAN, 


E E 6 (O 1 
12x x%7-25 12> +4 5( ) 4+2x> 2% 


2 
y)+3  ے7‎ -27___ 3ر‎ 0-30 3+ _1 
2y2+6y+18 y2 -9 277+349 ( (wr IO=3Y 2 
3-X% x%+xX—6 
4—-2x 
y+2 y3 +8 y+Z ل‎ aî : و‎ 
2-4 y-2 20> 2) ;2ن2 8+ 3ر‎ ` 042(2 - 2y + 4 
ETE 
yJ 7y. y2 - 49 
y3-27 y2 + 3y +9 
64-2 (4-2) 
32 + 82+ 222 16 - 22 


13) 


14) 


15) 


واجب 


واجب 


18) 


واجب 
أکتب كل مقدار من المقادير التالية با بسط صورة : 
2 5 2 
6()x - 6) (Xx ¬- 6()x ¬- 6(‏ + 6 + 12% - × 36 - 


aT (x= 6) (x= 


3 2 4 + 2x + x2 3 2 4 E 


21) 


ہک ی ےک سے سے 
X—-2 X—-2 x3 -8 X-2 X—-2 (x%¬—-2)(& 1۳4)‏ 
المضاعف المشترك الأصغر بين المقامات نفسه فلذلك نقوم مباشرة بعملية الجمع 


yZ+y+1 7‏ 1- 3ر ) 
الجبري 6 - × + × يمثل عدد الكتب الأدبية فيها . أكتب نسبة الكتب العلمية الى الكتب 


الأدبية بأآبسط صورة . 
الحل : 
)x+2(‏ (2ح2()x+ )x‏ 7-4 عددالكتب العلمية 
)x+3(‏ 2™ح3()4+) 6-+ ۸7 مدد الكتب الأدبية 
4) هندسة : مستطيل أبعاده 3 , 5 أمتار وسع الى مستطيل أكبر وذلك بأحاطته بممر 
عرضه × متر . أكتب المقدار الجبري الذي يمثل مجموع نسبتي طول المستطيل قبل التوسيع 
الى طوله بعد التوسيع ونسبة عرض المستطيل قبل التوسيع الى عرضه بعد التوسيع بآبسط 


صورة . 


5 
الحل : طوله 5 قبل التوسع و × + 5 بعد التوسع والنسبة هي س 


5+X * 

3 

ضه 3 قل ا١ل‏ × + 3 عدا التسة هوس 

عر قبل التوسع و × ٣‏ 3 د ب 

—————— 5 + ×X()3 + ×( الملضاعف المشترك الأصغر‎ 
TERT ( 1 ۳ ) ا‎ 
3+X 5+xX 


__5(3+x) + 3(5 + *) 
(5 + x)(3 + xX) 


€ ادديةالتورةالنين ابل و 5007 07/0710 ____> 


. . 
5 2 
EDE -6( )- 7 > 
X¬-6 X+6 
_ 5) -6(- 2)x + 6( 
` (x + 6) ¬- 2 
)× + 6()× - 6(7 المضاعف المشترك الاصغر‎ 
_5<-30-2x<—- 12 3X —- 42 
` (x+6()x- 62 )x + 6()x - 2 
y-y 1 
2 


ا 


7 


_15S+5xX+15+3X 30 + 8X 

x*)(3 +x) (5+ *%)(3 +»)‏ +5( 
5) ألعاب نارية : المقدار الجبري 5٤‏ - 15 + 20 يمثل ارتفاع بالامتار لقذيغة ألعاب 
نارية أطلقت من سطح بناية ارتفاعها 20 مترا » اذ ) تمثل زمن وصول القذيغة بالثواني الى 
الهدف . والمقدار الجبري 57 - غ19 + 4 يمثل ارتفاع قذيغة أخرى أطلقت من سطح بناية 
ارتضاعها 4 أمتار . أكتب نسبة ارتفاع القذيغة الأولى الى ارتفاع القذيفة الثانية بأبسط 


: الحل‎ 
20+15t—St” 5(4+3t—-t) 5(1+ (4t; 5(1 —-t) 
4+19t—-5t2 (1+ 5t)(4—-t) (1+ 5t)((4=—t 1+5t 


LANA NANA NANA NANA NAA NANAN NANA NANA NANNA NANA NANAN NANAN NANAN NAAN NAAN NANA NANA NANA NAAN NAAN NANA NANNA NANAN NAAN NANAN NANA NANAN NAA NANAN NANA NANA NANA NAAN NAAN NANA NANAN NANA NANAN NANA NANA NANA NAN 


6) تح : بسط المقدار الجبري الاتي الى ابسط صورة : 
2y +4‏ + 20 , (۷5-(۷8+«) ۷8ر 22-5 
2y -16 2y + 4y +8 2)y3 - 8( y-5‏ 
VHS) 2o24) _ yY+5‏ _ 
gg y-2‏ 29۳47+ 20-2702 
7) أصحح الخطاً : بسطت سماح المقدار الجبري وكتبته بآبسط صورة كما يأتي : 
z-z-30 2z+ 12‏ 
SF 36‏ 
أكتشف خطأاً سماح وصححه 
الحل : الخطاً ب2 الناتج ويساوي Z2‏ 
Z2 -z—-30 22+12 _ 2-6257 22+6)‏ 
5+z “22-36 5+7 2+6 72=—6)‏ 
8) حس عددي : ما ناتج جمع المقدارين الجبريين بدون استعمال الورقة والقلم ؟ وضح اجابتك 
الحل : 


= 2 


5 4 1 
x2 - (x -7)()x+ 7) )x¬-7()x+7( 
أكتب : قيمة المقدار الجبري بابسط صورة‎ 
Zz +Z—6 Zz -16 z76 „ 22+8 1 2 (z4) 1 


222 +2z—-12 2zZ+8 ` 222+7 =6) ˆ 272-16 2 (zZ+4)(z—- 4) z—4 


کو | ا 
N‏ 
دک 
ك 
| 
O1‏ 
Xx x‏ ۱ 
N‏ 1 
N N‏ 
e |‏ 
O1‏ 
ا : 
ا Xx‏ ۳ ا 
N‏ | 
O1‏ 
)>6 
= 
رڪ 


جد ناتج ضرب مقدار جبري بے مقدار جبري کل منهما من حدین : 
)x + 5(2 = )x + 5()x + 5( = × + 5X + 5X + 25 = × + 10% + 25‏ (1 


2) ص)‎ - /2()v + /2( = v7 + 20 - 27 + 2 = v7 -2 
3) )2 - ×()5 - ×( = 10 - 2× - 5X + × = 10 - 7× + × 


4( )2y - 3()y + 9( واجب‎ 


جد ناتج ضرب مقدار جبري من حدين 2 مقدار جبري من ثلاثة حدود : 
)x + 11()42 - 11x + 121( = )x - 11x2 + 121x + 11%7 - 121% + 1331(‏ )5 


(x3 + 1331(‏ = 
: 2 1 1 ا ا = )ر + 2 )6 
7Y =< 7¥‏ ۷و و 7و 7و 5-/37 و)7 ))g‏ 
واجب 7-13 )7 


0 (+ =) ++ =+ ++) 


2 1_1 2 1 3 3 1 
=2 +-2 += 7+ -2 + z+ = 2 +22 += 7+ 
4 16 ' 4 16 ' 64 4 16 ' 64 


حلل كل مقدار باستعمال العامل المشترك الأکبر (6€)€۴) وتحقق من صحة الحل : 
4X )2× - 3(‏ = 12% - 8×7 )9 
التحقق : ×12 - 8×2 = (4×)3 - (×2) ×4 = )3 - 4x(2X‏ 


10( 7y + 1472 - 21y واجب‎ 
11) V18z3r + /2(zr2 — zr) = 3۷2 23r + 2 zr — (2 zr = 2 zr(322 +r - 1) 


: التحقق‎ 
V2 zr(3z2 +r — 1) = 1/2 zr(322) + ¥2 zr() — V2 zr(1) = 3۷2 z3r + V2 zr — N2 zr 


حلل المقدار باستعمال خنائية الحد كعامل مشترك أكبر : 
2۴ 1 2 
YY +5) + gy + 5) = O + G+ 7)‏ )12 
واجب (1 - 2)22 ۷/2 -(1 - Z)22‏ 5 (13 


حال المقدار باستعمال خاصية التجميع : 
6x* - 18×3 + 10% - 30 = )6×* - 18 ×3 ( + )10× - 30(‏ )14 


= 6% )x - 3 ( + 10) - 3( = )x - 3()6×3 + 10( 
15( 56 — 8y ۳ 14y2 - 2y واجب‎ 


Z7 )z - 2( + 5)2 - Z( = ۷/11 Z)z - 2( - 5)z - 2( = )z- 2()N/11 Z۶ - 5(‏ ۷/11 = 
حلل كل مقدار جبري من المقادير الآتية : 
واجب × - 16 )18 
1 1 1 1 1 1 1 
e‏ _ س | 272و | س 2و 
g(‏ ¬ 3)2 + 2) 3 )5 6 چ 7چ (19 
1/ 1 


1 1 1 1 1 1 
20( جر‎ و٣‎ = 2v)” 3 (g (g++ v*) 


16 2 Z2 \8 


21) 8x3 E e gege واجب‎ 


7Z - 36Z + 5 = )77 - 1()z - 5(‏ )23 
حدد أي من المقادير الجبرية التالية يمثل مربعا كاملا وحلله : 


تمثل مربعا كاملا | (3+ ×3()5 + <>5) | = 9+ 25x” + 30x‏ )24 


الوسطين ×15 


الطرفين ×15 
الحد الوسط ×30 
واجب 72+ -14y‏ 49 (25 


26) 4v + 4N 5v +5 = | (2v + ¥5)(2v + ¥5) تمثل مربعا كاملا‎ 
الوسطين 57 ہ2‎ 


الطرفين 2۷/57 
الحد الوسط ا4/5 
اكتب الحد المفقود ب2 المقدار الجبري ٤‏ + ×0 + 4×2 ليصبح مربعا كاملا وحلله : 
x2 +۰.0... + 81= × + 18% + 81 = )x + 9()x + 9(‏ )27 
(الحد لثالت) (الحد لاوں( 2 الخد الوط 
)X2()81( = 2)>()9( = 18×‏ /2 = الحد الوسط 


حلل المقدار بالتجميع مع المعكوس : 
واجب ×12 - 8 + ×6 - 9x3‏ (16 
z3 - 44 z2 + 5)2 - z( = 1/11 23 - 2/11 Z2 + 10 - 57Z‏ 11 )17 
@Q‏ __اعدادية التورة للبنين ابابل و 98 07707105007 _> 


2 aa e 8 


28) 36 - 127¥ +... ..= 36 - 127¥ + y2 = )6 - y()6 - y( 
ا‎ 
الحد الثال _ -_ سسس‎ 
4 (الحد الأول)‎ 

و 14472 2 )(-12y(‏ ا 

٠ 436(٠ 144‏ الحدالالكث 

واجب 422 + ...۰۰۰ = 7 )29 


حلل كل مقدار من المقادير الجبرية الآتية : 
واجب 10 + ×7 + 7× (30 


(3 21 - »)(33 - ×) = 18 + ×53 - 2× (31 
واجب - 970+7 + 272 )32 


33) 3Z ¬ 16x + 2 واجب‎ 


1 1 1 
34) ° - 2y +3 =)” ¬ 8y + 12( =) ¬ 6)) ¬ 2( 


35( 12 - 7/27 + 277 = )4 - /20()3 - 27 ( 

36) 8 + 27%3 = )2 + 3%()4 ¬ 6× + 92( 

37) 125y° - 1 = )5y - 1()25y2 + 5y + 1( 

38( 
v 27 


واجب 0.12573 + 1 (39 


واجب 


واجب 7 .0 -— Z3‏ )40 
3 1 
واجب —-—vy‏ 3 )41 
9 
أكتب كل مقدار من المقادير التالية ب2 أبسط صورة : 


27-8z 9+6z+4z (3 —-2z)(9 + 6z + 42z) 9 + 6z 


2 42-9 ° 9+67 GEOR N "lA 
(3 -22)(9+ 62+47”) 33+27) 3)3 -272() -3)2z-3( 
` CFF OZ-3) “IHetF 2-3 AE 
6 7 6 
43) 225 +10125 C+) G++) 
7 6 
` (+5 -5( (+572 


المضاعف المشترك الأصغر (5 + ×)(5 - ×) 


7 6 
EIEDFEDSD 


X+5 X-5 
7)x + 5( - 6)x - 5 ( 
` (x - 5()x + 72 


_7x+35-6x+30 XxX + 65 

` (x%-5()x+57  )x-5()x +52 
2 
اض‎ 1FYy 

N 
ET TTT 
Z+3 Z—D5 1 

45) eee SS T5015. چ جى‎ 


Z+5 Z—-3 7Z + 2Z —- 5 


لحل معادلتين بيانيا نتبع الأتي : 


َ . 
الفصل التالث 
المحاد لات 
حل نظام من معاد لتین خطیتین بمتغیرین 
فكرة الدرس : حل نظام من معاد لتين خطيتين بيانيا وباتتعويض وبالحدف . 
المفردات : 
٠‏ معادلة خطية 
٠ه‏ نظام المعادلات الخطية 
٠‏ حل النلظام 
bY = Cı‏ + aX:بL‏ | 
L>:azx + bY = cC;‏ 1 
ه نأخذ المعادلة الاولى ونفرض قيم ل (×) ولتكن مثلا (0 , 1, 2) حيث نقوم بتعويض هذه القيم ب2 المعادلة ا 
لآأيجاد قيم J‏ فتنتج نقاط نقوم من خلال هذه النقاط برسم المستقم الأول للمعادلة الأولى . | 
١‏ تتبع نفس الخطوات التي قمنا بها مع المعادلة الأولى فينتج المستقيم الثاني الخاص بالعادلة الثانية . 
١‏ ناتج تقاطع المستقيمين يمثل مجموعة الحل للمعادلتين . 
مثال : لدى أحمد معمل تعليب التمورء بلغت تكاليف العلب وهي فارغة 100000 ديتار » وملء العلبة الواحدة بالتمر 
يكلف 500 دينارء وتباع ب 1000 ديتار» ويرغب أحمد 2 معرفة عدد العلب التي عليه بيعها ليحقق ربحا › جد عدد 
الحلب التي يبيعها أحمد ليحقق ریحا . 
الحل : نفرض تكاليف الانتاج بالمتغير ۷ › نفرض عدد العلب بالمتغير × . 
تمثل تكاليف الانتاج الكلية (1).............. 100000 + ×500 = y‏ 
E‏ 3 


y - 500x = 100000 ..............)1( 

Fy F 1000x =0 Or یا‎ 
500x 100000 
500 500 


عدد العلب 200 = × ج 


متال : جد مجموعة الحل للنظام بيانيا : 


پخ پم 
| ۳ 
ټپ 
Il Il‏ 
دم رں 
ى“ 

` 


الحل : تمثيل المعادلتين بيانيا ونحديد نقطة تقاطع المستقيمين 


{lll 
x«lllll 
Nl lk, 


مجموعة الحل [(2,1)]) = ك 


نقوم بجعل أحد المعادلتين بدلالة متغير واحد أما J‏ أو X‏ ثم نعوض العادلة الجديدة ب2 المعادلة الأخرى ونقوم بايجاد 
قيمة المتغير 7 أو × . 
متال : جد مجموعة الحل للنظام 2 ۸ باستعمال التعویض : 


(1) y= 4X .......(1( 
y= xXx+6 .......(2) 


الحل : نعوض معادلة (1) ب2 معادلة (2) 


yJ = 4x 
3X O6 
Ax =x +6 > ا ا ي ا ي‎ 
)1( نعوض قيمة × ب2‎ 
yر‎ = 4× ر د‎ = 4)2( = 8 
ک‎ = ))2,8(( 
(2) x + 8y = 10 .......)1( 
X-4y=2 .......(2) 
: الحل : نأخذ المعادلة (2) ونجعلها بدلالة × فتكون كالأتي‎ 
X—-4y=2 5X=2+4Yy ..........(*) 


)1( نعوض العادلة (*) بج‎ 
x + 8y = 10 ¬2 + 4y + 8y = 10 > 2 + 127 = 0 


—- 10 12y _ 8 _ 2 ا‎ 
12y = 10 e e )*( نعوض 2 معادلة‎ 

Z2 +4 2+45) 2‏ 
= — = جد _— = جد | س ڪڪ جد ڪڪ 
Te 3/13 M3 3_3‏ 


نقوم ب2 هذه الحالة بحذف أحد المتغيرين ويبقى المتغير الآخر لايجاد قيمته . 
متال : جد مجموعة الحل للنظام 2 ٣۸‏ باستعمال الحذف : 


LIR EIV=SS wees ll) 
oo O TT 
: الحل‎ 
3X[(x+2yJ =5] .............(1) 
3X =1| .............(2 


14 7 
نعوض ا (1) 2= لص 


X+2J =5 3X + 2(2) = 5 35 (+4 = 5 >5 = 5-4 > £ = 1 
S؟‎ = ))1,2(( 


هه هه هه که دګه که هګه که که دګه که که که که که که که دګه که که که دکھ دک 
کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه 


(2) 3x + 4y = 10 .............(1( 
AXEIYST aim) 


2 x [3x + 4y = 10] .............(1( 
2 3y =7 ا‎ 
2 + 8y = 20 ............)1( 
xX×—-1 
نعوض 2 (1) 1= ر ج 1- = ر‎ 
3X + 4y = 10 ج‎ 3x + 4)1( = 10 ج 4 - 10 = ×3 ج 10 = 4 + >3 ج‎ 3× = 6 


e SS EU) 


(1) 3X -7y =6 .......)1( 
X-3y=3 .......(2) 


|_0 |= 3)0(-6 = 6 
y= 3)1(-6 = -3 
2 |7 = 32-6 =0 | (2,0) | 


yJy+xX =0 .......)2( واجب‎ 


الحل : نمثيل المعادلتين بيانيا وتحديد نقطة تقاطع المستقيمين . 


(4) 2x + 3y =1 .......)1( 


3X -2yJ =0 .......(2)‏ 
الحل : نأخذ المعادلة (2) ونجعلها بدلالة المتخير × 
نعوض ب2 معادلة )١(‏ )...2ص2 بص 0= 3X — 2y‏ 
2y 4y 4y‏ 
X35 X3 +97 =3‏ | 1= 39+ 1= ر3 +( 22د 1= 2x + 3y‏ 
2 ا 9+ 4y‏ 
e 13 13 7” 13‏ 
نعوض قيمة ۷ 2 معادلة (*) 
6 3 
2 6 1 6 6 7135 )/)2(73 2 
13 39 3 13 13 3 3 3 
3 2 


x¬-2y =11 .......(1(‏ )5( 
2x -3y = 18 .......)2(‏ 
الحل : نأخذ المعادلة (1) ونجعلها بدلالة المتخير × 
نعوض 2 المعادلة (۲) (*) ..... XxX -2y =11 > X= 11+ 2Y‏ 


2)11 + 2y) - 3y = 18 ج‎ 22 + 4y - 3y = 18 ج‎ 22 + 7y = 8 
yر=18-‎ 22 رج‎ = -4 


نعوض قيمة J‏ 2 المعادلة (*) 
x =11+2 )-4( 5> × = 11 - 8 > × = 3‏ 
((4-,3)) = ک 
y - 5× = 10 ....)1(‏ (6) 
واجب (2).... Jy-3><=8‏ 


جد مجموعة الحل للنظام 2 ۸ باستعمال طريقة الحذف لكل مما يأتي : 


(7) 3x -4y = 12 .......)1( 
5X +2Zy = —-6 .......(2( 


الحل : 


نعوض بے معادلة (۱) 3- = رھ — سس 


[(3-,0)]) = ک5 0= کک 
x-3y=6 .......(1(‏ )8( 
2x -4y = 24 .......(2( e‏ 
3y¬-2x<—-7 =0 .......)1(‏ )9( 
وزاري (2)....... 0= 5+ y+3x‏ 
الحل : 
3J =2 =7 .......(D‏ 
ت ک0 
1x [3y -2x = 7| .......(1)‏ 
Xx |y + 3x = -5| ....... (2‏ 3 
3J—-2x<=7 ......(1)‏ 
بالطرح (2)....... 15+ = ×9 1 
22 >11-— 
E‏ 
نعوض قيمة × 2 معادلة (1) 
€ __ اعداديةالتورةللىنىناابل _) 07707105007 >Þ__‏ 


3 3 
1= ر کد = ج 7-4 = ر3 د 7= 4 + ر3 د 7= (2-)2 - ر3 ج 7 = 3y - 2X‏ 
((2,1-)) = 5ک 
جد مجموعة الحل للنظام 2 ۸ وتحقق من صحة الحل : 
2x Yy‏ 

10(--= =1 .......)1 
)10( < (D 
4 2 
y 37 «(2) 


الحل : نقوم بالضرب للمعادلة الأولى بالعدد (6) وهو المضاعف المشترك الأصغر بين المقامين والمعادلة الثانية قمنا 


بترتيبها وكذلك قمنا بضربها بالمضاعف المشترك الأصغر وهو (3) 


نعوض قيمة × ب2 معادلة (1) 


4x - 3y = 6 ج‎ 4)6 ( - 3y = 6 ج‎ 24 - 3y = 6 ج 24 - 6 = yر3- ج‎ -37y = - 8 


S = {(6,6(}‏ 6 و ہے 
التحقيق : ناخن الطرف الأيسر 
الطرف الأيمن 1= 4-3 = 22-3 2 2_2 
0.2Xx -6y( =4 .......)1(‏ )11( 
0.1x—-7y= —2Z .......(2)‏ 
الحل : 
2 
(1)( ا 
1 
rS Sh )2(‏ 
ونكمل الحل ... 
€ __ اعدادية التورةللىنىن ابابل( 07707105007 >Þ___‏ 


1 2 3 
2= EIS wai ld 
a e 
1 2 0. ٠ 
4* ج‎ 4 md 
: الحل‎ 
..)1( 
12x 144 
طرفين 2 وسطين‎ 5 12 = 144 5 = 3<2 


نعوض قيمة × ب2 معادلة (1) 


1 Z2 11 1 ٥ 11 2 11 2 11 
E N E E 
Z2 11 ¬ 24 Z2 —-13 8y —39 —-39 
37 > 4 2 طرفين ے وسطين  = لاي‎ 78g gÈ 7g 
-39 
ا‎ E 
تدرب وحل التمرينات‎ 
: جد مجموعة حل النظام ے2 ۸ بیانیا‎ 
(13) x- y= -4 (1) 
y+ x = 6 n | واجب‎ 
(14) y= x< —- 4 (1) 
x=2Z2-y (2) 


الحل : تمثيل المعادلتين بيانيا وتحديد نقطة تقاطع المستقيمين . 


جد مجموعة الحل للنظام 2 ۸ باستعمال طريقة التعويض : 


X—-7y=8 ....(2) 


الحل : نأخذ المعادلة (2) ونجعلها بدلالة المتغير × 
نعوض ب2 معادلة X-Jy=8=> xX=8+ty ..... )*( )١(‏ 


3× + 2y = 2 ج‎ 3)8 + y( + 2y = 2 ج‎ 24 + 3y + 27y = 2 ج‎ 57y = 2 - 4 
ر5‎ -22 -22 


ف جحد 22- = ر5 
EÈg Eg EE‏ 
نعوض قيمة J‏ 2 معادلة (*) 
18 )22-( + 40 کک 84 
سے ل ڪڪ کے کے 
5 5 
22- 18 
2x - y= -4 ....)1(‏ (16) 
واجب 27 3= 3X —y‏ 
جد مجموعة الحل لانظام 2 ۴ باستعمال طريقة الحذف لكل مما يأتي : 
3x = 22 - 4y .......)1(‏ )17( 
4y = 3x -14 .......(2(‏ 
الحل : نقوم بترتيب المعادلتين 


نعوض ب2 معادلة )١(‏ 1= ر ص > ےک ب 8= Sy‏ 

3x + 4y = 22 ج 4 - 22 = ×3 ج 22 = 4 + ×3 ج 22 = (4)1 + ×3 ج‎ 3× = 8 
E ET 

3 3 


(21) طقس : تقل عدد الأيام (×) التي تنخفض فيها درجة الحرارة ب2 مدينة بخداد 


Pb 5y =F a e )2( واجب‎ 


2 × ]x - y۷ = 6| .....)1( 


لشهر كانون الثاني عن 10 درجات سيليزية بمقدار 9 أيام على عدد الأيام (7) التي 
تزداد فيها درجة الحرارة على 10 درجات سيليزية .٠كتب‏ معادلتين تمثل هذا الموقف › 
ثم جد حلهما بطريقة الحذف لإيجاد عدد الأيام ب2 كل حالة. 


A ik 
J/+×x= 31  رهشلا با لجمع مجموع ايام‎ 


2y 40‏ 
عدد الايام التي يزداد فيها درجة الحرارة 20 = ر ج =2 صد 40 = ر2 


عدد الايام التي تقل فيها درجة الحرارة 11 = 20 - 31 = × 
(22) تجارة : باع متجر 25 ثلاجة وغسالة» بسعر مليون دينار للثلاجة ونصف مليون 
ديار للغسالة . إذا كان ثمن هذه الأجهزة 20 مليون دينار فكم جهازا باع من كل نوع ؟ 
اكتب معادلتين تمثلان المسألة ثم حلهما بطريقة التعويض . 
الحل : 


نفرض عدد التلاجات المياعة = × نفرض عدد الخسالات المياعة= J‏ 


نأخذ المعادلة )١(‏ ونجعلها بدلالة المتغير × 


نعوض ب2 معادلة (۲) (*)....... ¥ - 25 = × 


| 1 

| 2 

| 

2x + y= 40 ج 40 = ر + (yر - 2)25 ج‎ 50 - 27y + 7y = 40 ج‎ -2y + 7y = 40 - 50 


نعوض ب2 معادلة (*) عدد الغسالات 10 = ر ج 10- = ر 
عدد الثلاجات 15 = 10 - 25 = × 
(23) حفلة تخرج : عمل سجاد وآنور حفلة بمناسبة تخرجهما من الكلية فكان عدد 
الأصدقاء الذين دعاهم سجاد أكثر بثلاثة من عدد الأصدقاء الذين دعاهم أنور . وكان 
عدد المدعوين 23 شخصا » فكم شخصا دعا كل متهما؟ اكتب معادلتين تمثلان المسألة ثم 
حلهما لإيجاد المطلوب . 
الحل : 
تفرض عدد الأصدقاء الذين دعاهم سجاد = × وعدد الاصدقاء الذين دعاهم أنور = YJ‏ 


X—-¥J=3 ..........(1( 


2+ 
نعوض ب2 معادلة (۲) عدد الأشخاص الذين دعاهم سجاد - شخصا 13 = × 5 26 = ×2 


عدد الذين دعاهم أنور- شخصا 10 = 13 - 23 = ر ص 23 y=‏ + 13د 23 = x+y‏ 


9 
هه“ ّ - = د س = - وھد = 
نعوض 2 معادله (۲( د 4x 18 ۳ ۳ X‏ 


9 9 1Z2—-9 3 
N mS 2 2 
TE 


(25)أصحح الخطأ ؛ قال أحمد إن مجموعة حل النظام 2 ۴ هي الجموعة [( 


5 5 
٣‏ { اكتشف خطا احمد وصححه. 


2x + 3y = 6 ..........)1( 

أكتب : مجموعة حل النظام 2 ۸ ؛ 
5X — 6y =0 ..........(1(‏ 
X+2J=4 ..........(2)‏ 


: الحل‎ 
1 x [5X —- 6y = 0| ..........(1) 
5xXx[|x+2y=4| ..........(2) 


َ 
(24) تحد : جد مجموعة الحل للنظام 2 R‏ : 
(1)( د وپ 
1 1 
a ()2(‏ ا 
الحل : 
Z2 1‏ 
|x e (1(‏ = رچ 
1 1 
e+ =3 × 2... ...(2)‏ 


حل المعادلات التربيعية بمتغير واحد 
فكرة الدرس : حل المعادلة المؤلفة من حدين بتحليل الفرق بين مربعين . 
المفردات : 

٠‏ معادلهة 

٠‏ درجة ثانية 

۵ متغيرواحد 


١‏ طفرن بین مربعین 


مثال : أكتب معادلة تمثل مساحة اللوحة المربعة ثم حلها لايجاد طول ضلع اللوحة التي مساحتها تساوي ۶" 9 . 
الحل : أفرض طول ضاع اللوحة هو المتخير × 
مساحه اللوحةه هي 9 = x2‏ 


)x + 3)) - 3( = 0‏ ج 0 = 9- 2× ج 9 = 2× 
تهمل لأنه ا يمكن قياس أطوال باشارة سالىة 3- = × جد 0 = 3+ Xx‏ أما 


3= × ج 0 = X-3‏ أو 


مثال : حل المعادلة التالية 2 ۸ باستعمال الفرق بين مربعين وتحقق من صحة الحل : 
y2 = 0‏ - 16 
الحل : 
y()4 - y( = 0‏ + 4) ج 0 = 2ر - 16 
4- = رج 0 = رy+4‏ اما 
y۷ = 4‏ > 4- = ر- د 0 = 4-y‏ أو 
S = {4,-4‏ 
التق 
الطرف الأيمن 0 = 16 - 16 ج (۳4) - 16 كح ”ر - 16 الطرف الأيسر 


1( 4×2 - 25 = 0 ج‎ )2% + 5()2x× - 5( = 0 


متال : حل المعادلات التالية 2 ۸ باستعمال الفرق بين مربعين : 
5- 5= _ 2 
> = د > => د 5- = 2 د 0 = 5+ 2X‏ اما 


٤ 2% 5 5‏ 
7= د >= > جد 5= 2د 0= 25-5 أو 


5 =5 


ET 


+3 

2( 322-12 = 0 ¬ 3)22 -4( = 0 ¬< )22 - 4( = 0 ¬< )z + 2()2 - 2( = 0 
اما‎ Z2 +2 = 0 >5 7 = -2 
7-2د 0= 2-2 أو‎ SS = 2,2} 

+2 
3( 2y - 6 = 0 ر) > 0 = 3 - 7رد‎ + /3()( - /3( = 0 
ر جص 0 = ۷/3 + ر اما‎ = -3 
أو‎ y-3 =0 رج‎ = 3 S = {1-3,3 
4) (z+ 1)2 - 36 = 0 > )z+ 1+ 6()z + 1 - 6( = 0 > )z + 7()z - 5( = 0 


7- = 7> 0 = 7+ 7م 
إ5 7ا = ؟§ 5= 7ج 0= 72-5 أو 


بصورة عامه اذا كانت 4 عدد حقيقي موجب فإن 


مثال : حل المعادلة التالية 2 ۸ باستعمال قاعدة الجذر التربيعي وتحقق من صحة الحل : 
| _ بالجذر التربيعحي 
S = {3,-3;‏ 
التحفق : 
E 3 1‏ 
الطرف الايمن 9 = -(3) = “× الطرف الايسر 

الطرف الايمن 9 = 3- × 3- = 3(2-) = 2× الطرف الايسر 

مثال : حل المعادلات التالية 2 ۸ باستعمال قاعدة الجذر التربيعي : 


بالجدر 
y= 76 8= )6,-6‏ د ۳/36 =ر > 36 = y2‏ )1 


3y 7‏ 
ج د 7= ?رھ (4 


TT ET a 
e 4 4 4 74 


ملاحظة : اذا ربعت طرك معادلة صحيحة فإن المعادلة التاتجة تبقى صحيحة . 
2 2 بالتربیع 
y = X‏ سس yJ = xX‏ 
متال : حل المعاد لات 2 R‏ : 


بالتربیع 3+ 
S = {36}‏ 6 = × جد 6 = × د 18 = ×3 (1 


بالتربي 
1]) =£ 1= ر ك9-8= ر د 9-=8+ر ص 8=3+ 2y‏ 
DZ 49 _49‏ 


49 بالتربي 
ا کے کے جک 49 = 57 ج 7 = 57 (3 


طرفين 2 وسطين 1 XxX‏ × بالتربیع X‏ 


NANA NA NANAN A NANAN NANA NA NANAN NANAN NANA NANAN NANA NANAN NANNA NANA NANAN NANA NANA NASNA NANNA NA NANA NANNA NANNA NANA SANA NASAN NANNA NANNA NANA NANA NANA SA NANAN NANA NANAN NANAN 


x2 - 16 = 0‏ (1 
الكل : 
)x + 4)» - 4( = 0‏ ج 0 = 16- × 
Xx +4 = 0 5 × = -4‏ ما 
وض وچ ا 
اد 
التحقق : 


الطرف الأيمن 0 = 16 - 16 جد 16 - (۳4) ج 16 - × الطرف الأيسر 


. 
9| _ بالجذر و 
25 25 
کڪ ج ج جصڪ = خد کے 1 س 
1 ك 
حل المعادلات التالية 2 ۸ باستعمال الفرق بين مربعين وتحقق من صحة الحل : 
1 


ALATA A ALA A A TATA TANTO NTA A A TA CA CATO TATA A AOS DS DDD OSSD DS ND DD DDD DS MND NSD DD DSO NSD OSA AA N O SAD AS ARA A SN a N NS N 


y7 = 0‏ - 81 )2 
الحل : 
y()9 - y( = 0‏ + 9) ج 0 = 2ر - 81 
9- = رج 0 y=‏ + 9 ما 
9= رج 9- = ر- جد 0 = ر- 9 أو 
9 9 = ي 
التحقق : 
الطرف الأيمن 0 = 18 - 81 ج -(۳9) - 81 جد 2( - 81 الطرف الأيسر 
2Z -8 = 0‏ )3 
الحل : 
0 (2 - 2(2 +2) > 0 = 22-4 02 = (4 - 2)22 ج 0 = 272-8 
2- = 7 ج 0 = 2+ Z2‏ ما 
2= 7> 0 = 2-2 أو 
}2,2 ك SS‏ 
التحقق : 


الطرف الأيمن 0 = 8 - 8 جد 8 - (2)4 ج 8 - 2)۳2(2 ج 8 - 277 الطرف الأيسر 
حل المعادلات التالية 2 ۸ باستعمال الفرق بين مربعين : 
3()2x - 3( = 0‏ + ×2) ج 0 = 9 - 4x2‏ )4 


دږ ص ےک جد 3- = ×2 ج 0 = 3 + 2X‏ أما 


2x 3 3 
أو‎ 2X -3 =0 52 = 3 TE ا"‎ 


5) 5y2 - 20 = 0 واجب‎ 

6( )y + 2(2 - 49 = 0 ر) ج‎ +2 + 7()y + 2 - 7( = 0 < )y + 9() - 5( = 0 
أما‎ Jy +9 = 0 رج‎ = -9 

S = {-9, 5}‏ 5= رج 0= 5-( أو 

0 = (7 - 2()2 - 4) ج 0 = (1- Z2 + 1()3 - Z2‏ - 3) ج 0 = 1- 2(2 - 3) (7 
4= 7د 4- = 7- جد 0 = 4-7 اما 

S = {4,2}‏ 2 = 7 ج 2- = 7 ج 0 = 2-7 أو 


8) x7 - 3 = 0 واجب‎ 


1 
کک ص = SS‏ = حح ([ = ا 
e (`3 33‏ 
حل المعادلات التالية 2 ۸ باستعمال قاعدة الجذر التربيعي : 
با لجدذر 
S = {8,-8}‏ 8 =× د ۳/64 x=‏ جد 64 = 27× (10 
بالجدر 

11) 27 =7 > x= 7 S = 7,7} 
12( واجب = 2ر2‎ 

5 5 _ بالجذر 5 5 6z‏ 
س۴ = 7 ص | ٣‏ =7 ج = 7ے ج = صد 5 = 627 ج 0 = 5 - 622 (13 

6 6 6 6 6 


447 _ 81 _ بج81 _ ر‎ > 81> ۶= 
4 4 Tg TT lg 7T” `2 2 


Z2 5‏ 
واجب > = + 2 (15 
حل المعادلات التالية 2 R‏ : 
15 <3 


بالترب 
0= 5 کک 5= ول ص س = 15 = 3۷4 (16 


17) ya =0 واجب‎ 
بالتربیع‎ 2z 36 
18( ۷2z = 6 د 36 = 27 جد‎ => 7 = 8 S = {18} 


حل المعادلات التالية 2 ۸ وتحقق من صحة الحل : 


x = 7 = 7,7‏ د ۳/49 x=‏ ج 49 = 2× (19 
التحقق ؛ 
الطرف الأيمن 49 جد 7(2) ج X2‏ الطرف الأيسر 
5y - 10 = 0‏ (20 
الحل : 


+5 
5 (y2 _ 2) = د0‎ y۶ 2 = 0 جد‎ (y ++ 2. 


a i 
nS 
7 7 hh 
` BEF 3 
E 

کا رر 
SL‏ 
۶ 


1 
1 
1 
[ 
[ 
81 = 4×7 ¬ 48 + 33 = 42 ج 33 = 48 - 4×2 ج 33 = (12 - 4)2 (14 
u‏ 


z = -2‏ ج 0 = ۷/2 + ر اما 
2 = 7 ج 0 = ۷/2 y+‏ أو 


S = {2,۷2}‏ 
التحقق : 
الطرف الأيمن 0 = 10 - 10 د 10 - (5)2 ك 10 - ”(5)۳۷/2 د 10 - 52 الطرف الأيسر 
واجب 0= 27- 3z‏ (21 
حل المعادلات التالية 2 ۸ باستعمال الفرق بین مربعین : 
0 = (6 - ×6()3 + ×3) ج 0 = 36 - 9×2 )22 
ےک ج م = چ3 خض 0= 3-6 


کے د 6 = ×3 ص 0= 3-6 أو 


واجب 0 = 28 - 7y‏ )23 
0= 92-9-7 > 0 = 7-(1- 9)2 )24 
0 = (4 - 4)3 + >3) ج 0 = 16 - 9×2 
4- 


کے چ ب کے کے د 4 = ×3 ص 0 = 4 + 3X‏ ما 
د = × ج د 4 = ×3 ص 0 = 4 - 3£ أو 

ا = 

3 3( °` 
واجب 0 = 64 - 5(2 + )y‏ )25 
واجب 0 = 2- × )26 
۵( +و) ہد ٥ے‏ ےو 
ا ل 
iy +> =0 e‏ 
= ر ص 0 = رام 
JY 6> y>‏ 
s =| 1 1‏ 
6 ° 6 ( ` 
حل المعادلات التالية 2 ۸ باستعمال قاعدة الجذر التربيعي : 
بالجدر 
x= 1 S = {11,-11}‏ جد ۳/121 x=‏ ج 121 = 7× (28 
2y _ 50 2‏ 2 2 2 
> ا سے و اوو 50 = 27y‏ ج 50- = 7۴ 2- ج 0 = 27 - 50 (29 
٠‏ _ بالجدر 
S= {5,-5}‏ 5 = ر جک ۳۷25 = ر ج 25 = 2ر 


32) 7 (x -— 2) = 50 واجب‎ 


33) 6N = 0 واجب‎ 


بالتربب 
25 8 کوک 1649 = رج 16 = 9ر کک وک 4(9 
واجب 8 = 4z‏ )35 


1 3 قطعت الى أجزاء لتغطية أرضية غرفة مربعة الشكل . ما طول ضلع ٠”‏ 
الغرفة ؟ 
الحل : 


‘+ 


m 
بالج‎ 25 
9 ل‎ = 
5 
مساحة الموكيت المستطيلة الشكل‎ 3 × 12 = 36 M7 
بالجدر‎ _ِ _ِ 
×2 = 36 جد‎ × = ۳۷36 > × = 6 
li X = 6m 
تھمل 6- = × أو‎ 
قطعت أريعة‎ » × ۲٨١١ هندسة : قطعة كارتون مربعة الشكل طول ضلعها‎ )37(( 
وثنيت لتكون صندوقا‎ 2 ۲١1 مربعات متساوية من زواياها طول ضلع كل مربع‎ 
دون غطاء على شکل متوازي سطوح مستطيلة حجمه ۲)۳۶ 32 . جد طول ضلع‎ 
. قطعة الكارتون الأصلية‎ 
: الحل‎ 
u 


X CM 


طول ضلع القاعدة 4- × X×X-2-2=‏ 
الحجم - مساحة القاعدة المربعة × الارتغاع 2 + | 32 = 42.2 - ])x‏ 


بالجدر 
4 = 4 - × > ۳۷16 = 4 - × ج 16 = 4(2 - )x‏ 
Xx -4 =4 5+5 XX = 4+4 = 8 cm‏ ما 


يھمل 0 = 4 + 4- = × ج 4- = 4- Xx‏ أو 


@___اعداديةالنورةللىنىن ابابل 9 ___07707105007 ___$ 


الحل : 
نفرض طول ضلع الحديقة = × أاذن مساحة الحديقة = × 
ومساحهة الحوض = 32 


ِ_ بالجدر 
x= 9‏ جت 49 = 2× ج 40+9 = 2× ج 40 = 9- 2× > 40 = 32 - x2‏ 


ء 
(38) تافورة : صمم حوض سباحة مربع الشكل طول ضاعه 7 3 4 منتصف | 

حديقة مربعة الشكل › فكانت المساحة المتبقية من الحديقة وامحيطة بالحوض 

1 فما طول ضلع الحديقة ؟‎ . 40 M٥ 


(39) تحد : حل المحادلات التالية R2‏ : 
i) 9)x2 + 1( = 4‏ 
الحل : 
5 = ×9 ج 9 - 34 = ×9 ج 34 = 9 + 9×2 ج 34 = (1 + »)9 


| 

| 

| 

| 

| 
9x 25 م 5 5 25 ر‎ _5 
9 g9 g 7g 23 = ا‎ 

u 


ii) 4x2 —- 3 = 0 


4 3 = 0 ¬4 بو‎ E ل‎ = + ٠ 
4-3 = 4 = 4 4 Tg Tg To” 


(40) هل المجموعة المعطاة تمثل مجموعة الحل للمعادلة أم لك $ 


۳ 2 3 3 
i) (2y + 1( = 16 , ا‎ 
: الحل‎ 
(2y + 1(2 = 6 


5 _ بالجدر 

)2y + 1(2 = 16 ج‎ 2y +1 = ۳/16 د‎ 2y + 1 = 4 
2y 3 3 

e‏ = ص 3 = 2y = 4-1 > 2y‏ ج 4 = 1 + 2y‏ اما 


2 
= = ص 5- = 27y‏ ج 1 -4- = 2y‏ ج 4-— = 1+ Zy‏ أو 


j) 3% -7 =0 - اک‎ 
ii) 3x2 ¬ 7 = , EEE 
“3 “3 
: الحل‎ 
3X 7 7 بالجذر‎ 7 
3 3 3 3 


لا تمثل مجموعة حل المعادلة 
۰ 4 4 

1) أصحح الخطاً ؛ قال صلاح إن الجموعة (< - , ] تمثل مجموعة الحل للمعادلة 4 = 5×2 أكتشف 

خطاً صلاح وصححه . 

الحل : 


الخطأً هو العدد الموجود ب2 البسط _ [-, ا 
2) حس عددي : عدد صحیح موجب من رقم واحد لو أنقص من مربعه واحد لکان الناتج عدد من مضاعفات 
العشرة . ما العدد $© 
الحل : نفرض العدد = × 
مربعه = × 
مضاعفات ال = 1[ 2 
الجر 1 ۴ مخاعقات الحش ةك × 


1+ مضاعفات العشرة| es‏ 
9+ = ۷81+ = 1+ ۷80+ = 
تمل 9- =× , 9 
العدد الذي مريعه مضاعفات العشرة + 1 هو 9 ومريعه 81 
أكتب : مجموعة الحل للمعادلة 
3y) -1 = 0‏ - 8( 


الحل : 
3y(2 -1 = 0‏ - 8) 
بالجذر 1= 3y(”‏ - 8) 
3y = +1‏ - 8 
=٤‏ ر جص کے ت د 7- = ر3- جد 8 -1= ر3 د 1= ر8-3 ام 
3= ر جص =2 د 9 = ر3 ج 8 -1- = ر3 جد 1- = ر8-3y‏ او 
€ _ اعدادية التورةالبنين ابابل __( 


الملعب ؟ 
الحل : نفرض عرض اللعب = × 
نفرض طول الاعب = Z2‏ + ×2 
مساحة ال ماعب -الطول × العرض 
X (2X + 2) = 40‏ 
[2x2 + 2x = 480 | +2‏ 
)x + 16()x - 15( = 0‏ ج 0 = 240 - × + × ج 240 = ×+ x2‏ 
تھمل 6- = × جد 0 = 16 + × أما 
العرض "15۳ = × جد 0 = ×X-15‏ أو 
32M‏ = 2 + 30 = 2 + (2)15 = 2 + 2 = الطول 
مثال : حل المعادلات التالية 2 ۸ بالتحليل بالتجربة : 
)x- 3()x - 4( = 0‏ ج 0 = 12 + ×7 - x7‏ )1 
XX - 3 = 0 5X = 3‏ اما 
S = {3,4}‏ 4= × د 0 =4- Xx‏ أو 
)y + 5(7 + 3( = 0‏ ج 0 = 15 + y2 + 8y‏ )2 
5- = رج 0 = 5+ J)‏ اما 
AVE G0 mp < — S={-5,-3;‏ 
z + Z¬- 30 = 0 > )z+ 6()z- 5( = 0‏ )3 
6- = 7 ج 0 = 6+ Z2‏ اما 
إ}6,5-{ = S‏ 5= 7د 0= 72-5 أو 
x -2x - 63 = 0 > )x-9()x + 7( =0‏ )4 
X -9 =0 5X =9‏ أما 
S = 9, -7}‏ 7- = × ج 0 = 7+ X‏ أو 
(5) ما العدد الذي مربعه يزيد عليه بمقدار 12 $ 
الحل : نفرض العدد = × 
مربع العدد = × 
)x- 4) + 3( = 0‏ > 0 = 12 - × - × جص 12 = × - X2‏ 
XxX -4 = 0 +X = 4‏ ما 


. 
أولا : حل المحادلة التي تكون بالشكل 0 = - + ×ظ + 2× 

مثال : اذا كان طول ملعب كرة السلة يزيد بمقدارا 7١‏ 2 على ضعف عرضه ومساحته 4807١‏ فما بعدي 

و د چ ل = 3g‏ غ 


حل المعادلات التالية 2 ۸ بالتحليل بالتجربة : 


ثانيا : حل المعادلة التي تكون بالشكل 0 = > + ×ط + x”‏ 


مثال : مسبح يقل طوله عن ثلاثة أمثال عرضه بمقدار 171 . فإذا كانت مساحة المسبح ۳"۶ 140 › جد 
أبعاده . 
الحل : نفرض عرض السبح = × 
نفرض طول السبح = 1 - ×3 
مساحة المسبح = الطول × العرض 
1)X× = 140‏ و 


0 = (7 - »)20 + ×3) ك 0 = 140 - × - ×3 ج 140 = × - 3×2 
3X —20 —-20‏ 

تھمل 3X + 20 = SS > E‏ اما 

العرض 7 =× جد 0 = 7- Xx‏ أو 

3٨ - 1 = 3)7( - 1 = 21 - 1 = 0‏ الطول 

مثال : حل المعادلات التالية 2 ۸ بالتحليل بالتجربة : 

1( 4y - 14y + 6 = 0 ج‎ )4y - 2()(y - ا‎ 


= رص 2 ج2 = ر4 ج 0 = 4y - Z2‏ أما 


[ 

1 

1 

1 

1 

1 
رص 0= 3-( أو‎ =3 =3 
2) 3x2 + 18x - 21 = 0 ج‎ )x + 7()3> - 3( = 0 

u 


7- = × ج 0 = 7+ Xx‏ ما 


۴ 3× - 3 = 0 = 3+ = 3 جک = = کے د‎ × =1 S={-7,1 


0 = )22 + 2)5 + 4) ¬= 0 = 22 + 132 + 20 )3 
4- = 7 ج 0 = 4+7 ما 
,24ء کے ج ےگ ج 5 = 27 ج 0 = 27 + 5 او 
و 
9x* - 69x - 24 = 0 ¬ 3)37 - 23× - 8( = 03 3×7 - 23× - 8 = 0‏ )4 
23x - 8 = 0 = )x - 8()3x +1) = 0‏ - 3% 
8= د Xx -8 = 0È‏ أما 
اک ,]دی کے ہے ھ1 = 3 د 1=0+ 3 او 


1) x2 - 9x + 18 = 0 ج‎ )x- 6()x - 3( = 0 
اما‎ X×-6 = 0 ج‎ × = 6 


S= {6,3}‏ 3= د 0= X-3‏ أو 


2) × - 4× - 32 = 0 > )x - 8()x + 4( = 0 
ما‎ XxX -8 =0 5× =8 


S = {8,-4}‏ 4- = × ج 0= 4+ X‏ أو 
y2 + 48y - 49 = 0 > )y + 49()y - 1( = 0‏ )3 
9- = ر ج 0 = 49 + ر أما 
S = {-49 ,1}‏ 1= رد 0 =1- ر أو 
y2 + 9y - 36 = 0 > )y + 12()y( - 3( = 0‏ )4 
12- = ر ج 0 = 12 + ر اما 
S = {-12,3}‏ 3= رد 0 = 3- ر( أو 
واجب 0 = -3×x+2‏ × (5 
y2 - 8y - 33 = 0 ¬ )y - 11()( + 3( = 0‏ (6 
1 = ر ج 0 = 11 - ر اما 
S = {11,-3;‏ 3- = رج 0 = 3+( أو 
7 ما العدد الذي مربعه يزيد على ضعفه بمقدار 35 $ 
الحل : نفرض العدد = × 
مريع العدد = × 
)x- 7()x + 5( = 0‏ ج 0 = 35 - ×2 - × ج 35 = ×2 - 2× 
X -7 = 0 > X= 7‏ اما 
5- = × جد 0 = 5+ X‏ أو 
8) ما العدد الذي لو أضيف 4 أمثاله الى مربعه لكان التاتج 45 5 
الحل : نفرض العدد = × 
أريعة أمثاله = ×4 
2 
)x + 9()x - 5( = 0‏ ج 0 = 45 - ×4 + × > 45 = x2 + 4x‏ 
9- = × ج5 0 = 9+ li Xx‏ 


مربع العدد = 


5= ج 0= X-5‏ أو 
9) سجادة طولها يزيد على عرضها بمقدار ٨11‏ 2 ومساحتها 7١‏ 48 . ما أبعاد السجادة ؟ 
الحل ؛ نفرض عرض السجادة = × 
نفرض طول السجادة = 2 + × 


اة السحادة = الظول × الفركن 


)×x + 8()» - 6( = 0‏ ج 0 = 48 - ×2 + × ج 48 = ×2 + 2× ج 48 = ×(2 + (x‏ 


تھمل 8- = × جد 0 = 8 + Xx‏ أما 


العرض 6 = × ج 0 X×-6=‏ أو 
8 = 2 + 6 = 2 + × الطول 


حل المعادلات الآتية R2‏ : 


10( 15×7 - 11× - 14 = 0 > )5× - 7()3> + 2( = 0 


کوچ ا وروچ 0 = 7 - 5X‏ أما 


]=5 گے ےھ کے < 2- = ×3 ج 0 = 2 + 3X‏ أو 
0 = (× - 5×()2 + 3) > 0 = 5×7 - ×7 + 6 (11 

کے کے ر ج کے ے کے ج 3 = رو ج 0 = ×5 + 3 أما 

ا2, )= و 2= جک 2- = ص 0= ل- 2 أو 


12) 42 + 64y + 24y = 0 واجب‎ 
13) 36 - 75× + 6× = 0 واجب‎ 


33y + 2y = 0 ¬ )14 - y()5 + 27( = 0‏ - 70 )14 
4 = ر ج 14- = ر- جد 0 = ر - 14 أما 


s = 14,‏ = ر ج 2 = 2 ج 5 = ر2 ج 0 = 2y‏ + 5 او 
5) ارض مستطيلة الشکل يزيد طولها بمقدار 7١‏ 4 على عرضها ما بعدا الارض اذا كانت مساحتها 7٩۶‏ ۹60 
الحل ؛ نقرض عرض الارض = × 
نفرض طول الارض = 4 + × 


ما ا كن ك الظول × الحركن 


(x + 4( × = 60 > ×2 + 4× = 60 ج‎ × + 4× - 60 = 0 > )x + 10()x - 6( = 0 


تھمل 10- = × جد 0 = 10 + × أما 
العرض "6۳ = × ج 0 = X×-6‏ أو 
"10 = 4 + 6 = 4 + × الطول 


SANA NANA NAN A NANA NANA NANA NANA NANA NAA NANAN NANA NANA NAAN NANNA NANNA NANNA NANNA NANA NANA ONAN NANNA NANAN NANAN NANNA NANA NANAN NANAN NANNA NANA NANA NANAN NANAN NANA NANAN NANNA NANA NANA NANA NANAN 


حل المعادلات التالية 2 ۸ بالتحليل بالتجربة : 


16( × - 15% + 56 = 0 ج‎ )x- 7))» - 8( = 0 
ما‎ Xx -7 =0 5X = 7 


X-8 =0 5X =8 5=‏ أو 


واجب 0 = 63 + 167 + ر (17 
واجب 0 = 16 - x2 + 15x‏ )18 


19( y2 -y- 42 =0  بجاو‎ 

20) x -4×x +3 =0 واجب‎ 

21( y2 - 6y - 55 = 0 > )y - 11()( + 5( = 0 

1 = رج 0 = 11 - ر أما 

S = {11,-5}‏ 5- = رج 0= 5+( أو 

2) قطعة من معدن مستطيلة الشكل ينقص عرضها بمقد ار 2۳ عن طولها . ما بعدا القطعة المعدنية اذا كانت 
مساحتها ٩ 247٩‏ واجب 

23) 12% - 20× + 7 = 0 > )6× - 7()2> - 1( = 0 


= ی کے کک جد 7 = +6 ص 0 = 7 - 6 أما 
,7 = ۶ د پر ج د £= ج 1 = ×2 ص 0= 2-1 أو 
2 6 2 2 2 


24) 28 + 2z - 82 =0 واجب‎ 

25) 81 - 9× - 12×7 = 0 ¬ )9 - 4×()9 + 3×%( = 0 

2 = چ کک 2ک ے کے ب و9 = چ4 ج 0 = 9-4 اہ 
aT 5‏ 


: _ ۳ 3% _ EE 
ج 0 = 3 +9 أو‎ 3X = ا ا ا‎ 3 Ss =1, 3| 


26) 50z + 10Z2-4= 0 واجب‎ 

7) صالة طعام ينقص طولها عن مثلي عرضها بمقدار ٨‏ 3 ومساحتها 547٩‏ . ما أبعاد الصالة ١‏ واجب 
جد مجموعة الحل للمعادلات التالية 2 ۸ وتحقق من صحة الحل : 

28) x - 4x +3 = 0 > )x- 3()x -1( = 0 

XX - 3 = 0 5X = 3‏ اما 

S={3, 1}‏ 1= × د 0 = 1- Xx‏ أو 

الطرف الايمن 0 = 3 + 12 - 9 ج 3 + (4)3 - (3) د 3 + ×4 - X2‏ الطرف الايسر 

واجب 0 = 36 -9y(-‏ 2ر (29 


26x + 12×7 = 0 ¬ )4 - 2×()1 - 6×( = 0‏ - 4 )28 
2= × جک ے کک د 4 = ے2 ص 0 = 2X‏ - 4 أما 


,2 = ؟ = م بے کے ے کک د 1 = ے6 ص 0= ×6 - 1 أو 


=6 -6 


الحل : 
نفرض العرض للملعب = × . ضعف العرض للملعب = ×2 
نقرض الطول للملعب = 4 + ×2 
مساحه صورة الملعب - الطول × العرض 
2+ 
ج 0 = 160 - ×4 + 2×7 ج 160 = ×4 + 2×7 ¬ 160 = (2x + 4(x‏ 
)x + 10()x - 8( = 0‏ ج 0 = 80 - ×2 + x2‏ | 
تهمل 10- = × د i x+10=0‏ | 
العرض "8۳ = × ج 0 = 8- XxX‏ أو 
20 = 4 + 16 = 4 + (2)8 = 4 + ×2 الطول | 
3) حقل نعام : اذا كان طول حقل لتربية طيور النعام يقل بمقدار لا 
1 عن ضعف عرضه » فإذا كانت مساحة الحقل 967١‏ » فهل يكفي ا AES‏ 
سياج طوله 447١‏ لتحويط الحقل ؟ 
الحل : 
الطول للملعب = 4 - ×2 
u‏ 


نفرض عرض الحقل = × . ضعف العرض = ×2 


مساحة الحقل - الطول × العرض 
6E 5‏ 4£ - 2ط 96 = ×4 - 22 <¬ 96 = × (4 - ×2 
)x - 8()x + 6( = 0‏ ج 0 = 48 - ×2 - 2× 
العرض "8۳ = × ج 0 = X×-8‏ أما 
تهمل 6- = × ج 0 = 6+ × أو 
0 = 4 - 16 = 4 - (2)8 = 4 - ×2 الطول 

نجد المحيط للحقل 

40 = (2)20 = (8 + 2)12 = ( العرض + الطوں) 2 = ۴ 


4) إطار صورة : أشترى سامر إطار لصورة طوله ضعف عرضه . يحتاج سامر الى 
تصغير الاطار بمقدار 2٤07١1‏ من طوله وعرضه ليصبح مناسبا للصورة › فما أبعاد الإطار | 
الذي اشتراه سامر » اذا كانت مساحة الصورة "407 $ 
الحل : 

نفرض العرض للاطار = × . العرض الجديد= 2 - × 


الطول الجديد = 2 - ×2 


مساحة الاطار بعد التصغير - الطول × العرض 
0 = 4-40 + ×6 - 2×7 ج 40 = 4 + ×2 - ×4 - 2×7 د 40 = (2 - )2x× - 2( )x‏ 


0= (3 + )6 -£) ¬ 0 = 3-18 - 2× 05 = 36- ×6 - 2×2 
العرض "6۳ = × ج 0 = 6- × أما 

1 12 = (2)6 = ×2 الطول 

تھمل 3- = × ج ا 


٤ فکر‎ 
: تح :حل المعادلات التالية بالتحليل بالتجربة‎ )35 
i) )x - 3()x + 2( = 14 ج‎ × + 2× - 3× - 6 = 14 > × - × - 6-14 = 0 
×2 - × - 20 = 0 > )x- 5()x + 4( = 0 
أما‎ X -5 = 0 5X =5 
أو‎ xX +4 =0 ج‎ × = -4 S = {5,-4 
ii) 3y - 11y + 10 = 80 ج‎ 3y - 11y + 10 - 80 = 0 
3y2 - 11y - 70 = 0 ¬ )y - 7()3y + 10( = 0 
اما‎ y-7 =0 >y =7 
u 


- و ب کک ے2 ب ن‎ NI 
او‎ 3y +10 =0 ر >< — = `> د‎ = JIB 


-2 
i) 4x + 2x = 30 , ,ا‎ 


4x2 + 2X = 30 > 4×7 + 2× - 30 = 0 > )2× + 6()2x× - 5( = 0 


3 = ر ج ےک ج 6 = ×2 ص 0 = 6 + 2X‏ أما 


2X 


,3 دی کک ج 2-2 جد 5= 2د 0= 2-5 أو 
2 ا 2 ر۴ 


لا تمثل مجموعة الحل اعلاه حلا للمعادلة 


٠۰ »‏ 2 
7) أصحح الخطأً : قالت رنا إن مجموعة الحل للمعادلة 0 = 60 + ×34 - ×2 هي 15,3 ). 


5 
ii) 42 —-33y + 6y =0 وجب ا 2 ڪ,‎ 


خاد خطا ر وأاة. 
الحل : 
)2×x - 4()x - 15( = 0‏ ج 0 = 60 + ×34 - ×2 
2= × ج = 2 ج 4 = ×2 > 0 = 4 - ×2 اما 
S = {2,15}‏ 5 = جد 0 = 15- × أو 
الخطاً ب2 مجموعة الحل هو العدد 3 . 
أكتب : معادلة تمثل المسألة التالية ثم جد حلها : ما العدد الذي يتنقص ضعفه عن مربعه بمقدار 35 $ 


الحل : رک و کا 


×2 - 2× = 35 ج‎ × - 2× - 35 = 0 > )x- 7)» + 5( = 0 


XxX - 7 =0 5 X= 7‏ ما 


X +5 =0 2 × = -5‏ أو 


حل المعادلات التربيعية بالمريع الكامل : 

فكرة الدرس : حل المعادلات التربيعية بطريقة اكمال المربع . 

المفردات : 
۵ الحد الأول 
١‏ الحد الاخير 
۵ مربع کامل 
١‏ اكمال المربع 


المربع الكامل : سبق وفد تم معرفة هذا النوع من الحدوديات التي تمثل حدودية من ثلاثة حدود حيث يكون 
فيها الحد الأول والاخيرمريعات كاملة وتكون اشارة الحد الاخير دائما موجبة . 

متال ؛ تمثل المحادلة 0 = 100 + ×20 - × مساحة المنطقة المربعة المحددة (للجاكور) بالمتر المربع 2 حديقة 
الحيوانات » ما المقدار الذي يمثله طول ضلع المنطقة المربعة ؟ 

الحل : 


x - 20x + 100 = 0 


بالجدر 
0 = × ج 0 = 10 - × جد 0 = 110(2 - )x - 10()x» - 10( = 0 > )x×‏ 
طول ضاع المنطقة المربعة المخصصة للنمر وهي 7٨١‏ 10 
متال : حل المعادلات التالية 2 ۸ بالمربع الكامل : 


بالجدر 
0 = 5 +2 ج= 0 = 5(2 + 4x7 + 20× + 25 = 0 =< )2x + 5()2x + 5( = 0 =¬ )2x‏ (1 


چو تدب 


N 
پخ‎ 
ا‎ 
| 
U1 
| 
اه‎ 


1 بالجذر 1 1 1 
Os‏ (<- )¬=( )(<-«) = 0= +ر- 


0= ”327 -3/) ك 0 = (32 - 32()۷3 - ۷3) <= 0 = 92 + 6۷32 - 3 (3 
= £= 


= = د 3¬ = 37- جد 0 = 37 - ۷/3 


0 = € + ×0 + × سوف نتعرف الى كيفية حل هذا النوع من المحادلات بطريقة إكمال المربع : 
* نضع المعادلة التربيعية بالصورة -٤‏ = ×0 + »ك حيث 0 +# 4 . 
* اذا كان 1 + ك ستقسم المحادلة على اي (معامل *×) . 
1 
٠‏ نضيف الى طر المعادلة المقدار ”[معامل × . <] . 
نحلل الطرف الايسر الذي أصبح مربعا كاملا بعد الخطوة (3) وبسط الطرف الأيمن . 
نأخذ الجذر التربيعي للطرفين ونجد قيم × . 
حل العادلات التالية بطريةة إكمال المربع : 
x - 4× - 12 = 0‏ (1 
الحل : 
xX -4x = 12 ®‏ 
© معامل ۶× يساوي واحد 


اعداديةالتورةالينن ابل و 5007 0/70710 _____> 


نضيغها للطرفين ‏ 4 = ”(2-) = [(4-).-] = |معامس × .ا 


x2 - 4x + 4 = 12 + 4 ج‎ × - 4× + 4 = 6 


(Xx - 2()x - 2( = 6 


بالجدذر 
x×-2 = F16 2X -2 = ۴4‏ ج= 16 = 2(2 - )x‏ 
iX— 2 =4 5> XX =4 + 2 = 6‏ 
S5 = 6 ,-2‏ 2- = 2 + 4- = × ج 4- = 2- أو 
2y -3 = 3y‏ )2 
الحل : 

2y2-3y= 3‏ 
نقسم المعادلة على معامل ”7 
y‏ 


3 


3y = 3 جد‎ 
y= 27 Yل‎ 22 


> يسرت ج = )= ).= [سسو ! 


RI ER ETE ELLE a 


3 
= ا 
4 4 
3/- 33+3/ 3-3 33/ 33 3 
ڪڪ کڪ = SS‏ = - ج -- = J = - = -— y7‏ و 
4 4 4 4 4 4 4 
متال : مستطيل يزيد طوله على عرضه بمقدار ۲۳١‏ 2 » قدر طول المستطيل وعرضه بالتقريب لأقرب عدد صحيح اذا 
کانت مساحته C۳‏ 36 . 
الجل : ذفرض عرض المسطل = × 
نفرض طول الستطيل = 2 + × 


کو یں < الول × العرض 
0 = 36 - ×2 + × > 36 = ×2 + 2× ج 36 = ×.(2 + (x‏ 
لا تحل بالتجربة وتحل باكمال المربع .(0 = 36 - ×2 + *×) 

Xx +2x = 36‏ 
۵ معامل 7× يساوي واحد 

2 1 2 1 
نضيغها للطرفين ‏ 1= (1) = |(2). | = |معامل× . | 

x2 + 2x + 1 = 36 + 1 ج‎ ×2 + 2× + 1 = 7 

XxX +1 = 37 > )Xx + 1()x + 1( = 37 


ا 


u 
٠ 
MG NOTE 
ES 
3 ت‎ 
> 


1 


بالجدر 
XX + 1= +37 °‏ 4= 37 = 


2 
2 ی ی ی ی ی ی کے ی کے ی ی ی ی ی و ی ا A N SD SR‏ ا 


حل المعادلات التالية 2 ۸ بالمربع الكامل : 


0 


F36 ¬ x +1 x F6 
li X +1 Z6 3X ZZ 6 —-1x< 5 
اما‎ Xx + 1 جد 6- ع‎ × × -6 - 1 × -7  لمھت‎ 
الطول‎ X + 2 > 5 + 2 × 7 


بالجدر 
0= 6 +× ج 0 = 6(2 + )x‏ ج 0 = (6 + )x× + 6()x‏ >= 0 = 36 + ×12 + × (1 


2) y2 - 10y + 25 = 0 واجب‎ 


بالجدر 
0= 2-1 ج 0 = 1(2 - ×2) > 0 = (1 - ×1()2 - ×2) > 0 = 1 + ×4 - 4x2‏ )3 


y+۷/7 =0‏ 0 = ”(۷/7 + ر) < 0 = (۷/7 + )(7/ + ر) < 0 = 7 + 27y‏ + ر )4 


حل المعادلات التالية 2 ۸ بإكمال المربع : 


2x 1 1‏ 
کے و کے ے ج کے کے ا کے ور ےھ 
2 2 2 


5) × + 16× = -64 ¬ × + 16× + 64 = 0 > )x + 8()x + 8( = 0 
بالجدر‎ 
(x + 8(2 = 0 =+ ×+8=0 ¬ × = -8 


1 1 
—-—X+ xX" =0 


7) x2 - 10% - 24 = 0 
x “10× = 4 
يساوي واحد‎ x2 معامل‎ 


1 2 1 2 
. × |معامل‎ = | .)-10(| E HDT I E 
x2 -10x + 25 = 24 + 25 ج‎ ×2 - 10% + 25 = 9 
(Xx ¬-5()x - 5( = 49 


با لجدذر 
7 = 5 - × ¬ ۳/49 = 5 - × جد 49 = 5(2 - )x‏ 
12 = 5 + 7 = × ج 7 = 5 - اما 


S = ]12,-2}‏ 2- = 5 + 7- = جص 7- = 5- أو 


الحل : 


. 
واجب y-3 = 2y‏ (8 
4x2 - 3x - 16 = 0‏ )9 
4x - 3X = 16‏ 
2 
نقسم على معامل *× 4 2ے ےھ کے ے = کے جد 16 = ×3 - 47 
شت سرت = )= ).= اس 
يفها للطرفين 64 gj‏ 5 4 2| ` مل 2 
9_5 2_3 _ 256+9 9 3±_ م 9_419 *3_۔ 
= _——— د کل و = — ٣ل‏ و س = _—— س 
64 64 4 64 64 4 64 64 4 
5 _ ا(3 __ 5 _ 9 ر 3± _ 2 
64 ) 2( کے ت س ا 
65 _ 3 65| 3 بالجدد وی2 32 
ل = س = - × 5= (- × | 
8 64 64 8 
RS‏ = ج ڈگ ے د بر زم | 
265+3( 265+3( __ 63~ _ 3 ¡ 265/- __ 5/- _ 3 ٍ 
Ss ={ 8 8 1‏ 0 د او ي ص 
واجب 1= 3y + 2y‏ (10 
1 6 س 
Xx -—- × =‏ 
5 5 
RT‏ 
5 : 
معامل ۶× يساوي واحد 
شت سرت = )= 8.9 = اس ج 
نضيفها للطرفين #85 e‏ ص 8 EK‏ مل × ۰ 2 
4 69 5+9 6,9 612_919 
u gg OR TST CTE IS gS "IS a I N 2S‏ 
14 ا3 _ 73 ھ14 _ 9 26 
=( ) )= ) کک 5X oe‏ 
با لجدذر 2 
+ ک٣ E‏ ت (ڈ- ي( 
5 26 5 25 : 
11443 14+3( __ 143- _ 3 14/-= _ 4¬ _ 3 
1 : ر : E‏ 2 اا وڪ ڪھ ج او 
واجب 0 = 30 - 5y + 15y‏ )12 
% 
= 


حل المعادلات التالية 2 ۸ بالمربع الكامل : 


بالجدر 
0 = 12 + × ص 0 = 112(2 + )x + 12()» + 12( = 0 => )x‏ ج 0 = 144 + ×24 + 7× )13 
(12-]) = ۶ 2- = × ج 
بالجدر 
ج 0 = 10(2 - ر) ج 0 = (10 - yر)(10‏ - رy)‏ ج 0 = 100 + y۶ - 20y‏ )14 
}10) = ؟ 10= رد 0= 10- ورج 


بالجدر 


ك 0= (۷8 + ر) = 0 = (8/ + ر)(8/ + ر) < 0 = 8 + y2 + 42y‏ (15 

[2۷2-] = ؟8 2/2- = ر جد 8/- = رج 0= ۷8+ رج 22 = ۷8| ° 
واجب 0= 2 + 7-2۷77 (16 

)/3y - 6()/37y ¬ 6( = 0‏ ك¬ 0 = 36 + 12۷/37 - 2ر3 ¬ 0 = ر12۷/3 - 36 + 372 (17 


3y _ 6 _ 6 6‏ با لجدر Z2‏ 
کدی کد ر جک = ا د 6 = ر3 ج 0 = 6- ر۷3 <= 0 = (6 - )۷3y‏ 
25 
واجب 0 = + 102 - 9Z‏ (18 
حل المعادلات التالية 2 ۸ بإكمال المربع : 
y2 + 23y = 3‏ )19 
الحل : 


y2 + 23y = 3‏ 
۵ معامل ۶ يساوي واحد 


سم 
| 


2 2 
نضيفها للطرفين ‏ 3= (3/) = |(2۷3). <| = |معامل ر  .‏ 
6= 3 + 2۷37 + 7ر ¬ 3 + 3 = 3 + 2۷/37 + 7ر ¬ 3 = 2/37 + y2‏ 


y2 + 23y + 3 = 6 > )y + /3()y + 3 ( = 6 


2 بالجدر‎ _ِ 
(y+ 1/3) =6 y+ 3= N6 ° 


6-3 = ر ج 6/ = 3/ + ر أما 
S = N6 - (3 ,-۷/6 - ۷/3;‏ 6-3 - = ر ج ۷/6- = ۷/3 + ر أو 
واجب 0= 1272-27 - 422 (20 


21) ×7 - 2× = 0 


XxX -2x= 0 ®‏ 
© معامل ۶× يساوي واحد 


نضيغها للطرفين ‏ 1= (1-) = [(2-). 2| = معام × .| 


X2 -2X = 0 ¬ × - 2X + 1 = 0 + 1 ج‎ × - 2× + 1 =1 
x -2x +1 = 1 ج‎ )x- 1(0)» - 1( = 1 
با لجدر‎ 
(x - 1)2 = ج1‎ × -1 = ۴1 
اما‎ XX - 1 = 1 > × = 1+ 1 = 2 
a او‎ =0 8 = {2,0 
22( y2 - 8y = 24 واجب‎ 
23( ×2 × = 4 
3 
: الحل‎ 
x2 x= 4 © 
3 


© معامل x2‏ يساوي واحد 


شيت سرت = )= ).= إسسء.: 
نضيفها للطرفين 9و /3 l2) a‏ مل ١‏ ر 
o o TT‏ 
9 3'9 و gto gg Tg 7* gg‏ 
7 _ 1 __ 1_ 1_7 2 2 
e KGS SE‏ 
با لجدر 2 
0 ¬ = )-:( 
3 9 9 3 
_F (B7 E1‏ 711- _ 1 . 37/-= _ 7- _ 1 
1 3 ر 3 ا mr e oT aS‏ > او 
واجب 0 = 64 - 8y + 16y‏ )24 
حل المعادلات التالية 2 ۸ بإكمال المربع : 
واجب 5 = x2 - 6X‏ )25 
y(2y + 28) = 28‏ )26 
الحل : 
28y = 28‏ + 272 ج 28 = )28 + y(2y‏ 
ر 2 28 2y 28y)‏ 2 
۵ نقسم على معامل “ر 14 = 2y + 28y =28 5 ><> + 14y‏ 


نضيغها الطرفين ‏ 49 = *(7) = [14). ] = معا« .| 


14y + 49 = 63‏ + ۶ر ¬ 49 + 14 = 49 + 14y‏ + ر ¬ 14 = 14y‏ + ر 
y2 + 14y + 49 = 63 ¬ )y + 7)7 + 7( = 63‏ 


ِ_ بالجدر 
(y+ 7)2 = 63+ y+ 7 = ۳/63 °‏ 
y+7 < +164‏ 64( < 63“ 


iy +7 < (64 >y < 8 —-7 <1 
أو‎ J( +7 z2 64 5y × -8- 7 × -5 S = {1,-15} 
27) z* - 10z + 10 = 0 


z -10z + 10 = 0 ج‎ z7 -107z = -10 
معامل 7۶ يساوي واحد‎ ۵ 


نضيغها لطرفين ‏ 25 = (5-) = [(10-). | = معا .| 


1 
ا[‎ 
ا‎ 
[ 
1 
[ 
z2 - 10z = -10 ¬ 22-107 + 25 = -10 + 25 ¬ 22 - 107 + 25 = 5 
u 


Zz -10z+ 25 = 15 > )z- 5()z2-5( = 15 


با لجدر 
۳/15 = 7-5ص 15 = 5(2 (z-‏ 
Z—-5 x ۴۷6‏ 6 7 15“ 


li Z—5 xz 1/16 > Z< 4+5 <9 
جد 16/- × 72-5 أو‎ 7 × -4 + 5 × 1 S SO 


8) مدينة بابل : مدينة بابل باللاتينية ١7y10ط83‏ هي مدينة عراقية 
كانت تقع على نهر الفرات › وكانت عاصمة البابليين أيام حكم حمورابي سنة 
(1792 - 1750) قبل الميلاد . اذا كانت المعادلة 0 = 196 + ×28 - *× 
تمثل مساحة إحدى القاعات المربعة الشكل › اذ × تمثل طول ضلع القاعة . جد ١‏ 
طول ضلع القاعة . 
الحل : 


بالجدر 
جد 0 = 14(2 - ») > 0 = (14 - »)(14 - )x‏ > 0 = 196 + ×28 - 2× 
طول الضلع 14 = × ج 0 = 14 - × 


)D9‏ دب الباندا :؛ المساحة المخصصة لدب الباندا ب2 حديقة الحيوانات 
مستطيلة الشكل 126 مترا مربعا » وعرضها يقل بمقدار 8 مترعن طولها . جد أ 
أبعاد المنطقة المخصصة للدب بالتقريب لأقرب عدد صحيح . 
الحل : 


نفرض الطول = × نفرض العرض = 8 - × 


ا LR O‏ = اول × لحر 
تحل باکمال اربع 126 = ×8 - × د 126 = (8 - ×) × 


x2 - 8× = 6 


معامل 7× يساوي واحد 
2 2 1 2 1 
٠‏ نضيفها للطرفين ‏ 16 = 4(7-) = |(8-). 2| = |معامل× . ا 
x2 - 8× = 126 ¬ × - 8× + 16 = 126 + 16 ¬ ×7 - 8× + 16 = 2‏ 
)x - 4)» - 4( = 142‏ ج 142 = 16 + x - 8x‏ 


با لجدر 
2 = 4 - × جد 142 = 4(2 - ») 


| o f 
“142 < /N 144 XxX - 4 x +14 
7 
2 ن‎ E 
2gp 
“ - -. کے‎ 
۴ e 
7" د‎ 
1 یک 2 ا‎ 
2 TS 
و‎ N 2 در‎ 
0 e EYE: 
ر ی‎ ٣ ج - 2 ج و سے‎ 
- fT ت ۽‎ 
7 ٤ > E ع ی‎ 2 = > 
U ر وده‎ : ٤ 
4 


الطول ۳۸ 16 × 4 + 12 × × ج 144 / × 4 - x‏ أما 

تھمل 12- × 4 + 12- × × ج 144/- × 4 - × أو 

8M‏ × 8 - 16 ۶ 8 - × العرض 

0) حيتان ؛ تجنح بعض المجموعات من الحيتان الى الشاطىْ ولا يوجد تفسير ey‏ 
علمي لهذه الظاهرة › ويحاول حماة البيئة ارجاعها الى البحر . حل المحادلة a <R‏ 

5 = ×20 + × بطريقة اكمال المربع لإيجاد قيمة × التي تمثل عدد 3 1 


الحيتان التي جنحت الى أحد شواطى استراليا . 
الحل : 

x +20x = 525 

۵ معامل × يساوي واحد 


| . × نضيفها طرفي 100 = 10(7) = [(20). | = |معاس‎ ٠ 


x2 + 20× = 525 ج‎ ×2 + 20x + 100 = 525 + 100 ج‎ ×2 + 20× + 100 = 5 
x2 + 20x + 100 = 625 ج‎ )x + 10()x + 10( = 625 


با لجدر 
(x + 10(2 = 625 =+ × + 10 = ۳/625 2 Xx + 10 = 25‏ 
5 = 10 - 25 = × ج 25 = 10 + × أما 


تهمل 35- = 10 - 25- = × ج 25- = 10 + x‏ أو 


€ ادادية‌التورة انين اال وا 0/707105007 ___$ 


ا 


1 


: الحل‎ 
4x)x - 6( = 27 ¬ 4× - 24× = 7 
4x -24Xx = 27 ® 
24x 27 


۵ نقسم على معامل *× کے = 6 2ے ہے کے ے کے کے د 27 = ×24 - 4x7‏ 


نضيغها للطرفين ‏ 9 = (3-) = [(6-). | = |معامل× .| 


Z27 + 36 


0 27 27 و‎ 63 
E ا‎ - 6x +9 = ج‎ × EET 


ن = (3-)(3-) ج = 9+ 2-6 


. با لجدر 
2 7۴ = 3- + ص = 3(2 - ی( 


Xz 4+3 × 7‏ ج 16 / X - 3 x‏ أما 

1- × 3 + 4- > × د 16/- X×- 3 z‏ أو 

i1( 6y - 48y = 6 واجب‎ 

2) أصحح الخطاً : حلت سوسن المعادلة 0 = 3 + 4/3 - 442 بطريقة إكمال المريع وكتبت مجموعة 


3/ 3/ 
الحل للمعادلة بالشكل الاتي : اخ س 


الحل : 


= ک . اکتشف خطاً سوسن وصححه . 


بالجدر 2 
ج0 = (3/- 4x2 - 4/3x + 3 = 0 > )2x - /3()2x - ۷/3 ( = 0 > )2x‏ 
2x N3 “3‏ 
2 2 2 
IIL‏ 
خطا سوسن هو > بے مجموعهة الحل . 
3) حس عددي : هل أن مجموعة حل للمعادلة 0 = 4 + 47y‏ - 2 تحتوي على قیمتین متساویتين بالمقدار 
أحدهما سالية والأخرى موجية ؟ وضح اجابتك . 


اك 0 = (2 - ()(2 - رy)‏ < 0 = 4 + 4y‏ - ۶ر 
با لجدذر 
توجد قيمة موجبة واحدة 2= 7د 2=0- رص 0= ”(2 - )y‏ 


7 
4k 8 ۵ 
8 (EEE 2 
137 
1 م‎ 2 7 
e ر‎ 
5 7 


_ 
1) تح :حل المعادلات التالية 2 ۸ بإكمال المربع » وجد الناتج بالتقريب لأقرب عدد صحيح : 
i) 4X)x> ¬ 6( = 27‏ 


حل المعاد لات بالقانون العام 
فكرة الدرس : حل المعادلات من الدرجة التانية بالقانون العام . 
المفردات : 
٠‏ معامل 
٠‏ الحد المطلق 
القانون العام 


حل المعادلات باستعمال القانون 
المحادلة القياسية التي بالصورة 0 = ٤‏ + ×( + × نستخدم القانون العام لايجاد مجموع حلها . 
—bþb + Vb” —- 4ac‏ 


Za 
. الحد المطلق مع اشارته‎ ٤ › ه حيث أن 0 + ك 4 معامل × . ([ معامل × مع اشارته‎ 


X 


١‏ حيث نقوم بحل المعادلة من الدرجة الثانية بهذا القانون 2 حالة عدم امكانية حلها بطريقة التجربة أو المربع 
الكامل . 
مثال : أريد رصف ممر على جانبي حديقة منزل بالسيراميك طول الحديقة 7٨1‏ » وعرضها 571 ومساحة الرصف 
7 جد عرض المر المطلوب رصفه بالسيراميك . 
الحل : نفرض عرض الممر = × u.‏ مساحة الجزء الايمن من الممر = >7 . مساحة الجزء الامامي للممر = ×5 
مساحة زارط کے > مجموع مساحتي الرصف = 45 
5 = 12% + × ج 45 = ×5 + 7% + x2‏ 
نضعها بالصور اة 0 = 45 -— x + 12x‏ 
c= -45‏ , 12=ط , a=1‏ 


—b + Vb” -4ac —-12 + /)-12(2 - 4)1()-45( 
r a e e 
2a 2(1) 


—-12 + V/ 144 + 0 —-12Z2 + ۷324 —-1Z ±+ 18 
د اړو دل‎ 


Z2 
ZEB 6 -12-18 -30 
اما‎ xX =~ — = =3 تهمل و د يي ور العرض‎ 


1 
أكتب : مجموعة الحل للمعادلة : 
2و 2 1 
9'7 81 
الحل : 
1 بالجذر 2 1 1 1 2 1 
و ا (5-2) == (g- ())g-z)‏ ¬ ا 
9 9 9 9 9 81 
1_ 1___ 
9 9 


ا 


مثال : جد مجموعة الحل للمعادلة الاتية باستعمال القانون العام 2 R‏ ؛ 0 = 5 Xx -3x-‏ 
الحل : 
a=1 , b=-3 ,‏ 
—þb + Vb —- 4ac -)—-3( + /)-3(2 - 3 + ¥9 + 20‏ 
ا = ¥ 5 = ۷ 5  _.‏ = 
2 )2(1 ا 2a‏ 


2Z 
ا ا‎ 
S> 2 2 


المقدار المميزر 


لبيان نوع جدري المعادلة نستخدم المقدار المميز وتكون حسب الحالات الاتية : 


)١‏ اذا كانت فيمة المقدار المميز موجب ومربع كامل (اي له جذر تربيعي) فإن للمعادلة جذران 


جذران حقيقيان غير نسبيان . 

. اذا كانت فيمة المقدار المميز تساوي صفر ذإن للمعادلة جذران حقيقيان متساويان‎ )٣ 

؛) اذا كانت قيمة المقدار المميز سالب فإن ليس للمعادلة حل وتكون مجموعة الحل © = 5 
مال ١‏ حدد جذري العادلة أولا ثم جد مجموعة الحل 2 ۸ اذا كان ممكتا ؛ 
2x2 + 3x - 2 = 0 )1(‏ 
الحل : 

a=2 , D(=3 , C= -2 
A= bþ* -4ac => A= (3) - 4)2()-2( = 9 + 16 = 5 
. للمعادلة جذران حقيقيان نسبيان لأن (25) لها جذر تربيعي‎ 
—b + Vb” — 4ac EE | کل‎ 


= = _ و‎ = 
2a ٣ 2)2( 2 7 


1 ES 
ما‎ × = > 


2 
-3-5 4 1 
Ree sS = ,-2[ 
ر‎ - 4y - 9 = 0 )2( 
: الحل‎ 
a=1 , b=-4 , c=-9 
A= bط”‎ - 4ac > A= )-4(2 - 4)1()-9( = 16 + 36 = 2 


اعداديةالنورةللينين ابل 29 5___07707105007 


n DD ak 


| 
| 
| 
حققان خسان . | 
)١‏ اذا كانت قيمة المقدار المميز موجب وليس مربع كامل (اي ليس له جذر تربيعي) فإن للمعادلة 
4ے ù‏ 
u‏ 


للمعادلة جذران حقيقيان غير نسبيان لأن (52) ليس لها جذر تربيعي . 
b+ Vb“ -4ac _, _ =)-4( ±2 _ 4+2‏ _ 
J 2a J-> 24 J) >‏ 
4+52 
ڪڇ ڪي اما 


ا 4+152 
2 2 


sS =‏ لے = ر و 
z2 + 87 = -16 )3(‏ 
الحل : نجعل المعادلة بالصيغة القياسية 0 = 16+ 7Z + 8Z‏ 
c= 16‏ , 8=ط , a=1‏ 
-4ac => A= )8( - 4)1()16( = 64 - 64 = 0‏ ”طظ A=‏ 


. للمعادلة جدران متساويان . 


„_ Pb” - 4€ _, _ _-8±۷0 =8 _ ۾_‎ S = {-4} 
2a 2)1) 2 
x2 - 2x + 10 = 0 )4( 
: الحل‎ 
a=1 , ط=-Z2‎ , C= 10 


A= bþ* -4ac => A= )-2( - 4)1()10( = 4 - 40 = - 6‏ 
٠‏ ليس للمعادلة حل 2 R‏ لذلك فإن 0© = S5‏ 
مثال : ما قيمة الثابت ۸ التي تجعل جذري المعادلة 0 = 4 + ×(1 + )) - × متساويين ؟ تحقق من الاجابة . 
الحل : يكون جذرا المعادلة متساويين عندما قيمة المميز 0 =۸ . 
a=1 , b=—(k+1) , c=4‏ 
A= bþ* - 4ac > A= [-(k + 1)] —- 4(1)(4)‏ 


A= 0¬ IE eo k+1 = +4 
i k +1 = 4 + kk = 4-1 = 3 
yi ] +1 = -4 ¬ ]) = -4 - 1 = -5 

التحقق : نعوض قيمة 3 = K‏ بالعادلة الاصلية 
x - (k+ 1)x + 4 = 0 > ×7 - )3 + 10x + 4 = 0 > × - 4× + 4 = 0‏ 
1 اک او 2(2 - ی د 0 = (2 -+)(2 - ب 

تعوض قيمة 5- = K‏ بالعادلة اللاصلية 

x - (k + 1)x + 4 = 0 > ×7 - )-5 + 1(× + 4 = 0 > ×7 - )-4(x + 4 = 0 


بالجدر 
2- = × < 0 = 2 + ج 0 = 2(2 + )x‏ ج 0 = (2 + »)(2 + )x‏ ج 0 = 4 + ×4 + x2‏ 


= - _ = کڪ‎ 
2a TED 2 
4 + (36 4+6 


= ل ج = XX‏ 
2 


S={5,-1‏ ا ج ج 
واجب 0 =1- 5y‏ + 2ر (2) 
3x2 - 9× = -2‏ )3( 
الحل : نضع المعادلة بالصيغة القياسية 0 = > + ×ط + ax”‏ 
3x - 9x +2 = 0‏ 
2 = ت ء, a=3‏ 
—þ + Vb —- 4ac C+ CYTE _ 9 + /81 - 24‏ 


= = حح وڪ‎ 
r TES 6 


i _ 9+7 9-7 ا = و‎ 
CL Sg ES 
(4) 4y + 8y = 6 
x” + الحل : نضع المعادلة بالصيغة القياسية 0 = > + ×ط‎ 
4y + 8y - 6 = 0 
a=4 , bطb=8‎ , c= -6 
—b + Vb —- 4ac -8 + / (8(2 - 4)4()-6( —-8 + ¥64 + 96 
درو ا ادرو در‎ 
2a 2)4) 8 
_- 80 
ي‎ 
-8+/60 1 -8-/0 -8+/160 -8-/60 
e ار س ي‎ 
(5) 4x - 12x + 9 = 0 واجب‎ 
)6( 2y” - 3 = 5y 


8 8 


الحل : نضع المعادلة بالصيغة القياسية 0 = > + ×ط + x”‏ 
2y + 5y - 3 = 0‏ 


1 
جد مجموعة الحل للمعادلات التالية باستعمال القانون العام 2 R۸‏ : 
x7 - 4X - 5 = 0‏ )1( 
الحل : 
a=1 , b=-4 ,‏ 
20 + 16 / + 4 م - 4)2( / + )4-(- —þ + Vb —- 4ac‏ 


y> 2a y 2)2( y 4 
-5 + ۷/49 -5 +7 
وص‎ = 
2 1 5—7 12 1 
2 a 
SE EE E Ss 5 =) ,-3[ 


حدد جذر المعادلة أولا » ثم جد مجموعة الحل 2 ۸ اذا كان ممكتا : 
2x2 + 3X = 5‏ )7( 
الحل : نضع المعادلة بالصيغة القياسية 0 = > + ×ط + ax”‏ 
2x + 3X - 5 = 0‏ 
a=2 , (=3 , c= -5‏ 
-4ac => A= )3( - 4)2()-5( = 9 + 40 = 9‏ ”طظ A=‏ 
. للمعادلة جذران حقيقيان نسبيان لأن 49 لها جذر . 
—b + Vb —- 4ac -3 +9 -3 +7‏ 
= ج دوو س 


واجب 0= 6+ ×7 - 32 (8) 
y2 - 2y + 1 = 0‏ )9) 
c=1‏ , 2-=ط , a=1‏ 
-4ac > A= )-2( - 4)1()1( = 4 - 4 = 0‏ ”طظ A=‏ 
للمعادلة جدران متساويان . 
ا 2 ب 
س ا 2 b+‏ ج 
واجب -9y‏ = 12 + 2ر (10) 
(11) ما قيمة الثابت ۸ التي تجعل جذري المعادلة 0 = 36 + ×(2 + )) - × متساويين #وتحقق من الاجابة. 


1 حو 1= < = رص 


الحل : يكون جذرا المعادلة متساويين عتدما قيمة المميز 0 =۸ 
a=1 , b=-—(k+2) , €= 6‏ 
A= bþ” - 4ac > A= [-(k + 2)] —- 4(1)(36(‏ 


بالجدر 
k+2 = +4‏ د 144 = 2(2 + ))k‏ ج 0 = 144 - 2(2 + A= 0 ¬ )k‏ 
k+2 = +12‏ 
k= 12 - 2 = 0‏ ج 12 = 2 + ]) اما 
4- = 2 - 12- = ) جد 12- = 2 + kK‏ أو 
التحقق : نعوض قيمة 10 = ۸K‏ بالعادلة الاصلية 
x2 - (k + 2)x + 36 = 0 ¬ ×7 - )10 + 2(× + 36 = 0 ¬ ×7 - 12% + 36 = 0‏ 


بالجدر 
6 = × د 0 = 6-× جد 0 = 6(2 - ») ج 0 = (6 - »)6 - )x‏ 
نعوض قيمة 14- = K‏ بالعادلة الاصلية 


. 
oi Vb — 4ac ر‎ —-5 + /)5(2 - 4)2()-3( ee —-5 + 7/25 + 24 


x2 - (k + 2)x + 36 = 0 ¬ ×2 - )-14 + 2(× + 36 = 0 > ×7 - )-12(× + 36 = 0 


LUTE GE um GOS 6-0 ©‏ 
(12) ما قيمة الثابت ۸ التي تجعل جذري المعادلة 5(7 - )) = 25 + 47 متساويين ؟ وتحقق من الاجابة . 
الحل : 0 = 25 + 4y - (k¬—-5)y‏ 

يكون جذرا المعادلة متساويين عندما قيمة المميز 0 =۸ 
b=-—(k—-5) , C=25‏ , 4 = 
[-(k — 5)] — 4(4)(25)‏ 

بالجدر 

A= 0 د‎ )k- 5(2 - 400 = 0 ج‎ )k - 5(2 = 400 ج‎ k-5 = + 0 
kKk—5 = +20 
li K—5 = 20 > k= 20 + 5 = 25 
أو‎ ۸K -5 = -20 د‎ ) = -20 + 5 = - 5 


a 


A= bþ” - 4ac > A 


التحقق : نعوض قيمة 25 = K‏ بالعادلة الاصلية 
)2y - 5()2¥y - 5( = 0‏ ج 0 = 25 + 4y - )25 - 5(7 + 25 = 0 ¬ 4y - 20y‏ 
Z2y 5 5‏ با لجدر 
)2y - 5(2 = 0 —- 2y —-5 = 0 E E‏ 
نعوض قيمة 15- = K‏ بالعادلة الاصلية 
4y - (k - 5)y + 25 = 0 > 4y - )-15 - 5(y + 25 = 0 ¬ 4y - )-20(y + 25 = 0‏ 


بالجدر 
0 = 5 + 27 صد 0 = 5(2 + )2y + 5()2y + 5( = 0 > )2y‏ ج 0 = 25 + 207 + 4y‏ 
5-— 


ج a‏ 5 2 
کے = د کک سے 
y 2 27 2‏ 


(13) ما قيمة الثابت ۸ التي تجعل جذري المحادلة 4(7 + )) = 16 + 2 متساويين ؟ وتحقق من الاجابة . 
(14) بین ان المعادئة 0 = 28 + Z2 - 6Z‏ لیس لھا حل 2 R‏ . 
الحل : نستخدم ے2 هذا النوع من الاسئلة المقدار المميز 
a= 1 , D=—-6 , c=28‏ 
A= b” -4ac > A= (-6( - 4(1()28( = 36 - 112 = -6‏ 
٠‏ ليس للمعادلة حل 2 R‏ لأن قيمة المقدار المميز سالب 0 = ؟ 


جد مجموعة الحل للمعادلات التالية باستعمال القانون العام 2 ۸ : 


)15( x - 7x - 14 = 0 واجب‎ 
)16( y2 +3y(-9 =0 واجب‎ 
)17( 2x - 8)3x + 2( = 0 
: الحل‎ 


2x - 24x - 16 = 0 


a=2 , b= -24 , €= -6‏ 
—b + Vb —- 4ac -)-24( + / )-24(2 - 4)2()-16(‏ 
ق $ —o‏ ن ق ر 
2a 2)2)‏ 
704( + 24 128 + 1/576 + 24 
و 0 و 
704/-24 24+1704 24-1704 ٍ 24+704 ِ 
ا س = و >+ او SES‏ 


واجب 2y -2 = -10y‏ (18) 
حدد جذور المعادلة أولا ثم جد مجموعة الحل 2 ۸ اذا كان ممكتا ؛ 
x2 + 4x = 5‏ )19( 
الحل : 
x2 + 4X ¬—-5 = 0‏ 
a=1 , (=4 , c= -5‏ 
A= bþ” -4ac => A= )4( - 4)1()-5( = 16 + 20 = 6‏ 
. للمعادلة جذران حقيقيان نسبيان لأن 36 لها جذر . 


—b + Vb —-4ac 4 +6 5 —4 + 6‏ 
کے ت س 
2a ` 24( TT‏ 
ا _ 4-6-10 4+62 
f1,‏ = ا ا ا = == 4 ام 


واجب 0= 2-10 - 2ر (20) 

)21( 2x - 5× +7 =0 واجب‎ 

واجب 0 = 49 + 14y‏ - 2ر (22) 
(23) ما قيمة الثابت ۸ التي تجعل جذري المعادلة 0 = 49 + ×(9 + )) - × متساويين 9 تحقق من الاجابة . 
(24) ما قيمة الثابت ۸ التي تجعل جذري المعادلة 6(7 - )) = 36 + 4 متساويين ؟ تحقق من الاجابة . 
(25) ما قيمة الثابت ۸ التي تجعل جذري المحادلة 9(7 + )) = 81 + 7 متساويين ‏ تحقق من الاجابة . 


الحل : 0 = 81 + z” - (k +9)z‏ 
يكون جذرا المعادلة متساويين عندما قيمة المميز 0 =۸ 
a=1 , b= -—(k+9) , c= 81‏ 


A= b” -4ac > A= [-(k + 9)|” —- 4(1)(81( 


با لجدذر 
4 + = 9+ م ج 324 = 9(2 + )k+ 9(2 - 324 = 0 ¬ )k‏ د 0 A=‏ 
k +9 = +18‏ 
i k+9=18 > k = 18 -9 =9‏ 


kK +9 = -18 ¬ k= -18 - 9 = -7‏ أو 


التحقق : نعوض قيمة 9 = K‏ بالعادلة الاصلية 
z7 - )9 + 9(z + 81 = 0 > 7z - 18z + 81 = 0‏ ج 0 = 81 + z* - (k + 9)z‏ 


a 8‏ ص ی ۹ 


با لجدذر 
9= 7د 0 = 7-9 جد 0 = 9(2 - )z - 9()z -9( = 0 > )z‏ 
نعوض قيمة 27- = K‏ بالعادلة الاصلية 
z2 - (k + 9)z + 81 = 0 > z7 - )-27 + 9(z + 81 = 0 > z7 - )-18(zZ + 81 = 0‏ 
با لجدر 
z+ 9 =0‏ جد 0 = 9(2 + z2 + 18z + 81 = 0 > )z+ 9()z + 9( = 0 ¬ )z‏ 


= =1 
(26) بين ان المعادئة 0 = 10 + 37 - 27 ليس لها حل ے2 R۸‏ . واجب 


(27 ااا فة + ے ادن الاسات أكاقة رة سن 
الألعاب النارية عموديا ب2 الهواء وصلت إلى ارتغاعء 1407٩‏ . 
احسب الزمن ] ثانية الذي وصلت به إلى هذا الارتضغاع من المعادلة 
التالية: 140 = غ60 + 5t‏ 

الحل : 


r” ” ی‎ a : 
E EU 
5 E 
EEE x Va: | EE 
ES e . : ت‎ > 
کے رھ کی کد‎ / 
Sr ۴ ۰ ٤ ® 


5t + 60t = 140‏ ا 
Es WP‏ 


1 
1 
` EN +5 

5t + 60t- 140 = 0> t7 + 12-28 = 0‏ 
تحل بطريقة التجربة أو باستخدام القانون الدستور . 
u‏ 


. > 


a=1 , b= 12 , €= -28 
—bþ + Vb” —- 4ac —-12 + / )12(2 - 4)1()-28( 
] ]و ڪڪ‎ 
2a 2(1) 
—-12 + V۷ 144 + 112 —-12 + ۷256 —-12 + 16 
E a oL LE 


(28) تجارة ؛ يحسب سامر سعرَ الكلفة للبدلة الرجالية 
الواحدة ثم يضيف عليها مبلغ للربح ويبيعها للزبائن بمبلغ 120 
ألف دينار » إذا كانت م ب2 المعادلة 0 = 225 + م30 - ”م 
تمثل مبلغ ربح شامر 2 البدالة الواتخدة بألوف,الدناتير» فما سعرُ 
كافة البدلة الواحدة ؟ 

الحل : 


p” - 30p +225 =0‏ 
تحل بطريقة القانون الدستور . 
ESD‏ ,„ 0- =ط , a=1‏ 


—bþb + Vb —- 4ac —-)-30( +± / )-30(2 - 4)1()225( 
p =  _ p = سس‎ 
2a 2)1( 
30 + 900 - 00 30 + 0 30 
2 ops Spy =15 


ربح سامر ب2 البدلة الواحدة ألف ديتار . 


سعر كلفة البدلة 105 = 15- 120= م 


: تح : حدد جذور المعادلة أولا ثم جد مجموعة الحل 2 8 اذا كان ممكنا‎ D9 
i) x + 8% = 10 
ax” + نضع المعادلة بالصيغة القياسية 0 = > + ×ط‎ 
x” + 8x - 10 = 0 
a=1 , =8 , c= -10 
A= b” -4ac > A= (8) - 4(1)(-10) = 64 + 40 = 104 
. للمعادلة جذران حقيقيان غير نسبيان لأن 104 ليس لها جذر‎ 


—b + Vb —- 4ac -8 ± ۷104 -8 ± 1/104‏ 
ړوی ړو دږ 
2a 2)1) 2‏ 
8-43- 101/+8- 43/-8- | 043ل+8- 
1 و *# رور 2 ج >± او E‏ ا 


واجب 0 = 42 - (i) 3y —- 6y‏ 
0) أصحح الخطأ : قال سعد إن المحعادلة 0 = 9 - ×3 - 2 ×2 ليس لها حل 2 مجموعة الأعداد الحقيقية. 
اقتقف خط سك وة 
1) حس عددي : استعملت مروة القدار المميّرَ لكتابة جذري المعادلة 0 = 16 + 87 - 72 دون تحليلها. 
فسر كيف استطاعت مروة كتابة جذري المعادلة . 
الخ : 
a=1 , طb=-8‎ , c= 16‏ 

A= bþ” -4ac > A= (-8)” - 4(1()16( = 64 - 64 = 0 

. للمعادلة جذر واحد . 


۾ _ 8 ±0 8 _ 4€ - ۷° ± _ „ 
2a 2)1) 2‏ 
أكتب ؛ نوع جذري المحادلة ×20 = 100 + × باستعمال المقدار المميز دون حلها . 
الحل : 0 = 100 + x - 20x‏ 
a=1 , b= -20 , €= 00‏ 


A= b” -4ac > A= (-20)2 - 4(1)(100) = 400 - 400 = 0‏ 
للمعادلة جذر واحد لأن فيمة المميز تساوي صفر . 


۳ 


u 


حل المعادلات الكسرية 
فكرة الدرس : حل المعادلات الكسرية من الدرجة التانية . 
المأفردات : 
۵ بسط الكسر 
٠‏ مقام الکسر 
٠‏ معادله كسرية 


ملاحظات : 
١‏ مجموعة الحل للمعادلات الكسرية تعتمد على عملية التحقق ففي حالة النتائج متطابقة للطرفين فان مجموعة 
الحل هي القيم الناتجة › أما اذا لم تكن النتائج متطابقة اي الطرف الايمن لا يساوي الطرف الايسر فإن 
مجموعة الحل = © . 
٠١‏ 2 حالة التعويض ے2 المعادلة الاصلية بالقيم الناتجة وأصبح المقام يساوي صفر ذإن هذه القيمة تهمل وتكون 
مجموعة الحل للمعادلة القيمة الثانية أو تكون مجموعة الحل = 0© . 
متال : اذا كان ثمن شراء تحفة واحدة بدلالة المتغير × هو 3 + 2X‏ الف ديتار وثمن شراء ست تحفيات بدلالة × 
هو 1 - ×3 + £ ألف دينار فإذا كانت نسبة ثمن تحفية واحدة الى ثمن ست تحفيات < فما ثمن شراء تحفية واحدة؟ 
الحل : 
طرفين 2 وسطين 


(x + 3x - 1()1( = 3)2x + 3( ج‎ × + 3X - 1 = 6X +9 
x2 + 3x - 1 - 6× - 9 = 0 ج‎ × - 3× - 10 = 0 => )x - 5()x + 2( = 0 


iX—5 = 0 +4 XX =5 


تھمل 2- = × ج 0 = 2+ أو 


(ثمن شراء تحفية واحدة) ثلاث ألف حشر دينار 13 = 3 + (2)5 = 3 + ×2 
مال : جد مجموعة الحل للمعادلة التالية خم تحقق من صحة الحل : 
س 
ET‏ 
الحل : نضرب طر المعادلة بالمضاعف المشترك الاصغر للمقامات وهو ×3 
X—-2Z2 2‏ 
34× |= +5 


5)34 + > 26 = 7 8( ج‎ 157 +X - 2 = 2% 


15x2 +X - 2 - 2× = 0 ج‎ 15%7 - × - 2 = 0 > )5% - 2()3× + 1( = 0 


5 2= 0 ا 5ج‎ 
lai DX ج‎ E E 7E X= > 


a 
e AT 

0 2 0 
0 E I 1 
SS o WI 
sas 


e 8‏ ص ت کک 


3X —1‏ 
e‏ 0 = 1 + ×3 أو 
التحقق ؛ نعوض بامعادلة الاصلية “ = × 
2-10 2 2 
I CE E SE e. is OT :‏ 2 : 
الطرف الايمن ۾ 7ي 7 ي E‏ 2= + 5 < + 5 الطرف الايسر 
نعوض بالعادلة اللاصلية کې 
-1-— 2 1-— 

x-2 SNES KC OS RC COC TT 
و الطرف الايسر‎ + < 57 ( E e ٠ الطرف الايمن ۾‎ 
٤ ۵ 
5 3 

: R 2 متال : جد مجموعة الحل للمعادلة‎ 
X 4x 18 
x-3 x+3 x —-9 
: الحل‎ 
xX ٩ 4x 18 
x-3 x+3 (x—-3)(x +3) 
X 4x 1 


X 


85 × ےی = 37 ا(3 = ب کہ + (3 + )روس یر 


x (x + 3) + 4x(x —- 3) = 18 ج‎ ×7 + 3× + 4×7 - 12% - 18 = 0 
5x2 - 9x - 18 = 0 ¬ )x - 3()5> + 6( = 0 


3 = × جد 0 = 3 - اما 
ا = 5X‏ كد 0 = 6 + 5X‏ أ 
a: Xx =‏ کڪ ڪ 5 أو 


التحقق : نعوض بالعادلة الاصلية 3 = × 

)4(3 ک و n‏ 
_ (43 ر 3 ٭4 ے7 ة 

Se a TET 3-3 3+3‏ 
3 = × تهمل لأنها تجعل المقام يساوي صفر . 

-6 

نعوض بالعادلة الاصلية -- = × 
24-— 6 )2 6- 


xX 4x 3 E8 5 `8 -6 اا‎ N8 
ا ی + ق = ق + پچ ج س + س الطرف الايسر‎ 
xX-3 x+3 0 ° 6-15 ` =6+1° اد‎ 9 7 3 
5 1 5 5 5 
2 -8  6+(-56(_ -50 
7 3 21 21 
ج گل اہی ف اب‎ 18 18 18)25( 450 50 
٠ لط ف‎ = ردچgğgğö‎ = u =© = د‎ = 
x2-9 e ا‎ 6 36-225 -189 -21 


0 
۵ 
-1 
3 


u 
5 


1 


2 X x2 +4 


E‏ ا ا 


نضرب طرك المعادلة بالمضاعف المشترك الأصغر (2 - ×)(2 + ×) 
4 + × = ×2 + 7× + 4 - ×2 ج 4 + 7× = (2 + 2)x - 2( + x)x‏ 
4x 8‏ 5 : 
ا ۲ ياي اڪ يا ي ي ZXx—-4+ xX" + 2X — XX‏ 
التحقق : نحعوض بالعادلة الاصلية 2 = × 
2 = × تهمل لأنها تجعل المقام يساوي صفر . 


5 
2 ی ی ی ی کے کک ی کے ی ی کے ی کے کی ا و ی ی ار کی و ی 


رب فرت شعاد نة باخضاعف المشترك الاصغر “×4 E‏ 
X X‏ 


1 1 6 
-4<2 + 42 = 
xX 2 4x2 


+2 
4x + 2x2 = 6 + 2X7 + 4X - 6 = 0+2 ×7 + 2× - 3 = 0 ج‎ )x + 3) - 1( = 0 
ما‎ XX + 3 = 0 > × = -3 


1 = × د5 0 = 1- أو 


. 
: متال : جد مجموعة الحل للمعادلة‎ 
: الحل‎ 
2 xXx x2 +4 
x+2 -x+2 (%+ 2) -2( 
2 Xx x2 +4 2 ٍ_* x2 +4 
س ڪڪ د ل _ ا س‎ 
X+2 —(x%x—-2) (x%+2)(x—-2) X+2 X—-2 (xX%+2)(x%<—-2( 
ع‎ 


نعوض بالعادلة الاصلية 1 = × 


م 

3ة 
۱ ف الانمن = ١‏ کی ١ک‏ = = ga ao"‏ ف الالم“ 

}1 ر = =3 
y 7 3‏ )2 
10y‏ 5 2 
الحل : نقوم بتوحيد المقامات المقامات الموجودة 2 الطرف الايسر 

5y-14 3‏ 
(اصبحت هذه هي المعادلة الاصلية) طرفن 2 وسطان e‏ 


5y x (10y) - 14 x (10y) = 3 x 0 

50y - 140¥ = 30 SB My= 5 -y =3 =0 

(y ¬ 3)(5y + 1) = 0 

3 = ر ج 0 = 3 - (yأما‏ 

کے = ر جک = 2 ج 1 = ر5 جک 0 = 1+ 5y‏ او 
التحقق : نعوض 2 المعادلة الاصلية 3 = Jy‏ 

5y - 14 5 5)3)-14 15-14 1 


u 3‏ 
e E 10 10 10‏ 
1 3 33 
س س ا ف الان“ 
 103( 30 0‏ رن" الطرف الايمن 
الطرف الايمن - الطرف الايمن 
نحعوض ب2 المعادلة اید کہ y=‏ 
1 
ود 11# 4-() 5 14- 5y‏ 
2a mw‏ ڪڪ [ > 
Z2‏ 10 10 10 10 وڪ وڪ 
mT‏ الطرف الايمن 
2 - 
E‏ 
الطرف الايمن - الطرف الايمن 
si 2‏ 
,3= 
x+4 —3‏ 
2% ` 2( 
الحل : 
و ا 3 4 
کرو وف ر ر 


+2 
(x + 4()2x( = -3 × 2 ج‎ 2x7 + 8× = -62×7 + 8x + 6 = 0 > × + 4× + 3 = 0 
(x + 3)(x + 1) = 0 
أما‎ Xx + 3 = 0 2> × = -3 


X +1 = 0 5 × = -1‏ أو 


mm ooo E 


التحقق : نعوض ب2 المعادلة الاصلية 3- = × 
1_ 3+4- ج x+4‏ ا 
2 2 الطرف الايسر 
کے کے کے شی 
ا ف 1 
2 )(3-)2 ر الطرف الايمن 
الطرف الايمن - الطرف الايسر 
نعوض 2 المعادلة اللاصلية 1- = × (واجب) 
S$ = =3, =1‏ 
y+1 3‏ 
واجب 4 y2‏ )4 
9x ¬ 14 x2‏ )5 
5= 5ڈ—X‏ 
الحل : يما ان المقامات متساوية اذن يمكن حذفهما . 
× 9-14 


0 = 14+ 9 - × < × = 9-14 د 


(x ¬-7()x - 2( = 0‏ 
Xx -7 = 0 > × = 7‏ ما 
ر = کل کر و 


التحقق : نعوض 22 المعادلة الاصلية 
9x-14 9)7)-14 _ 63-14 _ 49‏ 


َ2 2 7-5 ارو اوسر 
ET‏ ا 
الطرف الايمن - الطرف الايسر 

4 _ 18-14 _ 14-)9)2 و 
3 3 0 25 و 
3 ات ا 

الطرف الايمن - الطرف الايسر 
E eA‏ 
2 1 ) 
اسح چڪ 
ھک y-6 y+3‏ 
جد مجموعة الحل لكل معادلة من المعادلات التالية 2 R‏ : 

y-4 2 17 

۱ سے ہے 

y+2 y-2 74ر‎ 
8 . ت‎ 
1 ETT XxX —-3 

الحل : 

9 5 

X2-X—-6 X—-3 
9 


E 


نضرب طر المعادلة بالمضاعف المشترك الاصغر (2 + ×)(3 - >×) 


8 س ص a‏ ص ی ا 


9 ر‎ 
GF) DED چ‎ 3) + 2( = 1) - 3)) +2) 
9- 5)x+2( = )x - 3()x + 2( 
9 - 5× - 10 = ×7 + 2X - 3X - 6 ¬< ×7 + 2× - 3× - 6 - 9 + 5× + 10 = 0 
x2 + 4x - 5 = 0 ج‎ )x + 5()x - 1( = 0 


5- = × ج 0 = 5 + X‏ اما 


XX -1 = 0 5 × = 1‏ أو 


S = {-5 1}‏ 
N‏ 
rT‏ 
2x 3x 8+7x+3%‏ 
کر یک کی ارت ار ی ی وک ت ٣ TLL AAD LLL‏ ر ر 
تدرب وحل التمرينات 
جد مجموعة الحل لكل معادلة من المعادلات التالية 2 ۸ وتحقق من صحة الحل : 
ا 4 
Xx‏ 3 2چ ) 
3y 6 1‏ 
4 12 4 
الحل : 
نضرب طر2 المعادلة بالمضاعف المشترك الاصغر 127 0 =+ 
1 6 لا 3y/‏ 
3y)3y( - 6 + 3y = 0‏ ج 0 - e‏ 
12y 25) 729) y)3y( y‏ 2 


+3 
2ر9‎ - 6 + 3y = 0 2ر9 ج‎ + 3y - 6 = 0 د‎ 372 + y-2 = 0 ¬< )y + 1()3y - 2( = 0 
امأy‎ + 1 = 0 < ر‎ = -1 


“= ر >= 2 ج 2= ر3 د 0 = 2- 3y‏ او 


التحقق : نحعوض بالعادلة الاصلية 1- = Jy‏ 
3y 6 1 _ 31) 6G Meh o cT‏ 
= = ل = = اک لإ = ج - + — - ت الطرف الايسر 
)7 ر 4 )1-(12 4 a‏ 4 
الطرف الايمن - الطرف الايسر 
2 
نحعوض بالعادلةه الاصلية y=‏ 
12-613-6330 386ب 1رگ سی 
12y 4 4 12) 4 4 8 4 4 8 4 4‏ 4 يسر 


الطرف الايمن - الطرف الايسر 


الحل : نقوم بحذف المقام مع المقام الاخر لأنهما متساويان 


3y 
E E اا و ي ا‎ 


2y - 3 = 0 > )y + 3(7 -1( =0‏ + 2ر د0 = 9- ر6 + 2ر3 
3- = ر < 0 = 3 + (yأما‏ 
S={-3,1}‏ 1= ر د 0= 1-(أو 
التحقق : واجب 
جد مجموعة الحل لكل معادلة من المعادلات التالية 2 ۸ : 
Z2‏ 3 


x4 x-3 
y-5 y+5 4y” —-24 


y+5 y-5 77-5 


15) 


واجب 


: الحل‎ 
y-5 y+5 4y - 24 
y+5 y-5 (y+5)(y —-5) 
(y + 5)(y ¬ 5) نضرب طر المعادلة بالمضاعف المشترك اا‎ 


gO 5) 0چ‎ + 5(6 = 7 


)yر‎ - 5()y - 5( - )y + 5()y + 5( = 4y - 24 

y2 - 5y - 5y + 25 - ر]‎ + 5y + 5y + 25[ = 4y - 24 

5y - 5y 25 >y - 5y - 5y 25 = 47 - 4‏ - و 

6y - 1( = 0‏ 4 ر) ج 0 = 6 - ر5 + 2ر ج 0 = 24 - 4y2 + 20y‏ 
6- = ر ج 0 = 6 + Jy)‏ أما 


y-1 S={-6,1‏ ج 0= 1- ر او 
ر 2 (17 

J) 2+ x12 xX+4 واجب‎ 

8y 6‏ + 4 
واجب ھم (18 


wm 1 coo E 


19) رياضة : إذا أراد راكب دراجة قطعٌَ مسافة K1‏ 60 بين 


مدینتین 85 A,‏ بسرعة معينة » ولو زادت سرعته بيمقدار 
ط/km‏ 10ل تمكنٌ من قطع هذه المسافة بزمن يقل ساعة واحدة 


عن الزمن الأول جد سرعته أولا . 


الحل : 
ارقن سرعة اتر اکب ار - + نفرض سرعة بعد الزيادة - 10 + × 
تفرض الزمن الذي استغرقه اوي _ © › و و 
60 "ˆ" 6 60 
)x> + 10( - X 0) = xX (X + 10‏ × ج (10 + )x‏ × .|1 = - 
EET ) = a ( )‏ 


60)x + 10( - 60% = x + 10× > 60% + 600 - 60% = X2 + 10% 


u 

| ×+ 10× - 600 = 0 ج‎ )x + 30()x - 20( = 0 

| Wi ×x+30 =0 تھمل 30- = × جد‎ 

سرمته ولا )۳"N/۸‏ 20 = × د 0= xX×-20‏ أو 

x +10 = 20 + 10 = 30 ) "n/n  ایناخ سرمته‎ 

20) نقل مسافرين : تقطع طائرة الخطوط الجوية العراقية 
المسافة ۸K7١‏ 350بين مدينة بغداد وأرييل بسرعة معينة» ولو 
زادت سرعة الطائرة بمقدار ۸7١/۸‏ 100 لتمكتّت الطائرة من ف 
mu‏ 


قطع المسافة بزمن يقل 12 دقيقة عن الزمن الأول .جد سرعة 
الطائرة التقريبية أولا. س 


الحل : 
تفر سك تادر ةد ا کن تفن السرحة بعد الزيادة - 10 + 7 
ٍ - 350 350 
ا ا ا تفرقن اللي استفرفه داي ٠‏ ورين 
v(v +10)‏ 350 350 
کل - )10 + > (10 + a‏ 
v(p F10)‏ 5 ( 7 ار (10 + ET 7. (v‏ 
y + 107‏ 


v2 + 107 
350)7 + 10( - 3507 = 3500 + 3500 - 3507 = : 


+107 


طرفین 2 وسطين 3500 = 
0 = 21000 - 107 + 2« ك 21000 = 107 + 2< 
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(v + 150()v - 140( = 0‏ 
تھمل150- = 7< ج 0 = 150 + ن أما 
سرحة الطائرة أولا ۳۸/۸ ) 140 = «r‏ ج 0= 140 - ”7 أو 
1) سباق : شارك نوفل 2 سباق ثلاثي» وتضمن السباق السباحة وركوب الدراجة والجري › 
واستخرق ساعتين لانهاء السبان كما موضح 2 الجدول اللجاورعلى اعتبار × تعبر عن معدل سرعته 
ب2 السباحة .جد معدل سرعته التقريبية ب2 سباق السباحة. 


لجري 


ملاحظة : استعمل معادلة الزمن الاجمالي الذي استغرقه نوفل ب2 السباق بدلالة سرعته ب2 السباحة 
هو T(x) = ts + tn + r‏ 


: الحل‎ 
المسافة‎ 
ا السرمة‎ 
1 20 
Sg O gg pS 
T(x) ts + tbh + tT 204 ر‎ Z2 
— ,ر ئا‎ ST ڪ وھ‎ = 
ر‎ : DX X+4 Xx XX X+4 
e ıe X (xX + 4 
Xx XxX X+4 ( ) 


x(x + 4) + x(x + 4) + 2 q(x + 4) = 2(x)(x + 4) 


x + 4 + 4(x + 4) + 4x = 2x (x + 4) > x + 4 + 4× + 16 + 4× = 2× + 8% 


2x2 + 8x - 9× - 20 = 0 ¬ 2×7 - × - 20 = 0‏ 
تحل بالقانون الدستور لأنها لا تتحلل 


a=2 , p= - , = 20 
_ b+ b7 = 4ac _ _ _ = + (D-0) E ا نيد‎ 20( _ 10 
2a 2y 4 

1 + /161 
= , 161 9 

11169___ _113 
CA A4 
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2) تح : جد مجموعة الحل للمعادلة التالية : 


x2 - 15% + 14‏ 4 3 
xX+5 5x x2 - 25 e‏ 
3) أصحَحٌ الخطأً : استعمل نمير المقدارَ المميز لبيان جذور المعادلة : 
1 2 
E A ET‏ 
فقال نميران للمعادلة جذران نسبيان حقيقيان . اكتشف خطاً نمير وصحُحه . 
الحل : 
2 1 2 
a TNT —- 8X +7 =2‏ 


x - 8x + 7-2 = 0 > × - 8 + 5 = 0‏ 
a=1 , b(b=-8 , c=5‏ 
4 = 20 - 64 =۸ ج (4)1()5 - (8-) =۸ ج 4a‏ - ”ظط A=‏ 
٠‏ للمعادلة جذران حقيقيان غيرنسبيان لأن العدد الناتج ليس له جذر تر 


2 oO 


أكتب مجموعة الحل 2 مجموعة الأعداد الحقيقية : 


الحل : 
نضرب طرك المعادلة بالمضاعف المشترك الاصغر (6 - ×)(6 + )×X‏ 
5 1 
2(x + 6((X ¬ 6)‏ = ا و ا ی ا 
(36 - 2)7 = 30 - ×5 - 6 - × > (36 - ×6 + ×6 - 2)7 = (6 + »)5 - 6 -¬ × 
0 = 36 - ×4+ 2×2 <¬ 0 = 72 - 36 + ×4 + ×2 ج 72 - 2×7 = 36 - ×4- 
2+ 
2x + 4x - 36 = 0 > × + 2× - 18 = 0‏ 
تحل بالقانون الدستور لأنه لا يمكن تحليلها . 


a=1 , (=2 , c= -68 
A= ”ظط‎ - 4a ج (18-)(4)1 - (2) =۸ ج‎ ۸= 4 + 72 = 6 


—b + Vb —- 4ac —-2 + 76 —-2 + 76 
[== < YX = - DD XY = 
2a 2)1) 2 
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*ه که هه که هګه که که ده دګه دګه که دګه که که که که که که که که که وکھ رک 
کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه کړه 


باخرة : تقطع باخرة شحن مسافة 240۸۳ بين المیناء ۸ والمیناء 8 سرعة ٤ A‏ 


معينة ولو زادت سرعتها ۸۳/۸ 10 لتمكنت من قطع المسافة بزمن يقل 2 E‏ 


E>‏ ا 


ساعتين من زمن الأول جد سرعة الباخرة أولا . 


240 4 

الحل : نفرض ان سرحة الاخرة الاولى = 17J‏ الزمن الاول = س 
e‏ 7 

240 

لذا سرعتها الثانية 10 + < الزمن الثاني ور 

€ 


الزمن الأول - الزمن الثاني = Z2‏ 


240 240 


e a Z2 |.v(v + 10)‏ ا 


240 240 


[_(w)(v + 10) - ل‎ 7 ) =2 [.v(v +10) 


240(v + 10) - 2400 = 2 ]v)v + 10 (| 
2407 + 2400 - 2407 = 272 + 207 


]2v2 + 2070 - 2400 = 0 | + 2 

v7 + 1070 - 1200 = 0 

(v + 40()« - 30( = 0 

يهمل 40- = رج 0 = 40 + 7 اما 


سرحة الياخرة 30 = رج 0 = 30 - 7ا أو 


AAA ASAS LN NA ATA ASAS AAAS ASANO DDS DNDN DDD DS MSDN DS ADANA DSDNA ADS ASSN ASA DSA AA haaa AN A A A Ra aR a a AAA 


ر e a e hl ht het n ht ht e‏ ا کر ار وا وک وی ر ر کی .7 هي ي هي ي وي ي وهي س واي ي ي اي وي ي ي ي ويي وقي ن واي ا ..- .7 ا وقي ي ي ي هي ي واي قي ي اي ي اي ي ي يٺ وقي ي اي ي قي ب قي ي اي ي اي ي ويي ي وي ي اي ي ي ي واي ي قي ي اي اي ي ااي ي واي ي اي ي ي ي ي ي وقي ي اي ي ي ي ااي قي ي ااي ي ي ي يي ي قي ي واي ي ي اي اي اي اي ي اي اي ب اي اي وی ای ي ی ی ر“ 
6 


اختبار الفصل 


Jy + × = 0 المستقيم‎ 


0 |y-0=0=y=0| (0,0) |0| 720-07 =0 0,0 


2 |2052| 2,2) _ 


مجموعة الحل [(0, 0)) = ؟ک 


واجب 


جد مجموعة حل المعادلتين 2 ۸ باستعمال التعويض أو الحذف لكل مما يأتي : 


الحل : طريقة الحدذف 


x 9 
2x<+7y =1 >2 2)3( + 7y = 1 > 6 + 7y = 1 ر ج‎ = 1-6 =5 


S = (3 ,5(} 
5) 4x - 27y = -4 
x+y = 6 واجب‎ 


الحل : طريقة الحذف 


xX+y= 2 


X+y= 2 X2 


J/ر=2‎ )2( 2 نعوض‎ 
XEYIS YL IS yS =) S7 =0 


((2, 0)) = ک 


حل المعادلات التالية ب2 ۸ باستعمال العامل المشترك الاكبر والفرق بين مربعين : 


7) 9x - 25 = 0 

(3x + 5)()3X - 5( = 0‏ 
ا 5- = ×3 جد 0 = 5 + ×3 أما 
د ے کے ب 5 = )3 د 0 = 5- 3X‏ أو 


3y - 12 = 0‏ )8 
0= 2= 2> 4-0 2-00 
2- = ور جد 0 = 2ے + ر اما 
2= ر جص 0= 2-( أو 
SS = )2,-2}‏ 

9( )7 - 2(2 -1 = 0 

-z+17 -2-1( =0‏ 7 
8 = 7 > 8- = 7- ج 0 = 8-7 جد 0 = (1 + -7Z7‏ 7) أما 
6 = 7 ج 6- = 7- جد 0 = 7 - 6 ج 0 = -7Z7-1(‏ 7) أو 


حل المعادلات التالية 2 ۸ باستعمال قاعدة الجذر التربيعي : 


10( ×7 = 49 
×” = 49 بالجذر‎ 
x = +49 ج‎ × = 7 S = {7,-7 


y7 =0‏ - 81 )11 
بالجذر 81 = ر ج 81- = 2ر ج 0 = 2ر 81 


S = {9 ,-9}‏ 9+ = رص 81+ = ر 
36 و 
— = 7 
9 
6 __ 2 
بالجذر _ = 7 
اگ, ]= کی =2 += 
3 3 3 9 


حل المعادلات التالية 2 ۸ بالتحليل بالتجربة : 
x + 9x + 18 = 0‏ )13 
الحل : 
)x + 6()x + 3( = 0‏ ج 0 = 18 + x2 + 9x‏ 
6- = × ج2 0 = 6+ × اما 


3- = × د 0 = X+3‏ أو 


S= {-6,-3} 


7z - 18z - 9 = 0 ج‎ )z- 3()7z + 3( = 0 
أما‎ Z72 -3 = 0 جد‎ 7 = 3 


کہ ےہ 2اد 3- = 72 ¬ 0= 772+3 او 


7) ما العدد الذي مربعه يتنقص من اربعة أمثاله بمقدار 3 $ 


الحل : نفرض العدد = × مربع العدد = × أريعة أمثاله = ×4 


الحل : 
x -4x +3 = 0 > )x- 3() - 1( = 0‏ 
X-3 =0 5X =3‏ اما 
1= × ج 0 =1- Xx‏ أو 
8) حوض سباحة يزيد طوله على مثلي عرضه بمقدار ٨١‏ 4 ومساحته ۳۶ 48 . ما أبعاد المسبح ؟ 
الحل : نفرض العرض = × مثلي عرضه = ×2 الطول = 4 + ×2 
المساحة - الطول × العرض 
XxX (2x + 4) = 48‏ 
2x + 4x —- 48 = 0 [ + 2‏ 
x + 2x - 24 = 0‏ 
(x + 6()x - 4) = 0‏ 
يهمل 6- =× 2ج2 x×+6=0‏ اما 
العرض "4۳ = × ج 0 = ×Xx-4‏ أو 
12M‏ = 4 + (2)4 = 4 + ×2 = لطول 
حل المعادلات التالية 2 ۸ بالمريع الكامل : 
واجب 0 = 64 + x” - 16x‏ )19 


. 
14) z” - 2z - 48 = 0 
: الحل‎ 
z2 - 27z - 48 = 0 ج‎ )z - 8()z + 6( = 0 
اما‎ Z72-8= 0> 7 =8 
أو‎ Z2 +6 =0 جد‎ 7 = -6 
= 8-6 
15( 37 -×X -10 =0 واجب‎ 
16( 722 - 1827 - 9 = 0 
4x — x =3 نرتب المعادلة بالشكل‎ 


۳ 


u 


۵ 


حل المعادلات التالية 2 ۸ باكمال المربع : 


21( ×7 - 14× = 2 


. 
| 
| 
| 
| 
| 
م گ2 +ر5+ ر 
سل 
| 


xX - 14x = 32 e 
معامل 7× يساوي واحد‎ ۵ 


نضيفها للطرفين ‏ 49 = (7-) = [(14-). | = [معامل × .| 


x2 - 14x + 49 = 32 + 9 
x - 14x + 49 = 81 
)x - 7()x - 7( = 81 => )x - 7( = 1 


بالجدر 
(x - 7(2 = 81 =+ - 7 = +9‏ 
6 = 7 + 9 = × ج 9 = 7 - Xx‏ أما 
S = )16,-2}‏ 2- = 7 + 9- = × جد 9- = X-7‏ أو 
4y + 20y - 11 = 0‏ )22 
4y +20y = 11 ®‏ 
نقسم العادلة على (4) معامل × 


_ 11 2 
1 1 e . 


4 
> شيت رهن = = .]= إسسر.: 
Z25 11 25‏ 


2 کڪ‎ 
yJ toy, 44 


23) z2 --7z =1 واجب‎ 


جد مجموعة الحل للمعادلات التالية باستعمال القانون العام 2 ۸ : 
x2 - 3% - 7 = 0 )24(‏ 

الحل : 
م ك , A=] , [gg‏ 

—b + Vb —- 4ac -)-3( + /)-3(2 - 4)1()-7( 3+719 +28‏ 
لے ۔ ا ا لل دوو دل 
2a 2(1) 2‏ 
37_ 


2 


إقة, 7 ¢ 3-7 و 
2 2 2 
)25( س کک 12y‏ 2 37۶ واجب 
5z + 6Z = 9 (26(‏ 
الحل ؛ نرتب المعادلة 0= 67-9 + 5Z‏ 
a= , b(=6 , c= —9‏ 
—b + Vb —-4ac -6 + /)-6(2 - 4)5()-9( —-6 + ¥۷36 + 0‏ 
دوو د ٠ا‏ 7ے در 
2a 2)5) 10‏ 
66 + 6- 216+ 6- _ 
10 10 ۶۰ 
6+6/6- 
=2 اما 
ا e e‏ 6-6/6- 2 
10 10 10 


خذاد دور اادلة أرلا ثم جد مجموغة الل ۸ ١ذ‏ كان ممكتا ؛ 
2x + 8x +8 = 0 )27(‏ 
الحل : 
a=2 , b=8 , c=8‏ 
-4ac => ۸= )8( - 4)2()8( = 64 - 64 = 0‏ ”ظط A=‏ 
٠‏ للمعادله جدران متساويين 


—B+./ —2ظ‎ 
2a 2)2) 4 


y”- 6y - 9 =0 )28(‏ واجب 
(29) 0= 32+7- 4277 واجب 
(30) ما قيمة الثابت ۸ التي تجعل جذري المحادلة 0 = 9 + ×(6 + )) - × متساويين #وتحقق من الاجابة. 
الحل : يكون جذرا المعحادلة متساويين عندما قيمة المميز 0 A=‏ 
a=1 , b=-—(k+6) , c=9‏ 
A= bþ* -4ac > A= [-(k + 6)] - 4(1)(9)‏ 


بالجدر 
k+ 6 = +6‏ ج= 36 = 6(2 + )k+ 6(7 - 36 = 0 ¬< )k‏ د 0 A=‏ 
k + 6 = +6‏ 
li k+6=6¬>k=6—-6 = 0‏ 
12- = 6 -¬ 6- = ) = 6- = 6+ ]۸ أو 
التحقق : نعوض فقيمة 0 = K‏ بالعادلة الاصلية 
6X + 9 = 0‏ - × ج 0 = 9 + ×6 - 7× ج 0 = 9 + x - )0 + 6(×x‏ 


بالجدر 
)x - 3()x - 3( = 0 =< )x-3( =0 > x-3 =0 3X =3‏ 
نعوض قيمة 12- = K‏ بالعادلة الاصلية (واجب)__ 


6 
1- = د ج جد د لطرف الانمه 
5_ ()6 6 یمں 
الحل : نضرب بالمضاعف المشترك الاصغر للمقامات وهو (67) 

2 6y 


6y + 1 = 0‏ - 7ر3 د ر6 = و ےر =+ 


a= 1 = -6 , €C=1 
Eee -(-6( ± (6) - 409 2 6)2 - 4(3) 6 + 36-2 
ر‎ = 2a ل‎ ogy) 6 


3 $= (4 24( 


جد مجموعة الحل لكل معادلة من المعادلات التالية 2 R‏ : 


الحل : نضرب طر المعادلة بالمضاعف المشترك الأصغر (2 - ×)(5 - )×X‏ 


4 3 
5¥) - 2) - - 5)2 = )x- 5) -2 
e و(‎ د()X=2(‎ = )x - 5()x - 2( 
4x - 2( - 3)» - 5( = × - 2X - 5X + 0 
4x-8-3xX + 15 = xX - 7× + 10 ج‎ × + 7 = × - 7× + 0 


x -7x<+10-x-7 = 0 > × - 8x + 3 = 0 تخل یاتسار‎ 


1 L 
: جد مجموعة الحل لكل معادلة من المعادلات التالية 2 ۸ وتحقق من صحة الحل‎ 
6x 5 
31( = 
الحل : طرفين 2 وسطين‎ 
6X (6X) = 5 x<5 
36×2 = 25 جک‎ 36× - 25 = 0 ¬ )6× + 5()6× - 5( = 0 
ب ج کے ے کک ج 5- = ×6 ج 0 = 5 + ×6 أما‎ = 
اما‎ 6X - 5 = 0 ج‎ 6X =5 ا ]= ک۶ < = ےھ < ے کک ب‎ 
2= × التحقق : نعوض عن‎ 
5 
ا الطرف الايسر‎ 
5 
| 
| جب‎ 
| 
| 
| 


4 ا > 


2y y 7 
رگ عو‎ 
eS y2 - 4 
: الجل‎ 
E 7 
ye ay FED 
4 y 7 2y y 7 


ا ا کے ٠‏ کے 
نضرب طر المعادلة بالمضاعف المشترك الأصغر (2 - ™)(2 + ™ 
J‏ 


اوھ د(2 2 
2 ووو = 2<2 + 07ےے - 2 - 270 ےر 


2y =7‏ - 2ر - 2y - 4y‏ ج 7 = (2 + )ر - (2 - 2y)y‏ 
0 = (1 + ()(7 -ر) کد 0 = 7 - ر6 - 2ر ج 7 = ر6 - 2ر 


S = {7,-1} 


